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SUR LA CONSTANTE D’EULER

PAR

M. Paul Apprrr, Membre de I'Institut (Paris).

La formule a obtenir est basée sur la limite de

/ 2\M
<1_ + _>

lorsque m entier devient infini. On a

C = H(k) — log & + S(k)

ou lim S(k) = 0 pour £ = oo et ou

Dans ce qui suit, quand cela paraitra plus clair, on écrira

aussi
S[k] , HI[K] pour S(k)y , H(k) .

Alors
C = H[(pm 4+ N)"] — mlog (pm + %) + S[(p.m + N)"] (1)

et aussi
C = H(um") — m log (um) + S (wm™)

d’ou, par soustraction,

3 n
0 = H[(pm + 2™ — H(um") — log <1_ + _L>

wm
+ S{(my + W] — S(wm™)

le rapport A : u étant irréductible.




6 | PAUL APPELL
Pour m = o,

6 — lim { H(pm + N)™] — H (u.m™) } _%

d’ou, en retranchant de (1) et supposant m infini,

C -—% = lim g H (w.m™) — m log (wm + X) } . .

Telle est la formule que j’avais en vue.
On a, avec m : p entier,

m n m

C = H [(p.m — 7\);] — log (wm — l)”_ + S[(_yun — /);J ,

n m

pC = pH [(pm — )\);] — log (pm — %)™ + pS[(p.;n — )\);] .

D’autre part, on a, comme plus haut,

C = U[(wum)"] — log (wm)™ 4+ S[(wm)™]

et, en retranchant,

(p—1)C = pl[(am — NP ] — H[(um)™] — log (—“1(;-;—)3—)

n

+ pS [(Wn — l);] — S[(pm)™] .
En posant m = pn, avec m entier multiple de r, il vient
(p —1)C = pH[(ppn — V"] — H[(xpn)?"] — log (xpn — 1"

(- pn)?"
En prenant p =2, on a

. 2n
C = 2H[(2pn — "] — H[(2pn)2"] — log (2wn -‘l)
| | (22n)2"

d’ou, pour n =o0,
C = lim {2H[2pn — X)) — H[2un)™]] + >

n=—oo

Ces résultats s’ajoutent évidemment & d’autres déja publiés |
par L’Enseignement mathématique (T. XXVI, 1927, p. 11).
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