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108 B. CANDELPERGHER, M. A. COPPO ET E. DELABAERE

Remarque 5. D'après la formule:

f t"-lLi2(t) dt'
Jo n n

où Lh désigne le dilogarithme (cf. [L] p. 20), on obtient en sommant:

Il en découle, d'après l'exemple précédent, la relation:
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PROPOSITION 4.4. Si a est une fonction analytique de type exponentiel

a < 7t/2 dans le demi-plan {x | 9f(x) >0}, on a:
il tz iz r2

a(2n) + a(2n H- 1) a{n) — a{ 1) — / Ra(2t) dt.
n> 1 n> 1 n> 1

^1

Démonstration. D'après l'équation aux différences vérifiée par Ra, on

peut écrire:

Ra(2x) — Ra(2x + l) a(2x),

Ra(2x ~h 1) — Ra (2(x + 1)) a(2x H- 1).

En ajoutant, on obtient:

Ra(2x) — Ra (2(x 4- 1)) a(2x) + a(2x + 1).

On a donc :

71

^2(«(2«)+ a(2n+ 1)) -
n> 1

Par la propriété de linéarité, il vient:

n n ^2

V a(2n) + a{2n + 1) Ra(2) — / Ra{2t) dt,
n>\ n> 1

Jl

et de plus, Ra{2) Ra( 1) — a( 1).

Ra(2t) dt.
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Exemple 11.

/!> 1

4.6. Utilisations de développements en série entière

PROPOSITION 4.5. Si a est la fonction entière de type exponentiel r < tt

définie par:
a(x) avec \ak\ < Crk t^ kl

k> 0

alors :

iz oc n r\ oo

n>\ k=0 ' n> 1
0 *=1

Démonstration. Montrons que Ra o ff • On sait que

— 1~flri'(A) • Considérons la fonction :

OC'

a<_
f-r, (k\I)!(£+1)! "+U

En utilisant la fonction génératrice

te" ^LC

— 1 72!
n>0

r",

on constate que pour r < r < tt il existe une constante C, telle que pour
tout x, on ait

|ß*+i(*)| <c,rVW + 1)!

Ceci permet de vérifier que la fonction:

V~^ ak OLk

(Err)T-(Eri)!Bt+!W

vérifie les trois conditions qui caractérisent Ra.
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