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LA CONJECTURE abc

par Abderrahmane Nitaj

1. Introduction

En 1637, Pierre de Fermât écrivait dans la marge des œuvres de Diophante

qu'il avait trouvé une belle démonstration du théorème suivant:

Théorème 1.1. Pour tout entier n ^ 3, les seules solutions entières

(x, y, z) de Eéquation

xn + yn zn

sont telles que xyz 0.

Non seulement cette démonstration ne fut jamais retrouvée, mais jusqu'en
1995 personne n'a réussi à démontrer ce théorème dans sa généralité. Les

travaux récents de A. Wiles viennent enfin d'y parvenir. Le théorème
de Fermât se distingue donc particulièrement par la simplicité de son énoncé

et par la difficulté de sa résolution. Il a illustré l'évolution de certaines

branches des mathématiques (théorie des nombres, géométrie algébrique,
Pourtant, isolé, le théorème de Fermât n'a pas une grande importance. Il
a repris de l'intérêt dès qu'on l'a relié à d'autres problèmes de

mathématiques et notamment à la conjecture de Shimura-Taniyama-Weil. La
conjecture abc de J. Oesterlé et D.W. Masser est née dans ce contexte: rompre
l'isolement du théorème de Fermât. Même si cette conjecture n'implique
que la version asymptotique du théorème de Fermât, son importance en
théorie des nombres est grande. Sa démonstration permet en effet de résoudre
plusieurs autres problèmes ouverts.

Le but de cet article est de donner une description de la conjecture abc
(partie 2) et d'énumérer la plupart de ses conséquences (partie 3). La partie 4

est consacrée à l'étude de certaines méthodes permettant de tester
numériquement la conjecture abc et d'en prévoir une forme effective. Enfin, la
partie 5 présente quelques généralisations possibles de la conjecture abc.
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