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TRANSFORMATIONS A VARIABLES SEPAREES "25.7

faciles & former. Bornons-nous au_cas des équations de Pfaff
équivalenites (3;); en posant \V'— 1 = i, et suivant une méme
détermination, on trouve -

- . - . * T * b—x
(:i:—c,gi':g+zz7/z£f__—/;+z , a4, = —1f ,‘85.:—{1 ,

toy 3l

etc.

Les équations o = 0, ; = 0, équivalentes (3;), correspondent
donc aux relations

- 3 _— . . - ' . N »
o, =— Lﬁ- , ﬁi = lo , W, b, oy, = ¢, b =—uw , elc, (59)

[

l

et dans le cas général (o* et 8* fonctions indépendantes de u, ¢)
les conditions écrites sont suffisantes. On voit aussi que, dans ce
cas, deux équations de Pfaff ne peuvent étre simultanément
équivalentes (Z) et (Z;): il faudrait en effet 2* = §* = 0, et on
retombe alors sur le cas ¢;; = 0, ou la chose est possible.

Les conditions d’équivalence (£,) comportent le choix entre
les équivalences (2) et (2;); avec ¢ = == 1, on peut les écrire,
pour deux formes & et o,

‘a;—{-iﬁ;:a*—{—siﬁ* ﬂ;+‘iazr:ﬁ*+sio«.*

w0, + l!Jg — (o + &) Wy — 'Lg =wn — ¢ Ve =7 » ele
DEUX EQUATIONS DE PFAFF.
25. — Soit a conserver, par les transformations X, I’ensemble
des deux équations
| G, =0 @,=20 (61)

les notations étant celles du n° 14. Ici encore, on peut assurer
d’abord la conservation d’une des équations &, = 0, puis lui

rattacher celle de ’autre &5, = 0; on part alors, ddns le cas général,
des conditions

e, =& — 1’ ¥(c, — ¢)) = 0

On prévoit n (n 4 1) invariants distincts jusqu’a l'ordre n

’ ’ . . . . ,

et en général 2n nouveaux invariants d’ordre n; mais jusqu’a
Pordre n, il y a (n 4 1)(n — 2) invariants propres des deux
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équations t; = 0, w5, = 0, donc on trouverait en outre 2 (n + 1)
invariants mixtes pour ces deux équations. Et pour ’ordre n > 2,
2 (n — 1) invariants étant fournis séparément par les équations
wy, = 0, Wy = 0, on doit trouver deux nouveaux invariants. En
fait, les choses ne se passent pas aussi régulierement des le début.

I1 est préférable de traiter plus symétriquement le systéme (61),
ce qui permet en particulier d’obtenir des formes normées plus
simples pour les expressions de Pfaff; mais nous ne traiterons
pas directement ce systéme, devant retrouver un systéme ana-
logue dans le probléme suivant, relatif a la conservation d’une
équation quadratique.

CONSERVATION D’UNE EQUATION QUADRATIQUE.

26. — Soit I'équation quadratique
x = Ldu® 4 2Mdudy 4+ Ndv? = 0 (62)
qui sera conservée moyennant les conditions

3L, — 2LE M — M(Z + ) 3N — 2Ny

L M N
Dans le cas général L £ 0, M 3£ 0, N £ 0, on pose

9 9
L= % M — ™ N = e

(63)

Comme nous venons de l'indiquer au cas précédent, n (n -+ 1)
invariants distincts sont a prévoir jusqu’a l'ordre n, et 2n
nouveaux pour cet ordre. Mais en posant

e M2
b= e‘l(m l=n) __ EN (64)
p L. 2p /
= = = = — N
NT¢ P
on voit aussitét que u est un thvariant d’ordre zéro; en effet,
tout invariant de la forme y, qui ne dépend que du rapport des
coefficients de cette forme, est cussi invariant de l’équation

X = 0. Les équations a écrire sont
u=0  dp=¥¢— IV, 0]

s 61”10 = Pio g+ & 5[)01 — pm"ll —

. ’ [V, 1]

? 6tu‘lo = 1—*;05' 5:).01 — :J,Ol'/k’
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