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NOTE SUR Lh DEVELOPPEMENT

DE CERTAI\ES IRRAI‘IO\I\IELLES DE LA F‘ORME N

VA+M

EN FRAGTIONS CONTINUES =

Posons : }
A— X =nm,,

) étant entier inférieur a b et le plus grand carré parfait contenu

dans A, n, et m, étant entiers, positifs et compris tous deux entre

(b 4 ) et (b — 1) ; puis développons en fractions continues, les

irrationnelles : - | ‘

A
VA+) _,
ny
et Lo
ALXx
VE+Y
omy
On peut poser : T )
_b—{—)\_{_\/ﬂ-——b_ VA— (b—r, —lc— I
oo Ry =4 ny — ‘_.—x_i-’

on avait y > 1, il en résulte 2, > 1 et x, > 1, et ces trois valeurs
sont évidemment positives. -

Le reste de la premiére division, r, donne :
b+Xx—n /’c1 ="

etl’on ar <n et r, >b c1r51n >b on ak=r1etr <b. On
developpe ensuite x, de la méme maniere :

xiu—l— ny (\/A—I—b—~r1 \/A—}—b L= g \/K'—(b——rg)

A—(b—r)p ng ‘ S
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Il est facile de voir que 'on a eu:
A—@—r)2=n | m—k (nk — 2} z =n,n,
le facteur -, étant pbsitif ‘ afu:h-Q-a-uﬁi'e%‘bété~w >.1 entraine /f 1]
y =, b ; ; et x, > 1, les valeurs et‘mt ev1demment toutes posmves.
En continuant, on obtient : | '

o ab—ri—r  YE—(b—r)
R ST
v gt b= VA (b—ry)
(1) =T T o n,
I Qb—-r_’ —Pr . K__])__r
Xp—1 = ltp —[—- = — Ii)p 1 4 + ‘/ ’(lp p) :

les facteurs 2, sont liés pfu“ la relqtlon k

(2).\ R R A T (b - 71)—-1) = Np—1.Np.

Pour établir la generallte de ces formules rappelons que Yon:
avait vy > 13k > 15 2,> 1; 7, < ng; r, < b toutes ces valeurs
étant certamement positives; on avait encore A — (b—r,)=n,.n,.
Si nous admettons que ces relati’on.;‘ subsistent pour les éléments
d’indices p — 1, elles subsistent encore pour les elemenls dm—
dices p, et elles sont par conseguent oénérales. '

En eﬂ'et si nous admettons que r on ait :

A—(b—rpa)2=np_g1. np

avece o -
. rp—1 < b
mp1>x.,

nous aurons

np 1<‘\/A—{—b—rp__1) “'.\I/K—‘}—b—rp_i _2b—rpg

(3 - L Xp—y == - : - . = —
(.' ) ] ) ”T)‘-% > A . ,A ([) s rp 1)3 R :, ““\ “inp‘“' Lo . - _1" np_ & .
R Y/ Y 7 WL S
r + ‘/ ‘ ( Z’) : ii"p +____
P & s 4 . Slp o ‘ Z'p
ot les valeurs positives <~ T i

np<2b;/{‘pé I;xz)>1 etrp<b.




DEVELOPPEMENT DE.CERTAINES IRRATIONNELLES 341
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. En-outre; nous pourrons écrire ¢
(4) A—(b—r)=1ny 5( np—1 — kp-1 ("p—ig‘—"“l"éi):} =iy

avec
np+1 pos. < 2b

Pmsque les COlldlthnS admlses eta1ent vrales pour les termes
dindices 1) et 9) elles sont generales et la formule (3) donne
le terme general du developpement nous pourrons enoncer en

outre les remarques ‘suivantes :
a) : Les quotients complets z,, Zs..., &, sont posmfs ot ~ I.
b) : Les quotients mcomplets Ty kel kyeen, sont entlers et
positifs. ' N S L IV
¢) Les diviseurs i, na..., n,...; sont ent1ers, posmfs et < 2 b
d) : Les restes sont tous < b. o &
e) : Les restes sont plus petlts que le lelseur correspond‘mt
et‘qug le lelseur suivant 5 C ‘est-a _dlre L - e

rp<np - T ' . -
et ‘ . :

rp << Tp+1
car on peut écrire :

A— (b — rp)® = ny+a. np, = n;m, + 7y (20 — rp) A
ot LA m %

/
"~

Sl |

b~

s

I P . Cong.m, Pp. T ?

- . . . 4 1 TR T P p_i .

PR = rp. Kp e .
n, . 7

Donc : .

. n'p-}“[_ >,"p"; i”l T

Il en résulte donc que 'ona: . .~ -

g 1 . o
B). s -9‘“‘—:’%'7:74.:;‘;: ez fmin Dnnogaoalen
C’ est une fractlon contlnue 1lhmltee On obtlent un 1*esult‘1t

anfllogue en developpanty A a e -

Les quotients incomplets sont liés entre .eux par une périodi-
cité qui-découle des deux théoremes suivants :
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