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Ungeloste Probleme

Nr. 29. Existe-t-il une infinité de nombres premiers p de la forme 8 &2 + 1 tels que
le nombre 2 appartient mod p a un exposant impair? (Tels sont par exemple les
nombres 17, 41, 97.)

On peut démontrer que pour, p premiers de la forme 8 2 + 3 ou 8 £ 4 5 le nombre 2
appartient a un exposant pair et que pour p premiers de la forme 8 2 4 7 le nombre
2 appartient a un exposant impair. MM. BROWKIN et MAKOWSKI ont remarqué qu’il
existe une infinité de nombres premiers p de la forme 8 £ + 1 tels que le nombre
2 appartient mod$ & un exposant pair: tels sont, par exemple, tous les facteurs
premiers des nombres de FERMAT 22"+ 1, ol n=2,3,....

Il est encore a remarquer que M. A. SCHINZEL a déduit de son hypothése H sur les
nombres premiers [énoncée dans Acta Arithmetica 4, 188 (1958)] que la réponse a
notre probleme est positive. W. SIERPINSKI

Nr.30. M. S. RoLewicz a demandé sil'on a

lim "‘;(”) o o0,

7 =00

ol g(n) désigne la somme des diviseurs naturels du nombre #. La réponse a cette
question est négative. En effet, A. RENYI a démontré (dans le journal Izwiestia
A. N. SSSR. 7948, 57-78) qu’il existe une infinité de nombres premiers # tels que
7 + 2 a au plus & diviseurs premiers (ol % est une constante absolue). Pareillement
on peut démontrer 'existence d’une infinité de nombres premiers # tels que n 41 a
au plus & diviseurs premiers. Pour un tel #, o(n) a au plus £ diviseurs premiers et le
nombre ¢ o(n)/o(n) est borné, d’otr

lim 2 o(n)
7 =00

< 4o0.

Le probléme se pose sil’on a
oo o(n)

dim —=—= < +o0

" =00
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et, généralement

k fois
(n)
. 0©60...0
Hm ——i 2 & oo,
n =00

Je ne connais pas la réponse a ce probléme, mais je pense qu’elle est positive.
A. SCHINZEL

Kleine Mitteilungen

Extremaleigenschaften der Ecktransversalen des n-dimensionalen Simplex

Die Ecktransversalen durch einen beliebigen inneren Punkt P des x#-dimensionalen
Simplex 4, (¢ =1, ..., »n 4+ 1) schneiden die entsprechenden gegeniiberliegenden Grenz-
rdume in B; (1 =1,...,#%n 4+ 1). Bezeichnen wir mit R, 1 =1, ..., % 4+ 1) die Strecke
PA;, mit d; d1e Strecke PB,, so gilt bekanntlich?) die Unglexchung
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wenn man die entsprechenden baryzentrischen Koordinaten von P beziiglich der
Simplexeckpunkte mit x; (i =1, ..., n +1) bezeichnet. Nach einfacher Umformung

folgt aus obiger Ungleichung
n+1 1/n
()"
R.

ek} Ul A 1
5E e (1)
Sei nun
R. ---R.
Si= X gt Gueoi=lon), (2)
1/1<"'<14k 1 7

dann gilt die folgende Ungleichung:
S, = (" : 1) nk. (3)

Beweis: Wendet man die Ungleichung zwischen arithmetischem und geometrischem
Mittel auf (2) an, so folgt, dass

741 R; - zk 1/(";1) . .
Skz( 5 )( H dl > , o (G e ig=1, ..., n41), (4)
1

<Lk

da die Gliederanzahl von S, sich als die Anzahl der Kombinationen k-ter Ordnung aus
n + 1 Elementen ergibt.
Aus (1) folgt, dass

d; - d; = i, \#+L)/n ()
(I
1
i

1) J. Scuorp, Uber eine E xtremuleigenschaft des Simplex im n-dimensionalen Raum, E1. Math. 13, 106-107
(1958).
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