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Aus der Geomelr ie.
Tafel 4.

•J Vl

s

4 4
S

s Seite
U Umfang.

«Fläche.

J

4

Das Quadrat-.
rechtwinklig, gleichseitig.

U 4 s
S Ü U:4

Das Rechteck.
rechtwinklig, ungleichseitig.

U (1+ b)-2 F l-b

F s-s
s =VF

l- Länge.
b - Breide.
h.Höhe.

l-jf-b
b M_!

l-fc
b T-

F=b

F=l

Der Rhombus, die Raufe.
schiefwinklig gleichseitig.

U - 4 s F s-h
s F F=h

h •£ F : s

S ^ U:4
AcC+Aß =-180

Das Rhomboid,Parallelogramm.
schiefwinklig ungleichseitig.

U=(Ub)-2 F lh
bl ü1

2

b ü_L
l=^ F:h

h £ F.l
4.o< 4/3 180

Das Dreieck.
F 9-h a 2 F h -2-E-r 2 9 h ' g

4«+4/3+4y =180° U a+b + c
4cx 180-(4/3+4^) a U-(b + c)
Aß =180-(4of+4'if) b U-la + c)
4-y 180-(4oc+4/3) c U -la + t>)

Spezialfälle : Das gleichseitige, die
gleichschenkligen und die rechtwinkligen Dreiecke.
#> Algebraische Schreibweise : F s", gelesen s hoch 2 ;

ebenso für andere Flachenformeln verwendbar.
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\s2
dj\

\ ^
d' /A,

t _

Das Drachenviereck.
dl« da

Tofet 2.

U=(s. + ss)-2 F

d^ lange Diagonale.
d,= Kurze Diagonale,
solange Seihe.
sa= kurze Seihe.

U.
2

s =ü.-s5Î 2 1

Spezialfälle :

Quadraf :

p _ d.d
2

d =V2ÎF

2

* - 2-F
dî

_i _ 2-F
2 ci.

Rhombus

1 jy d f-Mc>!!\T vc
i \ ha / l

*\ 'u
L .S

d - Diagonale. d,= lange Diagonale.
dt=Kurze Diagonale.

Das Trapezoid.
Da» unregelmässige Viereck.

p _ drdt
2

a2

d,. 44-

h, F i*1-''l'l1'l'd

h.= 2-F

d - 2-F
(h.+ hj)
2-Fh'=~d -h1

d= Diagonale
hu Höhe 1

hjsHöhe 2
c pa

-ä

d "2
Acx+Aß+Ay+A6 360° U hu+v+w
4.oc=360-(4.ß+4.y+4.6) t=U-(u+v+w)
U.S.W. U.S.W.

Das Trapez.
2-F

a=p-,
p., grosse Parallele.
p2= kleine Parallele,
h Höhe.

p _ (p. + p.l-h

p-.= -rr-Pä
^ (P.+pi)

PÎ= TT - Pi
A«+4y3+A-!f+A 6 360 U=a+b-fC+d
Ao(=360-[A-ß+Ax+Aä) a=U-(b+c+d)
U.S.W. U.S.W.

Der Kreis.
U 2-r-îï

u
2-Ti
U-U
4-ÏÏ

U d-JC

d f
F r-r-lï

d Durchmesser,
r Radius.
M Mittelpunkt-,

r =]ff d 2-]ff U 2-YF¥

Spezialfälle: Halbkreis,Vierfelkreis.
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Tofel 3.

Der Kreissektor.
U-oc

OC

360
b- 360

U

r-JÎ- o<

480
b-180
r-OT

r »Radius,
b - Kreisbogen.
of= Zentriwinkel.
M« Mittelpunkt.

F - b'r
2

F

cx

d-Ji-oc _
360
b-360

d-5l
> ¥-

r-r-îï-oC d-d-fi-oC _ U-U-oc
360 4-360 4-5Î-360

F • 360 _ F-360-4 F-360-4-iT
d- d-îï

2-F
b

r-r-IC U-U

"HS
Der Kreisring,

u

R - äusserer Radius,
r innerer Radius,
a radiale Breite

des Kreisrings.
M * Mittelpunkt.

F (R + rl-lR-rM
(R + r)-a -3T

!2r+a)-a-3i= (d +a)-a-5ü
(2-R-a)-a-]î= (D-a)-a-l

Das Kreisringsiück,
F (R + r)-{R-r,-3i-^

.V" / /

R äusserer Radius,
r - innerer Radius,
a radiale Breite des

Kreisringstücks.
&= Zentriwinkel.
M - Mittelpunkt-.

(R + r>-a-Ji-3^
(2-r + a)-a-H-3^ (d + a)-a-X^-
(2-R-a)aJi-JJQ (D - ai-a-Jl-jgp-

Die Ellipse.
F a-bft
a ~ b-3î ^ _ a-OT

a - halbe grosse Achse,
b halbe Kleine Achse

Der elliptische Ring.
F (a-b - m-n)-5l
a,b halbe Achsen der äussern Ellipse.
m,n halbe Achsen der innern Ellipse.
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L

k «Kante.
K Gesamt

Kanfentänge.
M - Mantel.
0» Oberfläche.
0 » Onhalf.

Das unregelmässige VielecK.
Umfang Summe aller Seifen.
Fläche man zerlegt die vieieckfiäche :
a. mir Diagonalen In Dreicke und eventuell

Trapezoide berechnet diese Teile und
addiert die Teiiresultate.

b. mit einer passenden Diagonale und auf
dieser rechtwinklig errichtete Höhen zu
den Eckpunkten in Dreiecke und Trapeze,
berechnet diese Teile einzeln und addiert
die Teilresultate

Das regelmässige VielecK.

R Radius d. Umkreis,
r =» Radius d.Onkreis.
n « Seifenzahl,
s - vieleckseife.
<* Zentriwinkel.

Vieleckwinkel.

U n-s

F - n-s-rr ~ 2

r n-s «

s
2-F
s-r
2JL
n-r

U

Der Würfel.
K 12-k

M k-k-4

0 k-k- 6

0 k-k-k #1

Der Quader.

n

S

Aß> - 1Ô0°- 4.0C

k=£ K:12

k=#=

k=i/ö

l

l Länge,
b- Breite,
h- Hohe.

K (l + b + h)-4
L —- — (b + h) ebenso b und h

M (1+ b)-2h
1 M i_ u M1

Fh " b ' sbenso b; h ITi^b)
0 (l-b + l-h + b-h)-2

1 (y - b-h):(b +h) ebenso bundh.
3 l-b-h
t -3-1 b-h b l-h h L-b

*) Algebraische Schreibweise. 0 ^k1,gelesen l< hoch 3 ;
ebenso für andere Jnhalteformeln verwendbar.

141



K « Gesamt"
kanfeniänge.

h - Höhe.
ri-Zahl der

Höhenkanten.
U - Umfang der

Grundfläche.
G - Grundfläche.

Das Prisma.
K 2-U + n-h
u= K^vh
M U-h

0 M + 2-G
M O - 2-G
J G -h

K -2-U
h

h K-2-U

h M

G=

_2_
G

Der Zylinder, die Walze.
M U-h d-S'h 2-r-3ï-h
h M

d-3T
M

2r-5ï

U1 i"i
"h" d TT5r r ^

2* h-îî

r Radius,
d » Durchmesser,
h Höhe.
U Umfang.
G Grundfläche.
M » Manuel.
O Oberfläche.
D Jnhall".

0 M + 2-G
(h+ 2~f)-U (h+ y)-d-îi (h+r)-2-r-S

J G-h
d-d-îi-h _ U-U-h

' 4-Är-r-ÏÏ-h

h
4

4 0
d • a 5i

4 • 3 • Tl

U-U

d 2"fS? U=2-^
Das schiefabgeschnittene Prisma.

M U-lhi+hs-t-.-.-'-hr,)

1% —(h2 + h3-t-...+hn) ebenso h2,h2v..hn

U ;
n-M

h Höhen,
n Zahl der Höben.
G.= Grundfläche.
G„= Deckfläche.

(h. + ha + + hn)
O M + G^+Gî

j _ G, • (na + na+...4-hnf
n

n n -DGi i(h, + h2+ + h„)
h. :

n-D -(h2+h3+ + hn) ebenso h2,h4,..,hn

142



Der schiefabgeschnittene Zylinder.
M u'liy1»1 r-S-ih^h,)

h., s kleinste Höhe,
hj grösste Höhe.
G< ûrundf lache.
Gj= Deckfläche.

M^-h2
U (T^i
O M + G„*Ga

j _ G. lh,.h2)

2-Md^r-h«-^r-ht ebs-h2

d _ 2-M p _ M
(fii+hs)-3ï

'

(h..h2)-5ï

_ r-r-5C-(h, + h2) _ d-d-Xlfvh,) _ U-U lh.th.)
2 8 ölt

h ^i-h - 8'3
1 r-r-Ji 2 d-a-OT

_ soft
" U-U h2 ebs.ha

R äusserer Radius,

r innerer Radius.
a Wandstärke.

il 2'J d_2iI 2:3 u -all2'3'^
|(h,.ha)ü a I livha}-3C U"^||lhi,h2)

Der Hohlzylinder.
J (R + r)-lR-r)-5fh (R+r)-a-5i-h

(2-r + a)-a-3T-h (d + a)a-5T-h
(2-R-a)-a-3îh (D - aj-a-îï-h

Die Pyramide.
2-M
sh

M

0
a

Ush
2

Mt6
G-h

3

u sh

G 3-0 h

2-M
u

3-3

Per Kegel.
sh » Seitenhöhe.
h Höhe.

sh Seitenhöhe.
h Höhe,
r Radius.

M:

Sh :

U

0
0

h

r

U-sh _
2

2-M _U

:
2-M
sh

: M + G
G-h

3
r-r-St-h

r-5î-sha-îî-sh
2

2-M _ M
d-5T r-3ï
d ^ rsh or

(sh + r)-r-5ï

M
sh-IT

3
30

d-d-3t-h _ U-U-h
02 02-OÏ

02-3 02-3-5C
r-r-IT

y h-sr

d-d-1

d 2

~ u-u
|3-3
n-or l-2]f3-3X

~n
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Die abgestumpfte Pyramide.
Tafel

sh Seitenhöhe,
h=Höhe.
U«Umfang der

Grundfläche,
u « Umfang der

Deckflache.
G »Grundfläche,
g Deckfläche.

-
(U + u)-sh

: "^TT ~ u ebenso u ; sh ^
»sh ' lU + u)

M + G + g
_ (G + ^G-g + g)-h

3

M :

U :

0 :

Der abgestumpfte Kegel.
M (R + r)-5T-sh !D±dVSsh (U + u)-sh

sh M _ 2-M _ 2-M
(R+r)-5t (D+d)-3T (U+u)

n _ M
31* s.

ebenso r,d undu
O M + G + g

(R-R + [R+r]-sh + r-r)-5I
-1 (R-R+R-r+r-rl-îï-h (D-D + D-d+d-d)-î-hJ 75 45

D=^"d U ^-u

sh Seihenhöhe.
h Höhe
P » Radius der

Grundfläche,
r Radius der

Deckfläche.

h

3 12

_ (U-U «U-u + u-u)-h
-12-or

3-0 _ 12-3
(R-R + R-r+ r-r)4F ~ (D-D + D-d + d-d)-3T

12-0-5T

Die Kugel.
(U*U + U-u + u-u)

0 4-r-r-f d-d-Si U-U

r tv§ d=if u=VâT
-, _ 4 r-r-r-5C _ d-d-d-fi _ U-U-U0 3 6 6-S-3Î

r =1[W d=lRF U 1/6-3-M

Die HohlKugel.

j _ 4(R-R -R - r-r -r • 5T

_ (D-D-D - d-d-dl-ii
6

R » äusserer Radius. „ (U-U-U — u-u-u)
r - innerer Radius. 6 • 5T- 5Î
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a Hypotenuse
b und c Katheten

a,bundc Selten
des ungleichseitigen
Dreiecks.

Tetraeder.

Tafel S.

Der Lehrsatz des Pythagoras.
Om rechtwinkligen Dreieck ist das
Hypotenusenquadrat gleich der
Summe der beiden Kathetenquadrate.

p q
p und q Abschnitte
der Hypotenuse

p + q a

a2= b2+c2 Q ii a+° o»

b2= a2-c2 b Va2-c2 =V(a*c)-(a-c)
c2= a2-b2 c =ia2-b2 =U(a*bMa-b)

b2= a-q b=v^ q=f
c2= a-p c =lap p -^
hs= pq h =fp^q p q= p"

Die Formel des Heron.
F Vs-(s-aMs-bMs-c)

u _ Q>Q»C
2 - 2

Reguläre Polyeder.
Oktaeder.

4 gleichseitige Dreieckflächen. 6 gleichseitige Dreieckflöchen.

Ikosaeder.
20 gleichseitige Dreieckflöchen.

Dodekaeder.
12 regelmässige Fünfeckflächen.

M.Althaus - E.Mug
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