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Aus der Geometrie.
Tafel 4.

•J ^
S

/r
S

s - Seite
U« Umfang.
F «Fläche.

j
r-

Das Quadrat-.
rec hl-winklig, gleichseitig.

U 4 s F s-s
s ^ U:4 s =VF

Das Rechteck.
rechtwinklig, ungleichseitig.

U |Ub)-2 F lb
F

I-Länge.
b - Breite.

I-Länge,
b - Breite.
h-Höhe.

i-¥-b l=£ F=b

b y F= I

Per Rhombus, die RauFe,
schiefwinklig gleichseitig.

U - 4 s F s-h
S M U:4 s Y" F:h

AoC+Aß ="180° h y F:s

Das Rhomboid, Parallelogramm.
schiefwinklig ungleichseitig.

U (1+ b)-2 F l- h
U "l j - b

b M_l
Aoi 4/3-100°

Das Dreieck.
F - g-hr ~ 2

F : h

: F. I

- 2 F 2 F
9 " "TT h

y
4.o(+4/3+Ay =180° U a+b + c
4o( 180-(Aß+Ay) a U-(b + c)
Aß =180-(4 &+A y) b U-(a + c)
Aft - 180-(4_oc+4/i) c U-(a + b)
Spezialfälle-. Das gleichseitige, die gleich.
Schenkligen und die rechtwinkligen Dreiecke.
*' Algebraische Schreibweise F s', gelesen s hoch 2 :

ebenso für andere Fläcnenformeln verwendbar.

136



\sa
dî\\ k

di /
Al

J L -1

Das Drachenviereck.
Tafel 2.

U =is, + s1)-2

s =^-sö-, 2 5a

s»= T -
Spezialfälle :

Quadra! :

p d,-d,
2

ri - 2-F
~dT

_j _ 2-F
2~ ~ci7

Rhombus

d„-lange Diagonale,
d,- kurze Diagonale,
solange Seihe.
sa= kurze Seihe.

F - d.d
2

d =V2Tf

d-Diagonale. 0,= lange Diagonale.
d,= kurze Diagonale.

I - 2.F

i _'2= ~
|

d r- h,Xi
i\T V
1 \lN ht yi

y

Das Trapezoid.
Das unregelmässige Viereck.

i_ c _ (h4+h«)»d
h, I" J

2-Fd " (h.+ h,)

h«= - h1

d« Diagonale
h4«Höhe Î
hVHöhe 2

• Pg

h2
H _ 2-F u•*" d 2

A°<+-4-ß+Ay+4.3 360o U=t+u+v+w
^.o(=360-C4ß+4.-y+4.ö) t=U-(u+v+w)

_£
a= p,

p,= grosse Parallele.

p,= kleine Parallele,
h Höhe.

u.s.w.

Das Trapez.
p - (P.-f P,)-h

p,= -rr-Pä
h _liE_

(P.+ PJ)

P2= ~ P«

A°c+Aj3+A#+Aà =360° U=a+b+c+d
.4o(=360-(4.j3+4.y+4-c!>) a=U-(b+c+d)
U.S.W.

Der Kreis.
U d-îi
d u

F r-r-lî
r

d-d-3ï

U 2-r-îî
u

2-5Ï
U-U
4-7Ï

d Durchmesser,
r Radius.
M Mittelpunkt".

r d 2-]ff U 2-YF1T

Spezialfälle: Halbkreis, Viertelkreis,
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Der Kreissektor.
Tofsl 3.

r - Radius,
b - Kreisbogen.
oc= Zentriwinkel.
M- Mittelpunkt.

A.:

b «

oC

U-ot
360
b- 360

U

p _ b-r

F

CK

2
r-r-X-oC

360
F-360
r-r-X

d-Jl-cx
360
b-360
d-X

2-F
r

d-d-X-oC

r-ii-K
180
b-180
r-X

b

4-360
F-360-4
d- d-X

_ 2-F
b

U-U-oc
4-X-360
F-360-4 -X

U-U

R äusserer Radius,
r o innerer Radius,
a radiale Breite

des Kreisrings.
M Mittelpunkt.

rav

r-'ffiF "«tif U.1.1IEH
Der Kreisring,

F (R + rMR-rT-üt
(R + r)-a -3T

(2-r+a)-a-!iï= (d +a)-a-1i
(2-R-a)-a-I= (D-a)-a-I

Das Kreisringsitick,
F (R+r)-(R-r)-Ji-^-

(R + D-a-îi--^-
(2-r + a)-a-5I-3^- (d + cO-a-I-^

R äusserer Radius,
r - innerer Radius,
a radiale Breite des

Kreisringstücks.
oc s Zentriwinkel.
M - Mittelpunkt.

(2-R-a)-a-îi-j^ (D-a)-a-Jl-

X C*

360
oC

'

360

Die Ellipse.
F a-b-5ï
a tTx b cTx
a - halbe grosse Achse,
b halbe Kleine Achse

Der elliptische Ring,
F (a-b - m-n)-!Ji

a,b
m.n i

halbe Achsen der äussern Ellipse,
halbe Achsen der innern Ellipse.
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A
J-—

k > Kanfe.
K - Gesamt-

kantenlänge.
M - Mantel.
0» Oberfläche.
J a Onhalt.

Tafel

Das unregelmässige VlelecK.
Umfang Summe aller Seiten
Fläche man zerlegt die Vleleckfläche :
a. mit Diagonalen In DreicKe und eventuell

Trapezoide berechnet diese Teile und
addiert aie Teilresultate.

b. mit einer passenden Diagonale und auf
dieser rechtwinklig errichtete Höhen zu
den Eckpunkten in Dreiecke und Trapeze,
berechnet diese Teile einzeln und addiert
die Teilresultate

Das regelmässige Vieleck.
u n-s

R Radius d. Umkreis,
r - Radius d.Gnkreis.
n - Seltenzahl,
s - Vieleckseite. '

o(= Zentriwinkel.
ß- Vieieckwinkei.

F - n'S-r
2

n-s s

Aß -
Der Würfel.

K 12-k

M k-k-4

0 k-k- 6

3 k-k-k
Der Quader.

K L+b + h)-4

2-F
s-r
2-F
n-r
180°

k ^- K:12

k=jf= ±fi

k=fö

AcC

l

l Länge,
b« Breite,
h- Höhe.

I — (b + h) ebenso b und h

M (1+ b)-2-h
1 =^ïï~b' 8be"sobi h= 2Tub)
0 (l-b + L-h + b-h)-2

1 (y - b-h):(b +h) ebenso bundh.
0 l-b-h
l b-h b i-n h l-b

* Algebraische Schreibweise! G k3, gelesen k hoch 3 ;
ebenso für andere Onhaltsformeln verwendbar.

139



K - Gesamt
kantenlänge.

h - Höhe.
n-Zahl der

Höhenkanten.
U- Umfang der

Grundfläche.
G - Grundfläche.

Das Prisma.
K 2-U + n-h

K-n-hU

M U-h
U M

0 M + 2-G
M O - 2- G

D - G-h
G=K

n=Ü^L h

Tafel 5.

K-2-U

O-M
2

H 3
~G

Der Zylinder, die Walze.
M U-h d-3E-h 2-r-3i-h
l, M Mh — dTu
u £

M
2-r-aC

d M M

r Radius,
d » Durchmesser,
h Höhe.
U -Umfang.
G Grundfläche.
M - Mantel.
O - Oberfläche.
3 » Jnhalt.

tvïï ' " 2-h-Oî
0 =Mt2-G

(h+ jTfl-U (h + y)-d-5i (h-i-r)-2r-5i
D - G-h

_ r r C h _ d-d-îï-h _ U-U-h_ r-r-jl-h - j - 4 %

h J 4 J _ 4 J
~ r-r-5T d-O-51 U • U

r-f3r u.2-1^
Das schiefabgeschnittene Prisma.

— n

h. — lha + hs +...+ hn) ebenso ha,hj,..,hn

U
(h. +ha + ...+h„)

0 M+ Gi + G2

j G. * t h-t + h2-i*... + l"in)

h m Höhen,
n « Zahl der Höhen.
G,= örundfläche.
Gj- Deckfläche.

G,=

h,=

n-J
(h. + hj+ ...+h„l
r>-J
G. "th2 + h5 + ...+hn) ebenso hslh,,..,hn
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Tafel 6.

Der schiefabgeschniHene Zylinder.
M MÜiiM r-OI-(h1 + hl)

h 2-M _ 2-M h _ M
n-, - —y n2 - n, - ZTnr

2-M
»- dir-"*=Mf"h* ebs-h*

U ; d 2-M
(h,»-h2)-3i

M

h, kleinste Höhe.
h, gr-össfe Höhe.
G..Grundf lâche.
G,» Deckfläche.

(h.-hj
O M + G,»Gi
-i _ G-, (fm-hg)J 2

_ r-r 5r-(h,+ ha) _ d-d-5ï-(K,-»haî _ U-U-lh.+h.)
2 s " air

H -20 _4 r-r-H 2 d-d-SU "2 U-U
K _ Ô-ZJ u. _ Q-J-3T !_ I

^ ^ h2 - | M, h2 ebs.ha

R - äusserer Radius,

r innerer Radius,
a Wandsfärke.

r=|SS d=2|S u=2-pS
Der Hohlzylinder.

3 (R + rMR-r)-5f-h (R+r)-a-5t-h
(2-r+ a)-a-I-h (d + a)a-5i-h
(2-R-a)-a-5i-h =(D-a)-a-îïh

Die Pyramide.
~

2-MM

0

U-sh
2

MfG
G-h

U sh

G 33

sh

h

2-M
U

3-3

Der Kegel.
sh « Seifenhöhe.
h.Höhe.

M

Sh

U

0
3

sh Seifenhöhe.
h Höhe.
r Radius.

U sh _
2

2-M _U ~
2-M
sh

M + G
G-h

3
r-r-üT-h

3
3-3

r-r-Ot

mh-5T

sh
2

•M
r

M

Oi-sh

d-3ï r-5C

_ 2-M
sh-3T

(sh + r)-r-
d • n - MI

r-~ ifts

U-U-hdd-5i-h
-12 12 -3t

12-3 12-3-51
d-d-ÜE ~ U-U

=iM d 2-](¥ u=4llljLl
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Die abgestumpfte Pyramide
Tafel 7.

M

2M

sh Seihenhöhe,
h « Höhe.
U Umfang der

Grundfläche,
u- Umfang der

Deckflache.
G Grundfläche.
g « Deckfläche.

(U + u)-sh
2

y _ JLJïL _ u ebenso u ; sh 777 ;sh lU*u)
0 M + G +g

j _ (G + VG-g + g)-h

Der abgestumpfte Kegel.
M (R + r)-5ï-sh jD±dKjL&h _ (U + u)-sh

sh M 2 • M _ 2-M
(R+r)-3ï (D+d)-ïï (U+u)

sh Seitenhöhe,
h - Höhe.
R Radius der

Grundfläche,
r Radius der

Deckfläche.

n _ M n-"-2 d mar-sh ~ ITsh u""sn""u
ebenso r,d und u

O M + G + g
(R-R+[R+r]-sh + r-r)-5i

-i (R-R<-R-r + r-r)-liï-h (D-D + D-d+d-d)-3i-hJ " 3 12

_ 1U-U U-u + u-u)-h
12-51

h 30 12-J
(R R + R-r +r.r)-1T (D-D+ D-d + d-d) I

_ 12-3-3T
(U-U + U-u + u-u)

Die Kugel.
O 4-r-r-îT d-d-ft -H#

r - ilï d -l|¥ " -VôT
-, _ 4-r-r-r-fi d-d-d-ft _ U-U-Uu 3 6 6-5Ï-5Î

R » äusserer Radius,

r - innerer Radius.

r "ifîf d=l/^- U=T/6GM

Die Hohlkugel.
-, _ 4 • (R R R - rr-r)•fr

3
_ (D-D-D - d d • d • 5T

6
(UUU - u-u-u)

6 • ÎT- ÎL
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a Hypotenuse
b und c Kafhefen

Tofel 6.

Der Lehrsatz des Pythagoras.
Dm rechtwinkligen Dreieck isl" das
Hypotenusenquadrat gleich der
Summe der beiden Kathetenquadrate.
a'= ba+cs

p q

p und q Abschnitte
der Hyporenuse

p + q a

ba= aa-ca
ca= a-b"
ba= a-q
ca= ap
h*= p-q

a 1|ba+ca
b Tlaa-cT TI(cn-cHo-c)
c 1aa-ba T/(a+bMa-b)

b=Kaq
c=lap
n=Ypq

a,b und c Seifen
des ungleichseifigen
Dreiecks.

Tetraeder.
A gleichseitig« DrelecKflächen.

P f
P -H q

Die Formel des Heron.
F Vs-(s-a)-(s-bMs-c)

U _ a + b+c
2 ~ 2

Reguläre Polyeder.
Oktaeder.

_ e°a ~ q

n-S-

6 gleichseitige Dreieckfiöchen.

Ikosaeder.
20 gleichseitige Dreieckflöchen.

Dodekaeder.
12 regelmässige Fünfeckflächen.

H.Alkhaus - E.Mug
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