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Aus der Geometrie.
Tafel 4.

J ^
s

^ rS

s - Seife
U • Umfang,
F «Fläche.

r

Das Quadrat-,
rechtwinklig, gleichseiMg.

U 4 s F s-s
s =VFS 7 U 4

Das Rechteck.
rechtwinklig, ungleichseitig.

U (1+ b)-2 F l-b
F

l - Länge.
b - Breite.

s Seihe.
h - Höhe.

I

l -Länge,
b Breihe.
h Höhe.

\ I

c/ \b '

h \ |

\a A
a g

g -Grundlinie,
h-Höhe.

b-f l

l=£ F:b

b =F:l
Der Rhombus, die Raute.
schiefwinklig gleichseitig.

U 4s F s-h
S=^ U:4 S=^ F:h

Fh r F:SAoC+Aß =180

Das Rhomboid, Parallelogramm.
schiefwinklig ungleichseitig.

U (L+ b)-2 F l- h

l.^-b
b=^-l

Aß "100°

Das Dreieck.

l=£ F:h

h £ Fa

F - g-h
2 9 HFT "h-¥

A^Aß+Aft -180 U a+b + c
A&. "\S0-{Aß+A%) a U-(b + c)
Aß 180-(4-<*+Atr) b U-la + c)
Aft 180-14-oC+Ajî) c U-(a + b)
Spezialfälle: Das gleichseitige, die
gleichschenkligen und die rechtwinkligen Dreiecke.
*' Algebraische Schreibweise i F s1, gelesen s hoch 2 ;

ebenso für andere Flöchenformeln verwendbar.
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- Das Drachenviereck.
Tafel 2.

U =(S, + SÎ)-2

s ü -ss-, - 2 sa

•.-If- S-.

p _ d. dj
2

2 • F

d»
2-F

J*~ d,

d,=

d,

d«= lange Diagonale.
dt= kurze Diagonale,
solange Seihe.
sa= kurze Seihe.

Spezialfälle :

Quadra! i

F d^d
d =V2Tf

Rhombus

r
I

l d f-
\v j

h<\
cf(\|l\T V

1 \ ht / i

k\ 'u
L !s

d= Diagonale. d,s=lange Diagonale.
Ö,» kurze Diagonale.

Das Trapezoid.
Daa unregelmässige Viereck,

c _ (h„+h«)-dh, f 2
hs h-2"F hhi~ d 2

F - d<
a

*=-%f

d - 2-F
(h,+ h.)

h,= -%L-h1

d» Diagonale
h^aHöhe 1

hasH5he2
c Da

Acx+Aß+Atf+A^SöO0 U t+u+v+w
Aoc=360-(Aj3+AY+4.<3) t=U-(u+v+w)
U.S.W. U.S.W.

Das Trapez.
2-F

a= p,
p,= grosse Parallele,

p, kleine Parallele,
h Höhe.

p _ (p. + p.l-h

p,= ^r-P,
h

(P.+ P!>

P*= *ft - P^

A<x+Aö+Atf+A<3 =360° U=a+b+c+d
AoC=360-(Aj3+Ay+AÖ) a=U-tb+c+d)
u.s.w.

Der Kreis.
U d-üi

d u
U 2-r-üi

F r-r-ïi d-d-K U-U
4-5Ï

d - Durchmesser,
r Roaius.
M Miltelpunkh

r =]ff d 2-^f U 2-Yf¥

Spezialfälle: Halbkreis,Viertelkreis.
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r Radius,
b »Kreisbogen.
oC= Zentriwinkel.
M» MittelpunKL

Der Kreissektor.
K U-o< _ d-îï-cx _ r-ft-ot
D 360 360 180

Tofel 3.

oc b-360
u

F b-r b

b-360
d-Tt

2-F
r

b-180
r-li

2-F
b

p _ rr-fi-ct _ d-d-fi-oC _ U-U-oC
360 4-360 4-5Ï-360

F- 360 _ F-360-4 _ F-360-4-iï
r-r-CT d-d-31 U-U

•-«Iff "-«-iE
Der Kreisring.

U 12-pli

R - äusserer Radius,

r innerer Radius,
a radiale Breite

des Kreisrings.
M-Mittelpunkt.

V

F =(R + r).(R-r)-]i
(R + r)-a-3T
(2-r+a)-a-3ï= (d + a)-a-îï
(2-R-a)-a-ïï= (D-a)-a-I

Das Kreis ringstück.

F=(R + r).(R-r).JÏ.^
(R + r).a.Jt._^
(2-r + a)-a-Tl-= (d + a)-a-I-^-

R s äusserer Radius,
r innerer Radius,
a radiale Breire des

Kreisringstücks.
at= Zentriwinkel.
M Mittelpunkt-.

(2-R-a)-a-5[-3^ (D-a)-a-ITT

360

Die Ellipse.
F a-b-îï
a b7if b=Ä
a halbe grosse Achse,
b halbe Kleine Achse

Der elliptische Ring,
F (a-b - m-n)-3i

a,b halbe Achsen der äussern Ellipse.
m,n halbe Achsen der innern Ellipse.

154



Tafel 4,

Das unregelmässige VlelecK.
Umfang Summe aller Seihen.
Fläche man zerlegt die Vieleckflöche s

a. mir Diagonalen In Drelcke und eventuell
Trapezoide berechnet diese Teile und
addiert die Teiiresuitate.

b. mit einer passenden Diagonale und auf
dieser rechtwinKlig errichtete Höhen zu
den Eckpunkten in Dreiecke und Trapeze,
berechnet diese Teile einzeln und addiert
die Teilresultate

Das regelmässige Vieleck.

R - Radius d. Umkreis,
r Radius d. Dnkrels.
n Sell-enzahl.
s - vieleckseil-e.
<*= Zentriwinkel.

Vieleckwinkel.

U

F

r

n-s
n-s-r

2
2-F
n's „360°

n

n M
S

/L
y—

k b Kante.
K o Gesamt -

Kantenlänge.
M » Mantel.
0 Oberfläche.
0 m Onhalt.

Der Würfel.
K 12-k

M k-k-4

0 k-k- 6

0 k-k-k *'
Der Quader.

K

s =_
n« S-r
s n«r

Afi 180°-4. oC

k £ K-.12

K=#= IV"

k=Vü

l ~ — (b + h) ebenso b und h.

/T~~
1- - - n

(1+b + hM
f-ib+h)

M (1+ b)-2-h
Ml

jTp; - b i ebenso b ; h

0 (l-b + l-h + b-h)-2

M
2-(L + b)

l - Länge.
b= Breite,
h. Höhe.

I (y - b-h):(b+h) ebenso bundh,
D l-b-h
l b-h b J

l-b h L-b
» Algebraische Schreibweise13 =ka,gelesen k hoch 3 j

ebenso für andere Dnhaltsformeln verwendbar.
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Das Prisma.
K 2-U + n-h

K-n-h

K Gesamt" -
kanrenlänge.

h Höhe.
n Zahl der

HöhenKant-en.
U Umfang der

Grundfläche.
G Grundfläche.

U
2

M U-h
U £
0 M + 2-G
M O - 2- G

D G -h
G= "

n K-2-U h= K-2-U
h n

K - M '

U

G O-M

h •

h G

Der Zylinder, die Walze.
M U-h d-ÜL-h 2-r-Oi-h

Mh H - M
U d-5T 2-r-ï

U M d-Jü- r "u h h-3C r 2-h-3t
0 M +2-G

(h+ 2T5f)-U (h+ ^)-d-5I (h+r)-2-r-5i
0 G-h

r-r-I-h d -d- 5T-h

r Radius,
d Durchmesser,
h - Höhe.
U Umfang.
G Grundfläche.
M Mangel.
O » Oberfläche.

Jnhail-.

h
4

4-J
a-d-31

_ U-U-h~ 4-5t
4-3-îi

U- U

d U 2

Das schierabgeschni^ene Prisma.
M _ U-|h. + ha+...*hn)

n

h-t — (h2 + ha + ...+ hn) ebenso h2,h4 ,..,hB

n • M
(h^ + hj +... + hn)

0 M + G„ +G2
^ — ^4 • + h a-4- +

h Höhen,
n Zahl der Höhen.
G4= Grundfläche.
G2= Deckfläche.

G,=

h.

n-J
(1^, + ^!+ ...+h„)
n-J
G. -(h2 + hj+ + hn) ebenso h.[,hj,..,h„
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Tafel 6.

Der schiefabgeschnittene Zylinder.
M u'(h2^h'1 d-S-lh^h,) r-ÎMhi + hj)

ebs-h-

2"M d 2'M - - MU '

(hi+hj) u (h.,+h2).5i r (tH+tvO-Üi
O M + Gi+Gi
~i _ G.! - ttu+hg)

2

_ r-r-OÜ-Ü-h+hj) _ d-d-îi-lh^hi) U-U-(h,+hJ"2 8 Ö-5T

h — 2'^ „h — S*J u, _ 8-3-3Ï H I
1 r-r-1ï 2 - d-d-îï " 2 U-U 2 2

r =l| 2"J H-oll 2-3 n - Q il 2'J'iî
| (ivh,):» a ~ ' U llvhJ-K U

(J lh,t hj)

Der Hohlzylinder.
D (R+r)-(R-r)-î-h (R+r)-a-5î-h

(2-r + a)-a-OÎ-h (d + a)-a-5T-h
(2-R-a)-a-5i-h (D - a)-a-jT-h

Die Pyramide.

h, kleinste Höhe.
h, grösste Höhe.
G„=Grundfläche.
G,= Deckfläche.

R - äusserer Radius,

r - innerer Radius,
a »Wandstärke.

M

0
0

U-sh
2

M + G
G-h

sh Seitenhöhe.
h=Höhe.

Der Kegel.
M

Sh

U

0
a

sh » Seitenhöhe.
h Höhe,
r Radius.

U-sh _
2 ~ '

2-M _
U

2-M
sh

M + G
G-h

3
r-r-üT-h

3
3-0

u

d-OT-sh
2

2-M _

2-M
sh sh 2-M

U

3-D h 3-3
h G

d-Oi

d 2-M

r-Jt-sh
M
•5Ï

sh or

(sh + r)-r-5î
r.= M

sh-or

d-d-Jt-h _ U-U-h
12 12-0Ï

12-J _ 12-3-ar
d-d-7t U-U

=||S d 2-](M u=2i 3-J-3T
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Die abgestumpfte Pyramide.
Tafel 7.

M (U + u)-sh

U - u ebenso u ; sh —:sh lU*u)

sh » Seitenhöhe.
h Höhe.
U Umfang der

Grundfläche.
u Umfancj der

Deckfläche.
G »Grundfläche,
g Deckfläche.

2-M
sh

0 M + G+g
-1 (G + VG-g + g)-h

3
Der abgestumpfte Kegel.

M (R + r)-3i-sh + (U + u)-sh

M 2 • M 2-Msh~ (R+r)-5i
R M

sh Seihenhöhe.
h - Höhe.
R Radius der

Grundfläche,
r Radius der

Deckfläche.

(D+d)-CT (U+u)
n _ M- 2 u m M-2

3t-sh ' D ~ 5t-sh ~ "sh" "u
ebenso r.dundu.

O M + G + g
(R-R+ [R+r]-sh + r-r)-5i

-1 _ (R-R.R-r + r-r)-5ï-h _ (D-D + D-d+d-d)-5i-hJ ~ 2 ~ 12

_ (U-U .U-u u-u)-h
12-51

h 3-J _ 12-3
(R-R + R-r+r-r)-3T (D-D +D-d + d-d) 31

12-3-3T

Die Kugel.
(U-U+ U-u + u-u)

0 4-r-r-5i d-d-51 _ U-U

r d=W u=V0ir
n - 4-r-r-r-fl _ d-d-d-fr _ U-U-U

3 6 6-3Î-5Ï

r-m -W 31-31

3

R äusserer Radius,

r Innerer Radius.

Die Hohlkugel.
4-(R-R-R - r-r-r)-3T

3
(D-D-D - d-d-cU-31

6
(U-U-U - u-u-u)

6 • 5t- 5Î
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a Hypotenuse
b und c Kahheten

Tafel e.

Der Lehrsahz des Pythagoras.
3m rechhwinkligen Dreieck ish das
Hypotenusenquadrai gleich der
Summe der beiden Kal+ieienquadrate.
a'= bJ+cs a 1lba+c*

b Va!'-c' V(ocMa-c~)
c »lIcF-b5 Tlla+bMa-b)

p q
P und q Abschnitte
der Hvporenuse

p q a

O O-C
cs= a"-b*

b'= a-q
cJ= a-p
h*= p-q

b=lla-q
c =l|a-p

h =tp-q
Pafr

..È
p

a,b und c Selten
des unglelchselllgen
Dreiecks.

Die Forme» des Heron.
F =Vs-(s-a)-(s-bHs-c)

U _ a*b+cä - 2 - 2

Reguläre Polyeder.
Tehraeder.
3 gleichseitige Dreieckfiöchen.

Okicteder.
6 gleichseitige Dreieckfiöchen.

Ikosaeder.
20 gleichseitige Dreieckfiöchen.

Dodekaeder.
12 regelmässige Fünfeckflächen.

H.Althaus - E.Hug
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