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Geometrie Tafel I

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck:

f 9

Grundlinie =or, Höhe=h, Fiäche=F,
F= ff. h q-2F 2r.^ IT' ~3T'
< rt V- 5T ^ * <r/ 180°= 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten=a=b c, 60i
F= o, 433a s; yj= 1,73205.

genauer 0,4330125. a 2

h'Va*-2£ ya2--£.z,.
a.0,806025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie 3, g/eicheSeiten T>

f---b

TS

$ i
1 M

—a—

F'^\(2hi-a)f2b-a) =fX(bf§.).{b-ä)

h-VÏW, h-\(b+$).(b-f),
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,b undc, s° s+b + c
F= \s(s-a).(s-b).(s-c)

Vw Rechtwinkliges Dreieck:na-901
Hypotenuse a, Katheten=b, c,

JF b c. a2=b+c\ a=\b*+c*
z 6 c*\ä^.

Quadrat: Seite•a, Diagonale J),
h F=a.a-a2, a=~\rp~.

I J) 3 1,0142.
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"TafelE

Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale =D,
F-a.b. b= -F
D="\/âï+bs.

a

Parallelogramm :
Grundlinie g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F=g.h.,g^; h,F_.

Rhombus:
Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ)uJ)2
F=az.sincCf F^Mi^Fb.

j),
Trapez. :

Parallelseiten= Gundg Höhe=h,
Diagonalen =Dt undJDt,
F= G2&' h i $cc+ß-ry+6 - 4R.

Trapezoid:
Diagonale A Cj rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh z

F=AÇ h+h. e_.h,+ht.
2 / 2 / 2 1 2

'Im Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite - S,
ksdius des umschrie-
benen Kreises=R
ßadius d.eingeschrie¬
benen Kreises T*.

Polygon R r. S F
Dreieck 0.5778 0.289 S 1.732Rod. 3.463 r 0.488 8* od. 1. 299 R*

Quadrat 0.707 S 0.500 8 1.414 R„ 2.000r 1.0008» „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 8 1.176 R„ 1.453 r 1.7218' „ 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 R„ 1.165 r 2.6988 „ 2.598R*

Siebeneck 1.152 8 1.038 8 0.868R„ 0.963 r 8.634 8' „ 2.736R*

Achteck 1.3078 1.208 8 0.765 R „ 0.828 r 4.8288' „ 2.828R*

Neuneck 1.462 S 1.374 8 0.684R.. 0.728 r 6.182 S' „ '2.892 R*

Zehneck 1.618 S 1.540 8 0.618 R„ 0.649 r 7£94 8' „ 2.939 R*

Elfeck 1.775 8 1. 704 S 0.563R „ 0.587r 9.3668* „ 2.973R*

Zwölfeck 1.932 S 1.866 8 0.518 R „ 0.536 r IL 196 8' „ 8.000 R*

153



Tafel m

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitteften Dreiecks-
flächen, oderauch durch Binteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhalts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti flöhen h,h2....h0.

F= x (h1+til. +hn).
Kreis: Durchmesser - d, Radius

Umfang -p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F ~ Ftt- dhrr= 0,735. d2.

O,564.vf~
d" 2-\Zjp~= 1,128\/F.

Kreissektor : (ABCA)
Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel-zi

b.r//_ rfljr.n _
360

36Q
jr. n

36Q.F
r2Jt

-V5 ieo
ri

n
b- 2rJT- n

360

b
W

Ar""'
m

\ Halbkreis: Bogen * b » 5Tr, Fläche- F-
*- Viertelkreis: j> » b - ffi". F= 2ZF

ä" 2 ' 4 >

Kreisabschnitt:
dehne'S, Höhe^h, F=fsh

SCr

S 2\h(2r-h); r= —8h
2 2L

2
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F= I CC. AB,

Hyperbe/seqment ABCA:
Sehne a Höhe b,
F(annäherndJ ß a.b.

TafelIV

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius z*,F - RITT- rz3T. 9T(Ji-rr).(ft-r).
roenn d radia/e Breite desKreisrings

so ist F= 7T.(2r + cL'). d.
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeussener Radius R,
inneren Radius r>,
Zentriwinkel= radia/e Breitend,
r-aer-MOfa-pe-itgg,

(R+rfd-ggR =(R+rJd.n.o.oo87.

Ellipse: Halbegrosse Achse - a,
Halbe Kleine Achse - d,

Fläche F a.b. at.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern EHipse-^a^ b,

Ha/be Achsen derinnern E//ipse=m,n,
Fläche: F snifab-mii)

Parabelsegment ECFE:
F-^S.h, S FF,.

Parabelfläche CACC:
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Tafel V
Würfel:

Seite S, Inhalt-K) Oberfläche-O
K= S*, O ffS*,

s=f7T~
- Diagonale S -y3s* - S\/3~S

S. 4,732050

Parallelepipedon:
i Länge- l. Breite-b, Höhe-h.

Inhalt =K X.b.h.
Oberfläche ~ O « 2.(t.b+Uu-bJi)

Prisma :
Grundfläche "G, Höhe =h.
Inhalt - /r= G.h
Oberfläche 0= Umfang der Grund'

fläche Uxh+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer m

Schnittes G-,
Länge derKanten h,hzh3 hn
Inhalt G. h, +ht+h3 + hn

n
Beimehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche - G,
H PJL, h

Höhe 'h,
AIP G-JfL.

Gr Tt
Mantel M Umfang der Brundfläche #*&
Oberfläche 0=- M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - G,g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange U,u, Mante! M h,,
K'Jf(G+g+\Gg). O- M+G+g.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-{h[(zura,)b+(2a,+a)biJ.
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TafelVI
Cylinder (IVa/ze)

Rad/us-r, Durchmesser=d\ Hdhe=h
Inhalt K= r'JTh oc/er d'jr h
r=vrr. A=JT *

xfl ' r'X
Mantel zrx.h oder doch
Oberfläche=2rx.fr*h) oder dx.fd+ h)

Schierabgeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe=Hj kleinste Höhe -h,
InhaltK=MXH+h oder dfjrM+h
Mantel rx(H*h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer flachus -r;

AeussererRadius - R, länge - l,
Wandstärke -e - R-r,
Inhalt K X.l.(Rs-r*), oder
K= X.l.S (z/t-s)oder X.l.s(zp*s).

Cy/inderhuf:
Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes Mante/=2rJi.
Inhalt: K -fpr? h.

Kegel:
Radius der 0rundfläche r.
Höhe h Seitens =yr*+hz,
Mantel M- jrr\/rJ+h' oder irr.s,
Oberfläche jr.r*+ nJTS oder rx(rts)

oder Jtr. (r+\lr*+ h*)
Inhalt K xrin.h

*-#•
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen undr,
Ourchmesser'J)undd, Höhe*h, Seite -s,

Inhalt K= jrh'fR*+Mr+r\)
MantelM= JTs.fR +r).
Oberfläche 0 =.7T.[R2+r-+(R +r)sj.
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Tafel VU

Kugel:
Radius -r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0= =12,566^ oder d'JT.
Inhalt K* -^r'jr ~ t89r3, K~- Qf,

„ dVL - 0,S236.da:.
Radius r *w> <-=vw-

Hohlkugel:
Aeusserer Radius-R, innerer=r,
Aeusserer Durchmesser -D, innerer-d,
InhaltK° Of{]ï3-r)~g[D3-d).

Kuqelsektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Hôhe*h, ûurchm.=c,
Oberfläche 0 - -KTfdit+c)
Inhalt K=-^rzJTh 2,o9nnrzh.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius -R innerer-r
Wanddicke -R-r • s, r=JL-tfLÂf

fi fi
Inhalt K= 2Jo94Rffi3-K'J.

Kuge/seqment ('Kugelkalotte):
Radius dertiuget r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte °fi,
Oberfläche • O SJTrh nrfa^+h)
Inhalt K - 4- Rift (3a'+hy oder

=-fJThf (3r—fl).
Kugelzone :

Höhe derZone =h_, Radius der Kugel -1*
Radius der Endflächen - a undb,

MantelM- 2rJCh, Oberfläche 0 =M+a2JT-*-b2JT.

Inhalt K= jrJCh (3a2+3bz+h ZJ.
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Tafel VM

Cy/indnischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes=r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius-R,
Inhalt K 2!Jr*Rr* 2,467Dd3
Oberfläche 0-4 3TzRr .% 87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^JTh[z(AB i-a b) +Ab+aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a.b.c,
Inhalt K-° At-JTa b.c 4ji8sa.bc.

Fass:
Spunddurchmesser=d, Bodendurchmesser • d,
Höhe fresp. länge)-h,
Inhalt K= jtj. TChfeff+d),
K= iijrh.(2.J)*+M+id1),

Reguläre Polyeder :

Tetraeder(4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Kante =a, Oberfi 0=a*y3=if32a*
Inhalt K= -^sf\z o,n7Bsaa

Oktaeder i(8gleichseitige Dneiecksflächen)

Kante-a, Oberfi 0-2az\f3'-3,464JOfeal
Inhalt K =-fyz~= 0j47i4045a3

DOdekaedQP: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 - 3az\zs+ io\s -so,6i57?sa*
Inhalt K=-f-.(i5+7\5) 7,6e3ii3 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächer.<)

Kante-a, 0 - âa'W 8,6602545a1.
Inhalt K-Am3(3+\fS)° 2,181695 a3.
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