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Geometrie Tare/ /

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

f g >>

Grundlinie Höhe=h, F/äche=F,
F= ff h h= 2F.^r~' & h ' -g~'

<S<*. + $ß + gg' -180 °= 2 rechte £

K—a —*i

n

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, rß—fß- 601
F= Kt2yFT Oß3:ia-; \3= 1,73205.

genauer O, 0330/25. a 2

h \a*-ßl yipZZT.
h=J*-\FÏ — a o, 8G6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie 71, gleicheSeiten 7t

F-§ \(2h+a) ßb-a) =f\(b ß)fhß)
h-Vb^T,

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, h und c, s a tc..

F= \s(s-a)(s-b) (s c).

r Rechtwinkliges Dreieck:43.90°,
h Hypotenuse a, Katheten=b, c,

F' foc. a2= /F+c1. a*\b'+c't
ä b'WFF~, c=\iF-të.

- Quadrat: Seite-a, Diagonale =D,
F= a.a - a2, a - \FF~-
J) - \u2 7F =\GäF-a\/2^ a
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TafelI

Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale =JD,

F-a b. a -£-,
D-V&Ï&,

b a

Parallelogramm :
Grundlinie g, Höhe rechtwinklig

r-'jh, ff.rh,F
aufGrundlinie h,—

_ F
9

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ) uJ)2
F- a^sincCf F=
T) 2F J) 2F' 2>z ' 2 J>1 '

Trapex.
Parallelseiten Gundg, Höhe^h,
Diagonalen J)t undJ)2,
F= 9• h #cc-tßg-t6~ 4-R.

Trapezoid :
Diagonale A C_, rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh 2

F=AC hg h e..h,-rh„.

w Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite Sj
Radius des umschrie -
benen Kreises=R
Badius d. eingeschrie -

deren Kreises « r.

Polygon R r S F
\ Dreieck 0.577 8 0.289 S 1.732Rod. 3.463 r 0.483 8* od. 1. 299 R*

Quadrat 0.70 7 8 0.500 8 1.414 R„ 2.000r 1.0008• „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 S 1.176 R„ 1.453r 1.72 IS* 2.378 R*

Sechseck 1.000 8 0.866 S 1.000R,. /./65r 2.598 S* „ 2.598R*
Siebeneck 1.1528 /. 038 S 0.868 R„ 0.963 r 3.634 8• „ 2.736R*

Achteck 1.3078 1.208 8 0.765R.. 0.828r 4.82881 „ 2.828 R*

,Neuneck 1.4628 1.374 S 0.684R.. 0.728 r 6.1828• „ 2.892R1

Zehneck /. 618 8 1.540 S 0.618R„ 0.649r 7.694 S • „ 2.939 R*

Elfeck 1.775 S /. 704 S 0.563R „ 0.587r 9.3668» „ 2.973 R*

Zwölfeck 1.932 S 1. 866 S 0.518 R „ 0.536 r 11.196 S' „ 3.000 R*
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Ole Flache kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittetten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Binteilung in Trapeze
U.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinklig aufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, dummierung des
ermittelten Jnhattsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl Höhen h,ha....h„.

F= x(h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser » d, ftac/ius *r,

Umfang -p, /nna/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F - n2jr~ dJJT- o,785.d2.

r-vffr- o,5(j4:yjr~
d~ 2.\UßT= l3128\fF\

Kreissekton : (ABGA)
Radius =/*, Bogen » b Zentriwinkel n
F= rLK n !'•7'

360

"V5 36O

n
jr. n

36Q.F
7" 3t

reo
nW

-4L 180 >ruf
rTT ZL

"lßO
Halbkreis: Bogen - b » HTr, fläche - F-^R
Viertelkreis: » - b- Rjr. jf- TTr'.

s TT' « <

Kreisabschnitt:
dehne »s, Höhe 'Ii, F fsh

F- be-^r-h)
S2 Jl

8h 2

Rochen.

S 2\hßr-h) ; r=
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TafelN

Kreisring:
Aeusserer ffad/us ~ R
Innerer Radius r,F RfJT- rsJT. !7r(R+r).(R-r).
roenn cf radiale Breite desKreisrings

so ist F= JT.(2r + d). d,
Kreisrinqstück fKonzentrisch)

Aeusserer Radius R,
Inneren Radius r,Zentriwinkel= n_, radiale Breitend,
F - aev-n*-)fh - ••

(R+r)djkR =(R+r)d.n.o.oo87,

: -a—^_ Ellipse : Halbegrosse Achse=a,
Halbe kleine Achse= d,

Fläche F a.b. at.

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern Ellipse*a, b\

Halbe Achsen der innern Ellipse* m,n,
Flache: F dEfab-mn).

..6^3

Parabelsegment ECFE:
F*§#h, S FF,

Parabelfläche CA CC:
F= | <7?* AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne * a Höhe - £,
F(annäherndJ J? a l)

b. fochon.
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Tafel V
Würfe! :

Seite-Sj, Inhalt-K) Oberfläche -0
K= S3, O= ffS",

s=f7c~
Diagonale D -^3a1 - s'y3 -

1jT32O50

ParaHefepipedon:
i Länge - l. Breite -b, Höhe-h.

Inhalt -K - l.b.h.
Oberfläche 0 2.(l.b+Ui+b,h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe -h,
Inhalt » /f» G.h
Oberfläche O • Umfang der Grund¬

fläche (fxh+zG.
Schiefabgeschnittenes Prisms:

Flächeninhalt des senkrechten Quer¬
schnittes « Cr.

Lange der Kanten » h,hth3 hn
Inhalt K- G. A +ht+h3 +

K
Bei mehrals3Kanten ist das Prisma rege/massig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrle.

Pyramide:
Grundfläche - G. Höhe - h
/{. (fh h.3K G-2jL,_J c > A

Hantel M Umfang der Grundfläche Uxtb.
Oberfläche 0 =• M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g; ihrAbstand- h,
ihre Umfange V, u, Hante! M ^ ». A,,
K-Ja(G+g+V&g), O- M+G fg.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K- jrh^2a+b-r(2a,+a) b,J.

156



Tafel Vf
Cylinder IVa/ze)

Radius-r, Durchmesser-d\ Höhe"h
Inhalt /f= rJTh oder 4'Jlh
r-V^T,. Ji-Jf-. *

Jl h ' r - 'I
Mantel zrT.h oder dwh
Oberfläche- 2rx.(rr/i) oderdX.(d+h)

Schiefabqeschmttener Cylinder:

dr7rh+h
TT —2—

* ~J>

Grösste Höhe =H, kleinste Höhe h,
InhaltK=rzxM^h
Mante! rjr(H+h)

Hohlcylinder (Röhn):
Innerer Radius -r.

AeussererRadius- R, länge - I,
Wandstärke -s - R-r,
Inhalt K X. l.fR2—r2J, oder

K- Tis (zll - s) oder Tl.S (zr-sj
Cylinderhuf:

Radius der Grundfläche - r,
Höhe des Hufes -h, Mantel 2 rh.
Inhalt; K -§-r? h

Kegel:
Radius der Grundfläche - r.
Höhe h Seite =s Vr*T7i*,
Mantel M=jrr\r*+h oder %rs,
Oberfläche= Tr'+ rJTS oder rr(rts)

oder nr. (r+\/r'+ Ii2)
Inhalt K yr2Ji h

!• 1fair. h= 3K
'TT.h ' r'JC

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen -ft undr,
Durchmesser-J)undd, Höhe-Ii, Seite -s,

Inhalt K-R jr/i fflfJlrrr'J
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =Jr.[li2i-r2+(Rer)s].
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Tafel VII

Kugel.
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0' nrfr* izj66jf, oder d'air
Inhalt K- -§-rsjr - />, laor3, K- ör,

» K~ d^L - 0,523G.d3.
Radius rjfëf.

Hohlkugel:
Aeusserer Radius R, innerer-r,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer - d,
InhaltK- ft§(RLr)^g(D'-d)

Kugelsektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende lialotte, Höhe-h, Durdim-c,
Oberfläche 0 dh + c)
Inhalt K=-^r'JTh 2,09ns r'h.

Hohlkuqelsektor:
Aeusserer Radius - R innerer -rWanddicke <R-r - s, a'+tA*
Inhalt K" *

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derRüget r,
Radius der Grundfläche - 3,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche » O - 2JTrh JT(â*+hz)
Inhalt K l-UTh (3a"+hy oc/er

- -i-dTtf (3r—Ji).
Kuqelzone :

Höhe derZone Radius derKugel-p
Radius der Endflächen - a undb,

Mante!M= 2rJTh, Oberfläche 0 'Minlt+b'jr.
Inhalt K-jbJTli (3a*+3bz+h *).
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Tafel Vin

Cyhndrischer Ring :
Had:us des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Dinges=D, Radius - R
Inhalt K twr'Rr* 2,467Dd'
Oberfläche 0=4 JTeRr 9,87Vd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen A,B unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K cLJTh[z(AB-t-ab)+Ab+aB

Ellipsoid: «

Bezeichnung der3Halbachsen a. i.c,
Inhalt K=> -J- Jf a b.c 4,issa.bc.

Fass:
Spunddurchmesser-D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. Länge)-h,
Inhalt K= ,4, VTh..(2D'+d),
J(= iiirii ,ßDz+Dd+§d2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder ' (hgleichseitige DreiecksflächenJ

Länge der Kante-a, Oberft 0=a'yS-i/32a"
Inhalt K= 3§3äy5 o,ii7ssa3

Oktaeder Sgleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberft. 0= 2a2V3~=3,464ioi6al
Inhalt K =fy2" 0,4714045 a3.

Dodekaeder: f12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0=3a'\zs+ io\5 - 20,645729a'
Inhalt K=-^'.(is+7\5) T,663'19 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, 0 5a'Vä 8,6602545 a'.
Inhalt K=Jfa3(3+\f5)-2,181695 a3
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