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Geometrie Tafel I

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

je g

f-—ö

a—^
s <"^,z &

«—a—

Grundlinie tp Höhe=h, Fläche=F,
F= ff h q^glL. h= 2F.^s~' & g ' -g-'

+ gjB+ gy 180°= 2 rechte^
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten a=b c, -£cc=60f
F= KL2\FÎ 0,433* ~VJ=/,-320S.

genauer 0,4330125. a 2

h Ma*-lL1 \a2-£? ;
/i^-OyiT S O, 8G6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie ft. gleicheSeiten b

F-%\fil>+a)f2b-a) =||/(bt§).(b-§)

h=\(b+i)(b-f),
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,b und c, s= a+b + c
F= \s(s-a).(s-b).(sc)

Rechtwinkliges Dreieck:pa.90°
Hypotenuse a, Katheten=b, c,
jp=&£. iF IK+c*. a=\b"+c2,

z 6 c*\ä^-b*.
Quadrat: Seite*a, Diagonale J),

£ F=a.a~a2, a-V/»".
D a '• fyIi2~
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TafelI

Rechteck:
Seiten a undb_, Diagonale =D,

b,-£,
J)=\ä'+b2;

Parallelogramm :
Grundlinie gr Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F-</!>, ff$; >"f-

Rhombus :
6/eiche Seiten=a, Diagonalen IDuJ)i
F=az.sincc„• F= J)'„
Dg ML

J)z •

Trapez :
Parallelseiten= Gundg, Höhe =h,
Diagonalen 1), undDs
F= -O+JL h fcCi/i^rè-h-R.

Trapezoid:
Diagonale A Cj rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh 2

F-AÇ hgh hg h,
'm Reguläre Vielecke (Polygone)!•

S&/C& Sj
Radius des umsctirie-
benen Kreises=R
Radius d. eingeschrie •
benen Kreises «*• T*.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577 8 0.289 S l.732Rod.3.463r 0.433 S* od.l. 299 R*

Quadrat 0.707S 0.500 S 1.414 R „ 2.000 r 1.000 S1 „ 2.000 R*

Fünfeck 0.85/S 0.688 S I./76R,. 1.453 r 1.72 IS1 „ 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000R „ l.l 55 r 2.598 S* „ 2.598 R*

Siebeneck I. 152 S 1.038 S 0.868R„ 0.963 r 3.634 S* 2.736R*

Achteck 1.307 S /. 208 S 0.765R„ 0.828r 4.828S* „ 2.828R*
Neuneck 1.462 S 1.374 0.684R„ 0.728 r 6./S2S« „ 2.892FT

Zehneck l 6/8 S 1.540 S 0.6/8 R „ 0.649 r 7.694S* „ 2.939R2

Elfeck 1.775 S /. 704 S 0.563R „ 0.587r 9.366S' „ 2.973R"-

Zwölfeck 1.932 S 1.866 S 0.5/8 R „ 0.536 r II. (96 S' „ 3.000R*
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Tafel Hl

Unregelmässige Vielecke od. Flachen -

Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vie/ecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinklig aufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhafts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breite x undmittl. Höhen h,h2....h„

F= x(h+h2. +hn).
Kreis: Durchmessen * d, Radius =r,

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT= d. 3,14159,
F - nzzr= djjr= o, 735. d2.

(J 2.\ÇFr= 1,128'\/F\
Kreissektor : (ABCA)

Radius -r, Bogen - b Zentriwinkel-n
p= r2ir. n b.r

360

-V?
n
b

36Q
jr. n

360. F
T>2 Jt

b
W

180
n

" 190,rJT
2rJT. ZL

360
Halbkreis:

*- Viertelkreis:

'
>n-b - 9Tr, Fläche - F=

JFr.b-x
Kreisabschnitt:

F= 2JZZ.
4

dehne--s, Höhe =h, F=§S h.
JT- r'dJ " 14-I V-- i <r2 br-sfr-h)J - 360 2J y # 2

S 2\h fzr-h), r=ZZ+Jx
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TafeUV

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
inneren Radius z»,
F RzJT-r!jr. zr(It+r).(R-r).
roenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F= 'JT.(er + dj. d,
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
inneren Radius r*,
Zentriwinkei n, radiale Breite=d,
F. prr-itjQß, Ji gg,

(R+r)d-j~ =>(R+jr)d.n.o.oo87/

Ellipse : Halbegrosse Achse-a,
Halbe Kleine Achse- b,

Fläche F a.b. at.

Elliptischer Ring:
Haibe Achsen deräussern Ellipse*a, b,

Halbe Achsen derinnern Ellipse* m,n,
Fläche: F dKfab-mii).

Parabelsegment ECFE:
F* jR.h, s FF,

Parabelfläche CACC:
F= | CC1 AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe b,
F(annähernc/J ß ab,
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Tafel V
Würfe! :

Seite-S, Inhalt-K) Oberfläche-0
K= SJ, O• 6s2,

s=fK~
Diagonale - D -^33' - S\I3 -

S.1j732050

ParaUelepipedort:
Länge -l. Breite - b, Höhe-h.
Inhalt-K l.b.h
Oberfläche =0 2. (l.b+Un-b.h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe =h,
Inhalt K G.h
Oberfläche 0 - Umfang der Grund•

fläche U'-h+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des-senkrechten Quer -

Schnittes «= G-,
Lange derKanten » h,hMh3 hn
Inhalt Km fr. LLSÈatj*± + ha. •

71

Bei mehr als 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche - G. Höhe - h
l( g.h h 3Kt G- äff,y G TS

Mantel M Umfang der Grundfläche U*h>:
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange U: u, Mantel M= A,,
K-Jh(G+g+\rGg)l O-M+G+g.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteter Häufen)

K-{h[(za+a,) b+(2a,+a) h,].
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f-Pr M- /•
Tafe! Vf

Cylinder Wa/ze)
Radius-r, Durchmesser= d\ Höhe-h
Inhalt K= r*JTh oder si*-jr h
r-\ŒÇ. h Jf-xR ' r'jr

Mantel zrT.h oder dJlh
Oöerf/äche 2rX(r+h) oder dX(d-rh)

Schiefabqeschnittener Cylinder:
Grossie Röhe =Hj kleinste Höhe =h,
InhaltK=MT.ILMl oderdjjr.-Hrh.
Mante/ rJr(H+h)

Hoh!cylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

Aeusserer Radius- R, Länge • I,
Vfandstärke s - Jt-r,
Inhalt K= 3C.l.(R'—r'J, oder

K- 317S (ZR ~ SJ Oder jr. I.S (zr+Sj

Cylindenhuf:
Radius der Grundfläche » r,
Höhe des Hufes-h, Mantel= Zrh.
Inhalt: K §-r*h

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe A Seitens - Vr*T7F,
Mantel M jrr \frTTff oder JT.rs,
Oberfläche sTra+ rJTS_oderrJr(r*s)

oder jr/1. (r+\/r1+ Ii2).
Inhalt K j-riJT.h

v ~y/3y A y»Vr/i ' rs3T

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen =Ä undr,
ßurchmesser-J)undd, Höhe=h, Seite °s,

Inhalt K= ff jrh (If+Rr+r)
Mantel M UTs. (R+r).
Oberfläche 0 =.W.[ltzrr2+(R+r)s].
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Tafel M

Kugel:
Radius -r; Durchmesser- d,
Oberfläche 0= Rr'dr izjroK, oder d'OT.
Inhalt h -§-n3jr 4, t89r3, K- StX,

- K° äfdL - 0,5236.d3.
Radius r-iy/jf, rtttylïf.

Hohlkugel:
Aeusserer Radius=R, innererer,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer-d,
InhaltK= Ttf(jt3-r3) f{D3-d)

Kuge/sektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe=hJ Durdm=c,
Oberfläche 0 - -KRfdh + c)
Inhalt K=-^r*JTh z,o944-rzh.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - Jt innerer-r
Wanddicke -R-r - s, p=JLLlAÄ*

S/l
Inhalt K= oaiRffd-rj.

Kugelseqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche • O - ZJTrh JT(az+hz)
Inhalt K —JT.h (da'+h'J oder

-j-dThz (3r—fl).
Kugelzone :

Höhe der Zone -h, Radius derKugel- p
Radius der Endflächen - a und b,

MantelM- ZrJfh, Oberfläche O-M+a'ir+Vdt;
Inhalt K-d^JCh (3a2+3bz+h ZJ.
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Tafe/M

Cyl/ndrischer Ring :

A

Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=3, Radius -R
Inhalt K 2JT"Rr! 2,467Del*
Oberfläche 0 - 4 Jf'Rr 9,873d.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen A^B unda,b,
Höhe zwischen den Endflächen Ji.
Inhalt K -g-JTh[2(AB +ab)+Ab+aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b.c.
Inhalt K A. JT a b .c ~ 4,iasa.be.

Fass:
Spunddurchmesser=B, Bodendurchmesser » d,
Höhe (resp. Länge)'h,
Inhalt K= jt, VTh.fZD'+d),
J{= isJni.(zD*+Dd+jtd*),

Reguläre Polyeder :

Tetraeder / (4gleichseitige Dreiecksflächen)

Länge der Kante =a, Oberft 0*a*y5=t?3Zal
Inhalt K= j|a3yS o,ii7ssa3

Oktaeder l 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Eante=a, Oberft0= 2a*y3~~3,464/oiea'
Inhalt K '-jfyiT 0,47/4045a3.

Dodekaeder: Ç12 regelmässige Fünfecke)

Kanten a, 0 -- 3a*\zs+ ioVs - in,mrsa'
Inhalt K'-f-\(i5+7V5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante » a, 0 5a*V3 8,6602545 a*.
Inhalt K=^a3(s+\5)= 2,181695 a3.

159


	Geometrie

