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Geometrie Tafel I

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :
Grundlinie =(f, Höhe =h, Fläche^ F,

g.zK-, h-JUS,

* 9

% M

& à

/> " v
<<*.+$ jB + gy Z80 °= 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, y<x=$ß= 6'o°
F= ~2yif o, 433a -, V3=1,73205.

genauer 0,4330123. a 2

// Va'-_p? \a
a .0,8G6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie ft, gleicheSeiten h

F-1V(2lnä) ßb-a) §\(bf§)(l>-q)
j>=V(t>+i)(Ff);

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, h und c, ,v

~
{t +% + c.

F= \s (s- a) (s />) (s c)
Rechtwinkliges Dreieck:<«?-900,

Hypotenuse a, Katheten dt, c,jrhr. a'=IAcx. a Xb2+c*,
z b-Virr',

Quadrat : Seite-a, Diagonale *1),
F=a a - a2, a -\f •

J) - Jia'a* =\/2ÎF=a\GT= a init2.
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Tafeln:

Rechteck:
Seiten a undbDiagonale
F-a .b. a -F-/ 0 ff
D -\7FTtTS

b 3

Parallelogramm :
Grundlinie gr Höhe rechtwink/ig

aufGrundlinie h,
F=gh.ff^; hjT

Rhombus :
Gleiche Seiten - a, DiagonalenD u.J)2

F-azsincc, F= PhyTh.
7) F 71 2F

1 J)* ' 2 D, '

Trapez. :

Parallelseiten= G undg, Höhe=h,
Diagonalen Dt undDe,
F^-O^h, fcC+figi-è-ïR.

Trapezoid :
Diagonale A Cj rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh 2

F=Af VA, - # A+h2.
iß Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite s,
Radius des umschriebenen

Kreises=R
Radius d. eingeschrie •
benen Kreises •= T*.

Polygon R r S F |
Dreieck 0.577 S 0.289 8 l.732Rod.3.463r 0.483 8 ' od. 1. 299 R*

Quadrat 0.707S 0.5008 1.414 R„ 2.000r 1.0008• „ 2.000 R*

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R„ 1.453r 1.7218' „ 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 RU 55 r 2.5988' „ 2.598 R*

Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868R „ 0.963 r 8.6348' „ 2.736R*

Achteck 1.307 S /. 208 S 0.765R„ 0.828 r 4.828 S' „ 2.828 m
Neuneck 1.4628 1.3 74 S 0.684R„ 0.728 r 6.1828' „ 2.892R1

Zehneck /. 618 S 1.540 S 0.618 R„ 0.649 r 7£94 8' „ 2.939 R*

Elfeck 1.775 S 1.704 8 0.563 R „ 0.587r 9.366S' „ 2.973R*

Zwölfeck 1.932 S 1.866 S 0.518 R 0.536 r 11.1968' „ 3.000 R1

e.Podion
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Flächekann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks -
flachen, oderauchdurch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten JnhaKsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h,h3.

F= x(h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser * d, ßac/ius *r,

Umfang =p, Inhalt F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,

r rz7F d?JT= o,785dz.
o,564.W

r/= i,12b\/F.
Kreissektor : (ABCA)

flachus =r, Bogen - b Zentriwinkel-n
r?jr. n _ b.j>

360 2
360 _ b 180

JT.n W
360. F _ Jt
r2f r.jT

n '

180,

nh~ 2p7rZh =r7r iao
Halbkreis: Boqen^b » fJTr. Fläche-

« r. Fr. F= Fr1° ~TT> 1 ~W~ '*- Viertelkreis:

Kreisabschnitt:
Sehne -- s, Höhe =h, F=-§ S h
genau /V br-sfr-h,.
S 2\'hf2r-h) : r,^Z+2L-
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TafelIV

Kreisring:
Aeusserer Radius ~ R,
innerer Radius r,F - R?JV- rzJT. STfjR-rrJ.fjR-r)
roenn d radiale Breite desKreisrings

so ist F= yT.(sr-rd). d.
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
Inneren Radius z*,
Zentriwinkel n_, radiale Breitend,

(R+r)d-~Z =(Rrr)d.ri o.oo87.

VSa t

\ Ellipse : Halbegrosse Achse=a,
Ha/bé Kleine Achse' b.

Fläche F a .h. ut.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern Ellipse's,, b,

Halbe Achsen derinnern Ellipse*m,n,
Flache : F dKfab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F-^S.h, s FF.

Parabe/f/äche CACC:
F=> | CC* AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne » a ; Höhe b,
F(annäherndJ ja.»,
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Tafèl V
Würfe!:

Seite-S, Inhalt-Kj Oberfläche'0
K= S•», O= 6S2,

s-flf
Diagonale D s\U~S

S. 1j732050

Para/ie/epipedon:
h Länge-lj Breite -b, Höhe- h

Inhalt -K =» I.b.h
Oberfläche 0 2.(l.b+Lh.+-b,h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe ~h,
Inhalt /T= G.h
Oberfläche 0 Umfang der Grund¬

fläche (Jxh+2 G.

Sch/efàôgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer -

Schnittes G,
Länge derKanten => h,h2h3 hn
Inhalt K=> G. +hg+hj + hn

2r
Beimehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche =• G
H - GLA. /;

<*. h

Höhe - A
j/f G-ÄiL.~G~> ~HT"

Mantel M Umfang der Grundfläche U*hj.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen* G,g, ihrAbstand* h,
ihre Umfange V} u, Mantel M= SplL. ht,
K-Ji(G+g+\Gg). O-M+G fg.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-d-h^Za+a,) b+(2a,+a) 6,J.
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r-r*
Tafel VI

Cylinder Walze)
Radius=r, Durchmesser-dt Höhe-h
Inhalt K= r'Jth oder äfjt.h
r-M^,h-Jc. '

Wh ' r-w
Mantel zrsr.h oder darh
OOerf/äche - 2rx.(rrh) oder dJC.fd+ h)

Schiefabgeschnittener Cylinder:
CrössteHöhe =Hj kleinste Höhe =h,
InhaltK=r'xTLMi oderÇsr.Mrh
Mantel rJf(H+h)

Hohicyiinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

Aeusserer Radius- R, Länge - l,
Wandstärke s • R- r,
Inhalt K= 3C.l.(Rs—rl), oder

f{= dt.Is (zH-s)oaer Xl.S(strrgj.

Cy/inderhuf:
Radius der Grundfläche - r,
Höhe des Htrfes-h, Mantel-Arh
Inhalt: K -§-rl h

Kegel:
Radius der Grundfläche r
Höhe - h Seite-s - \r2+h2,
Mantel M-jrr.Vr'+h' oder sr.rs,
Oberfläche= öT.r2+ rJTS oder rJT(rts)

oder Tir. (r+\/r2+ h2)
Inhalt K fyriJT.h

r "1/3K. h fff'TT.h ' r"n
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen -Itundr,
Ourchmesser=J)undd, Höhe-h7 Seite-s,

Inhalt K= ^.Tth fRäkrrr2)
Mantel M HTs. (R+r).
Oberfläche n-Jr.[RMr2+(Rer)s].
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Tafel VI!

-f

i

(«— 3

Kugel:
Radius -r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0' 4r*jr->2jeeK odo-d'jr.
Inhalt K= r'jr

- K-dii
Radius r zVW'

• 4, >89 r3, K- -tf-jh,
' 0,S236.da.

3rät.
!4W

Hohlkugel:
Aeusserer Radius-R, innererer,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer-d,
Inhalt K= df(K-h)^ffjT-d).

Kugelsektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe=hj Durchw-c,
Oberfläche 0 - TKf-(1h+c)
Inhalt K-Abr'JTh 2,0944rih.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer-r
Wenddicke -R-r - s, a'r4/i*
Inhalt K= 2J094-à-(fii-r1J.

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel - r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche • O - 2Jfrh JT(a*+hz)
Inhalt K ~UTh (3a'+hzJ oder

-t-JTtT (3r-fi).
Kugelzone:

Höhe der Zone =hj ffadius derKugel- F
ßadius der Endflächen - a und b,

Mante!M 2rJfh, Oberfläche 0=M+a2JT+b2JT;
Inhalt K=kLjth (3a2+3bz+h z).
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Tafel m
Cy/indrischer Ring :

Had/us des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmessen des Ringes=ß, Radius- R
Inhalt K 2JT'Rr2 2,467Dd2
ODerfläche 0=4 JTBRr 9,87Dd

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenAJü unda,b,
Röhe zwischen den Endflächen Jl.
Inhalt Ii ()Jfh(2(AB-rab) +Ab +aB].

-*# Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a b.c.
Inhalt K- Tl. fJT a b c ~ 6,issa.b.e.

Fass:
Spunddurchmesser-D, Bodendurchmesser - d,
Höhe (resp. Länge)-h,
Inhalt K= & Tth.(2lUd),
K= (gXh.fz Ii- +DH +)<!),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder (4gleichseitige Oreiecksfiächen)

Länge der Kante-a, Ober!I O-a'yS-f/xa'
Inhalt K= pta'Vz o,ii7B5a3

OKtaedeP * 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberf! 0 2a2y5~=3,464/oieiT
Inhalt K =nf\HT o,w/4045 a3.

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 - 3a2\z5+ io\5 - 20,615773a2

Inhalt K'-~3f/s+7Y5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Oreiecksfiächen)

Kante-a, 0-5a'\3 8,6602545a'.
Inhalt K=Aa.3(3+\E)= &, 181695 a3.
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