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Geometrie Taren

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

Ï 9

vT
É» &

Grundlinie =gj Höhe=h, Fläche^ F,
F= ff h h= 2F.~^r-' ** h ' ~g~'

< oc + nß+FF 180 "= 2 rechte £
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten= a=b c, ffof
F= ^2yj o, 433a 2„. yj=/,73205.

genauer 0,4330/25. a 2

h=\a*-ßl
h=JFyii a.0,SS6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie =a, g/e/cheSeiten= h

F'%X(zb+a)ßb-a) =§\(bf§-).(b-§)

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a,b undc,s= a+b + c

F= \s(s-a). (s-b). (s-c)

y Rechtwinkliges Dreieck:ta-90°,
b Hypotenuse a, Katheten=b, c,

F-FÇ; a2= A+e*. a=\<b2+c2,
2 b*VaFF~, c-XäF-b1.

Quadrat : Seite ^a, Diagonale J),
F= a.a - a2, a - V /
J) \a*+a' =\/ea2=a\/2~= a 1A142.



TafeiE

Rechteck:
à Seiten a und b, Diagonale =D,
i F'ét.b, a ô=-#/

D \&Tb*;
6 3

Parallelogramm :
Grundlinie =g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
n-f-

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ)uJ)2
F=az.sincCi F=

*S' ^
Trapez :

Parallelseiten Gundg, Hôhe=h,
Diagonalen J)t und
F= - -f Ä#.

Trapezoid :
Diagonale ACrechtwinklig darauf

die Höhen 2i, undh 2

e.h,+htF=A£L h+h,.2 » 2 '
Iß Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite SJ
Radius desumscf!ne¬
benan Kreises R
Radius d. eingeschrie
benen Kreises - r.

Polygon R r S F
Dreieck 0.5778 0.289 S 1732Rod. 3.463 r 0.433 S' od. 1.299 R*

Quadrat 0.707 8 0.500 8 1.414 R„ 2.000r 1.0008* „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 S 1./76R,, 1.453 r 1.7218* „ 2.378 R*

Sechseck 1.000 8 0.866 S 1.000R„ I.I 55 r 2.5988* „ 2.598R*
Siebeneck 1.152 S t. 038 S 0.868 R„ 0.963 r 3.6348* „ 2.736R*
Achteck 1.8078 1.208 8 0.765R„ 0.828r 4.828S* „ 2.828R*

Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R,, 0.728 r 6.182S* „ 2.892R*
Zehneck i 6/8 S 1.540 S 0.618R„ 0.649r 7.694S* „ 2.939R*

Elfeck 1.775 8 1. 704 S 0.563 R „ 0.587 r 9.3668* „ 2.973 R*

Zwölfeck 1.932 S 1. 866 S 0.518 R „ 0.536 r II. 1968* „ 3.000R*
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Tafel m

Unreqelmässige Vielecke od. Flächen:
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vie/ecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitteiten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinklig aufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnha/tsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl Höhen h,h2....h„

F= x(h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser « d, Radius *r,

Umfang p, /nhaft F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F o,785.d3.
7* 1^pr= Oj564\/F~

2 VjP" 1,128\/F.
Kreissekton : (ABCA)

Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel-n
jr= r?JT.n b.r>

360

'-VI 36Q
TT. n

36Q.F
r2 7t

2#b
r.JT

180
n

-2. 180,

rir. ZL
ISO

F-
b'sryr£-o

Halbkreis: Bogen-b= tJTr. Fläche
Viertelkreis: s • b - F= dtr1

z" Z ' 4 •

Kreisabschnitt:

7t.r

dehne-s, Höhe=h, F-fsh.
genau *r-s(r-h).
S 2\Uif2r-h); r *s2, h

8h 2



TafeIN

Kreisrinq:
Aeusserer Radius ~ R,
innerer Radius r,F R^7T-rzjr. ot(]Ri-r).(Ji-r).
roenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F= 7C.(2r+d.). d.
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
innerer Radius p
Zentriwinkel* tlj radiale Breitetet,

(R+r)df~ =(It+r)d.n.o.oo87>

Ellipse : Haibe grosse Achse a,
Halbe kleine Achse* b,

Fläche F a.b. st.

Elliptischer Ping:
Halbe Achsen deräussern Ellipse*aJ b3

Halbe Achsen derInnern Ellipse*m,n,
Fiäche:F yhfab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F*ßs.h, s ffParabelfläche CA CC :
F= § CC' AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne * a Höhe b,
F(annäherndJ ß 3. b.

LtsmzL

135



T%T
-I-

Tafèl V
Würfe!:

Seitens, Inhalt-K) Oberfläche-0
K - S3, O • es2,

S=fK~
Diagonale - D -\/33* - s\JT

S.1j7320SO.

ParaHe/epipedon:
Länge -1. Breite-b, Höhe-h,
Inhalt -K X.b.h.
Oberfläche -0 2. (lb+Lh+b,h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe =h.
Inhalt - K= G.h.
Oberfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche l/xh+zG.
Schiefabgeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer¬
schnittes G.

Länge derKanten A,h,A, h„
Inhalt K• G. A,*hc+h3 + hnil
Bei mehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche - G, Höhe =h
K GjA. h 3K G-3K.3 G S '

Mantel M Umfang der Grundfläche U'b>;
Oberfläche 0 - M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - G.g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange U3u, MantelM= h,,
£L-M.(G+g+\Gg). O-M+Sfg.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K- {h[(2a+a,) b+ (2a, +a) 6,J.
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f*-r-* h-r-i
Tafel W

Cylinder (IVa/ze)
Radius -r, Durchmesser•Höhe-h
Inhalt K= r'JTh oder Ä3jr.h
r=V*r: h -jr *

WR ' r*x
Mantel zrT.h oder djrh
Oberf/ache-zrxfrrh) oderdzfff* h)

Schiefabgeschnittener Cylinder:
ßrösste Höhe -H, kleinste Höhe =h,
InhaltK n'THeh oder dijr.Meh.
Mantel rx(H*h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

AeussererRadius- R, länge- l,
Wandstärke s • K-r,
Inhalt K= JC.l.(Jt'—r'J, oder

K= sr.ls (zR>-s)oder xl.s(zreaj.
Cy/inderhuf:

Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes-h > Mantel- 2rh
Inhalt: K -§-r.3h.

Keciel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe - h Seite -s -yr'+h*,
Mantel M. jrr\r3+h oder JT.r.s,
Oberfläche jr.r"+ nJT.s oder rir(rrs)

oder 7(r. (r+\ir'+ h2).
Inhalt K j-rirr h

h*M
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen -Rundr,
Ourchmesser-I)undd, Höhe-h, Seite =s,

Inhalt K- -&Jrh (R3+Rr+r3)
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =Jf.[R2e-r2+fRer)>s].
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Tafel VII

Kugel:
Radius -r, Durchmesser=d,
Oberfläche 0=4r*Jr=i2£66jR} oOo-d'jr.
Inhalt K -Ç-rtJT 9,139r\ K- SU:,

» K= - 0,S23G.cf3;
J

Radius r-fXlf, r^/IK.
Hohlkuqel:

Aeusserer Radius=R, tnnerer=r,
AeussererDurchmesser=D, innerer-d,
Inhalt K= *f(Jt3-r3)=f{J)3-d).

Kuqelsektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe=k Durchm.-c,
Oberfläche 0 ° 3fp-(dh+c)
Inhalt K=Sr'JTh 2,0944 r*h.

Höh!kuqelsektor:
Aeusserer Radius -R innerer•r
Wanddicke -rft-r - s, g h
Inhalt K= Zj094-à.fRâ-rf).

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel « r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte « h,
Oberfläche - O ZJTnh JT(a*+h)
Inhalt K 4. UTh faaf+hy oder

-d-dTh*(3r—ti).

Kuqe/zone:
Höhe der Zone h Radius der Kugel-F

Radius der Endflächen - a undb,
MantelM- Zrlfh, Oberfläche 0 Mraflrb7Jf-,

InhaltK- jrJCh (3a2+3b*+h 2J.



Tafel W

Cylindnischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=1), Radius -R
Inhalt K ZJT'Rr' 2,467Dd*
Oberfläche 0 4 3fzRr 9,67Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Röhe zwischen den Endflächen A.
Inhalt K ^-JCh^zfAB-tahJ+Ab-raBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b.c.
Inhalt K= AlJCa b. c 4jiaaa.be.

Fass:
Spunddurchmesser =D, Bodendurchmesser=d,

r Höhe (resp. länge) -Â,
Inhalt K= Z nrh.(2D'+d\%
K=-hJCh.(2D'+Dd+%d2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : f4gleichseitige Dreiecksflächen)

längeder Kante ~a, Oberfl. 0sa'\f3=i/3Za'
Inhalt K= ^a3\z o,ii7asa3

OKtaeder Sgleichseitige Dreiecksflächen)

Kante"a, Oberfl. 0=2a*\r3~=3,46410181?
Inhalt K 0,4714045a3.

Dodekaeder: (tZ regelmässige Fünfecke)

Kante^a, 0=sa"\z5+ io\5-zo,645??9a'
Inhalt K=-^3.(i5+7\/5) 7,663ii9 a3.

IkOSaeder : (eogleichseitige Dreiecksflächen)

Kante ~a, 0 5a'\ä 8,66ozs45a'.
Inhalt K=Aa3(3+\5)=£,181695 a3.
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