
Zeitschrift: Pestalozzi-Kalender

Herausgeber: Pro Juventute

Band: 28 (1935)

Heft: [2]: Schüler

Rubrik: Geometrie

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich für deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veröffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanälen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation
L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En règle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
qu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use
The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 20.08.2025

ETH-Bibliothek Zürich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch

https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en


Geometrie Tafel I

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

K g

m
-a-

Grundhnie =g, Höhe=h, F/äche=F,
F= g.h q-2F h - 2F.U FT' ~W~'

<<*. + $j8 + gg' iao°= 2 rechte^
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten a=b c, ?*=60F=^yj 0,433a2,. \3= 1,73203.
genauer 0,0330125. a 2

fi -Va*-JF Va-f2;if r if f
h=3.yj= a. 0,866025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten h

F=a\(2t>+a)(2b-a) =f\(b+§).(b-f)

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a,bundo, s~ a + b + c
F= \s(s-a).(s-b) (s-c).

r Rechtwinkliges Dreieck:4a-90°,
b Hypotenuse a, Katheten=b, c,

i F b- c. a*=b*+c\ a=\b'+c2,
2 b c=\/äT-b2.

Quadrat: Seite-a, Diagonale -D,
F=a.a-a2, a-\F~.

_D - \a'a'=\/2ÏF=ayna 1,0102.
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TafelI
Rechteck:

Seiten a undbj Diagonale =D,
Fab, b=-£I,
D'X&ïb*,.

b

Parallelogramm :
Grundlinie =g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F*gh,g.%, h-f

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenDuD,
F=a*sin*, F= M'0D'
D, JLE D^sfl:J>2 ' 1>,

Trapez. :

Parallelseiten G undg, Höhe=h,
Diagonalen =J)t undD2,
F= h, feCrfl+y-rê- 4R.

Trapezoid:
Diagonale ACj rechtwinklig darauf

die Höhen ht undh 2

F=AÇ h+h. ei.h,+h2.
2 rat 2 1 2

hï Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite Sj
kadius des umsclirie -
benen Kreises=R
Sadius d.eingeschrie-
benen Kreises - /'

Polygon R r S F
Dreieck 0.5778 0.289 8 1.732Rod. 3.463 r 0.433 8* od. 1. 299 R*

Quadrat 0.707 8 0.500 8 1.414 R,. 2.000 r 1.0008* „ 2.000 R*

Fünfeck 0.8518 0.688 8 1.176 R,. 1.453r 1.7218* „ 2.378 R»

Sechseck 1.000 8 0.866 S 1.000R „ l.l 55 r 2.5988* „ 2.698R*
Siebeneck 1.152 S 1.038 8 0.868 R„ 0.963 r 3.634 8* „ 2.736R*
Achteck 1.3078 1.208 S 0.765R„ 0.828r 4.8288* „ 2.828R*
Neuneck 1.4628 1.374 8 0.684R.. 0.728 r 6.1828* „ 2.892 R*

Zehneck 1618 S 1.540 8 0.618 R,, 0.649 7.694 8* „ 2.939 R*

Elfeck 1.775 8 1. 704 8 0.563R „ 0.587r 9.8668* 2.973R*

Zwölfeck 1.932 8 1.866 8 0.518 R „ 0.536 r II. 196S* „ 3.000 R*1
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u. Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinklig aufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, öummierung des
ermittelten Jnhaftsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung mparallele Streifen von
gleicher Breitex und'mitti Höhen h,hJ....h0

F= x(hfh2 + hn).
Kre/S: Durchmessen d, Radius =jr.

Umfang -p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14-159,
F r»27T O, 785. d2.

r O,564\/F~
2-V^U i,isä\^F\

Kreissektor : (ABCA)
ßadius -r, Bogen=b Zentriwinkel•zi
// r?jr. n _ b.r

360 ~ 2
' 36Q b 180

W ' n '•-V?
n

nr. n
36Q.F
r* Jt

b 180,rJT
r.TT-b' 2rJT.-IZ- -360 lBO a

v Halbkreis: Bogen - b » 9Cr, Fläche - F=
Viertelkreis: » • b - Fr- F= 2£F.

2" 2 ' 4 '
Kreisabschnitt:

Sehne - s, Höhe *h, F-fsh
F= rm—f*Vr-äs„ 2

br-sfr-h)
S 2\h(zr-h);
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TafeIN

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
innerer Radius r,F - R2tt- r27T. - JT.(Ri-r). (R-r)
roenn d- radia/e Breite desKreisrings

so ist F= 7T.(er +d).d,
Kreisringstück (Konzentrisch^

Aeusserer Radius R,
innerer Radius r,Zentriwinkel=n.j radia/e Breitend,

r.w*-rr*)g,.(&iy.§nl
(R+r)d(~ =(R+r)d.n 0.0087,

Ellipse : Halbegrosse Achse - a,
Halbe kleine Achse- b.

Fläche F a.b. at,

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern Ellipse-a, b,

Halbe Achsen derinnern Ellipse- m,n,
Fläche: F mfab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F-^s.h, s FF

Parabelfläche CACC:
F= | CC' AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe - b,
F(annäherndJ ^ ab.
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TafefV
Würfel:

•Seite-S, Inhalt-Kj Oberfläche'0
K - S3, O- ffs*,

S-fK~
Diagonale » D 332 - S\3 -

S.1j732050

Para/ie/epipedon:
Länge-l. Breite-b, Höhe-h
Inhalt -K - l. b.h,
Oberfläche -0 2. (t.b+Lh+b,h)

Prisma:
Grundfläche -G, Höhe-h
Inhalt - K- G.h
Obenfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche (Jx-h+zG

Schiefabgeschnittenes Prisms:
Flächeninhalt des senkrechten Quer •

Schnittes » G-,
Länge derKanten - h,hth3 hn
Inhalt K- G. +ht+ha+ hn

71
Bei mehrals 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axonsymotrie.

Pyramide:
Grundfläche - G,
K - PUL. h

Mantel M Umfang der Grundfläche (!*£>,
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - Gg. ihrAbstand-h,
ihre Umfange l\ u, Mante! M V+". ft,,
K-Ji(G+g+\fGg); 0-M+G*g,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

I{~6Jl[(Za+a>)b+(2ada)6'J-

Höhe -h,
3K G- 3K.
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TafelVI
Cylinder Walze)

Radius=r, Durchmesser=cf1 Höhe-h
Inhalt K= ifJT.h oder H3Tl h

Mante! zrxh oder djrh
Oberfläche - zrx.frMl) oder rlxff*h)

Schiefabqeschnittener Cylinder:
erössteHöhcHj kleinste Höhe =h,
Inhalt K n'THMl oderd'ff.Hrh
Mantel rir(H+h)

Hoh/cylinder (Rohr):
Innerer Had/us -r,

AeussererRadius- R, Länge • l,
Wandstärke - s - K- r,
Inhalt K~ ff.l.(R'-r'), oder

K= Otis (zü-sjoder XIS(zrts)
Gy/inderhuf:

Radius derßrundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- 2rh.
Inhalt: K- J r* h

Kegel:
Radius der 0rundfläche - r.
Höhe h Seite-s - \r'+ Ii',
Mantel M- jrr\r'+ht oder ffr.s,
Oberflache ffr'+ rffs oder rxfrrs)

oder jtr. (r+\/r'+ h2)
Inhalt K=-s-r2Jr.h

7* i/3tf h 3K
iffh ' r'tT

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen -R undr,
Durchmesser-Dundd, Höhe-h, Seite-s,

Inhalt K-Hfjrh (R'+Rr+r2)
Mantel M JTs. (R-tr).
Oberfläche 0 =JT.[Rz+r2+(R +r)s].
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~T Kugel:
sÄSI^^B ^'us"r> Durchmesser-d,

T1 Oberfläche 0-'irdr-12^661*, oda-d'fr.

r mO^ml I Inhalt K- -§-r3jr - 5,139r3, A~-J*r,
A i • K- - 0,5236.d3.

Musr-fxgr, r-JJIÉ.
Hl Hohlkugel:
\ Aeusserer Radius - R, innerer=r,
1.1. Aeusserer Durchmesser=D, innerer - d,

•rrA-1 Inhalt K= r) flfJT-d*).

-f Kugelsektor:
M/r\ \ Radius-derKugel=r

' c ' i Begrenzende fialotte, Höhe -h, ûurchm. -C,
Oberfläche 0 - tfcir(dh+c)
Inhalt K-^r'JTh 2,0955 r'h,

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - Jt innerer -rWanddicke - R-r - s, r- a'etA*
Inhalt K= z,094-~fJi3— r*J.

Kugelsegment KugelKalotte):
Radius derlfugel - r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte A
Oberfläche •= O ~ ZJTrh JTfaAh2)
Inhalt K ^-Rfh (sa'+h2) oder

• -j-JThl (ar— ft)
Kugelzone :

Höhe derZone =h j ftadius der Kugel- r
Hadius derEndflächen - a undb,

MantelM 2rJth, Oberfläche 0-M+a3Jr+bzJT.

Inhalt K= jrJEh (3a2+3hz+h 2J.
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Cy/indrischer Ring :

—n+mj)
Had/us des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Ringes=1), Radius R
Inhalt K 23T'Rr' 2,467Dd.*
06erfläche 0 - 4 Jf2Rr .9,871) ci.

<lf— c-

b Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Röhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-JTh[2(AB -rab)+Ab-eaB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen - a i.e.
Inhalt K Al JT a b.c iB3a.bc.

Fass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (nesp. Lange)-h,
Inhalt K= ,4 7Th.(2D'+d),
K= jsJTh.(2D*+Dd+%d2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder '.(4gleichseitige Dreiecksflächen)

längeder Kante -a, Oberfl O'a'ffi- i/32a'
Inhalt K= £a'V2 o,ii7Bsa3

OKtadder '.( S gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfl. 0= 2a2y3~= 3, ',64101et?
Inhalt K -fyr 0,471*045 a3

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante=a, 0 3a2\z5+ ioys~ 20,6iS7?9a*

Inhalt K--23.(i5+7ys) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 5ar\3 8,6602545a*.
Inhalt K=^a3(s+y5)-2fi8i69s a3
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