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Geometrie Tare! I

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

Y g *

Grundlinie Oj Höhe =h, Fiäche=F,
,g h. h= 2F.* h ' -g-'<<*+5= 180°= 2 rechte £

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten=a=b cJ! $*= 60°,
F= rFyj O, 433a 2. ~VJ= 1,73205.

genauer 0,4330125. a 2

/i=\a2-JF \ia>-£?;If r If '
fl=a_y3 a.0,806025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie S, gleicheSeiten 7)

F=a\(2b+a)(2b-a) =§\i(b*f)/ö-§)

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a,b undc, s= a + b + c
F= \s(s-a).(s-b).(s-c).

r Rechtwinkliges Dreieckßa-90°,
Hypotenuse a, Katheten ^b, c,
F- b e. a*=b*+c\ a VW+ci

s b y5Fc% c=\äF-ir.
Quadrat: Seite'a, Diagonale-D,

F-a.a - ax, a-yjF~.
FD -1/a*+a* =\Gär=ayF= a 1,4142.

k cl -t
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TafelX
Rechteck:

Seiten a undbj Diagonale =JD,

F-a.b^-f, b.-£,
ü^ya'+bS

Parallelogramm :
Grundlinie =gr Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F=g.h,g=%,- h*-g-•

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenDtuJ)2
F=azsincc - F= f
n F D 2F' J>2 ' 2 J),

Trapez. :

Parallelseiten Gundg; Höhe=h,
Diagonalen =_£> undDe,
F= y• h, #cc-fflryi-6-4R.

Trapezoid:
Diagonale A Cj rechtwinklig darauf

die Höhen ht undh t
Cd F=J£h+h2i

Ja Reguläre Vielecke (Polygone):

<L.ht+h2.

Selle » S,
kadius des umschriebenen

Kreises=R
Sadius d. eingeschrie •
bènen Kreises - r.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577S 0.289 S 1732Rod.3A63r 0.433 8' od. I. 299 R*

Quadrat 0.70 78 0.600 S I.4I4R,, 2.000r I.0008• „ 2.000 R*

Fun/eck 0.85 IS 0.688 S I.I76R,, 1.453 r I.72I8* 2.378 R*

Sechseck I.OOOS 0.866 S I.OOOR,, I./55 r 2.598 S* 2.598R1

Siebeneck I.I52S I.038 S 0.868R„ 0.963 r 3.6348» „ 2.736R*

Achteck I.307S I.208S 0.765R„ 0.826r 4.828S* „ 2.828R*

Neuneck I.462 S I.374 S 0.684R„ 0.728 r 6.1828• „ 2.892 R*^

Zehneck /. 6/8 8 I.540 S 0.6I8R „ 0.649 r 7.694 S1 „ 2.939 R1

Elfeck I.775 S 1.704 8 0.563R „ 0.587r 9.366S* „ 2.973R1

Zwölfeck I.932 8 I.866 8 0.5I8R „ 0.636 r II. 196 S* „ 3.000 R*
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Tafel m

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :

Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitteften Dreiecks-
flächen, oderauch durch Finteilung in Trapeze
U.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhattsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h,h2....h„.

F x (hth2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius

Umfang =p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F ' n*ir= djjr= o, 785 d2.

r Oj564\/J?~
d- 2. \ZFT t3isa\fF\

Kreissektor : (ABCA)
Radius ^r, Bogen=b Zentriwinkel-n

r?jr.n _ b. r>
360

r-V^M-
360.F
T>2 Jtn '

ä
b' W
b_

r.JT

180
n

df 180,

II
180

b - 2r7l~ nß-0 r7r-

Halbkreis: Bogen - b • HTi>t Fläche- F=ZFp'.
Viertelkreis: » « b • Zfr f- 9Tr*.

a" 2 > 4 '

Kreisabschnitt :
dehne'S, Höhe'h, F=fs/l-

S 2\h(2r-h) r=
br-sfr-h)

S2. h .2
8h 2



Tafe/N

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius r,F RzJr-rz3T. F(J{+r).(R-r)
roenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F= F.(sr + dj.d,
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
innerer Radius x*,
Zentriwinkel tlj radiale Breitend,
F (R'JC-FF)^ (R'-FJ. FTL

(R+r)d~~ =(R+r)d.n O.OOB7.

_ Ellipse : Halbe grosse Achse•a,
Halbe kleine Achse-- b,

Fläche F a.b. ut.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern Ei/ipse'a\ b,

Halbe Achsen der Innern F//ipse*m,n,
Fläche: F dF(ab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F^ks.h, s FF.

Parabelfläche CACC:
F= f CC* AB,

i

x Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe b,a ;
F(annäherndJ § a b,



Tafe/V

EL

Panallelepipedon:
h Länge-l. Breite-b, Höhe-h.

Inhalt-K I. b.h
Oberfläche -0 2. (l.b+Ui+b,h)

Prisma:
Grundfläche-G. Höhe-h.
Inhalt -K- G.h.
Oberfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche U^h+zG.
Schiefabgeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer m

Schnittes G-,
Länge derKanten h,hah3 hn
Inhalt K" G. J>t +bt+h3+ hn

tT
Bei mehrals 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axonsymotrie.

Pyramide:
Grundfläche G
K- gjl; h h,G-3K.

Höhe

3K
~G~>

Mantel M - Umfang der Grundfläche U*fy,
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - G,g, ihrAbstand - h,
ihre Umfange U3 u. Mante! M ^ u h,,
K-JlfG+g+VGg), O-M+G fg.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K- dh^Za+a,J b+ (za, +aj b,J.
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Tafel U
Cylinder (IVa/ze)

Radius-r, Durchmesjer-d, Höhe-h
Inhalt K= r'JTh oder äfjrh
r-VTT.yT)T ' rW

Mante! zrTT.h oder ctdfh
Oùerf/ache=arx.(rrh) oder dx(d+ h)

Schiefabqeschmttener Cylinder:
GrössteHöhe=Hj kleinste Höhe =h,
InhaltK=r*X.M+h. oder d'jrlieh
Mantel=rx(H+h)

Höh/cylinder (Rohr•):
Innprer Radius -r,

AeussererRadius- R, Länge - l,
vfandstärke - s » R-r,
Inhalt K= dc.l.(Jt'—r'j, oder

K= Irls (zR-s)ooer xls(zrrs)
Cylinderhuf:

Radius derörundfläche r,
Höhe des Hufes-h, Mantel- zrh.
Inhalt:

Kegel:
Radius der Grundfläche - rHöhe h Seitens .yr'r hl,
Mantel M= jrr\r2+h" oder srr.s,
Oberflache ir.r'+ rJTS oder rir(rrs)

oder 71r. (r+\!r2+hz)
Inhalt K ^r2n h

y -\ßW- h=3K
'TT.h ' r'TT

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen *Rundr,
Ourchmesser-Dundd, Höhe^h, Seite=Sj

Inhalt A'= -^-jrh fR2+Rr+r)
Mantel M JTs.fH +r).
Oberfläche 0 =Jr.[Rz+r2-f-{R+r)s].

127



Kugel:
Radius-r, Durchmesser*d,
Oberfläche 0- ArtfT= is^6ßK> oder d'JT.
Inhalt K= -§-r3jr o, tagr3, K- ffc,

» K= äflL * 0,5236.cl3;
Radius r-jrVf, rä^lf.

Hohlkugel:
Aeusserer Radius=R, innererer,
AeussererDurchmesser=D, innerer-d,
Inhalt K= ^(R3-K) f(D3-d)

Kuqelsektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende /ia/otte, Hohe=h, Durdm=c,
Oberfläche 0 - 3t^r(äh + c)
Inhalt K= AÇr*TTh - 2,09mr*h..

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer-r
Wanddicke -R-r - s, r= a'i-o/i*
Inhalt K= z, osnRfR3- r).

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche - O 2JTrh KT(hs+hz)
Inhalt K i-dZh fsa'+hy oder

- U.JThf (3r-ll).
Kuqelzone :

Höhe derZone =hj ftadius derKugel-r
Hadius der Endflächen - a und b,

MantelM- 2r7fh, Oberfläche 0=M+a3Jr+b2JT.

Inhalt K= jrfth (3a2+3bz+h ZJ.
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Tafel Vin

ß\

Cylindrischer Ring :
Had/us des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Hinges=R, Hadius-R,
Inhalt K 2JT!Rr' 2,467Od2
Oberfläche 0=4 Jf2Rr 9,87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenAJJ unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K -g-JTh[2(AB rahj+Ab+aB]

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a b.c.
Inhalt K A. fJT a b e 4jiBsa.be.

Fass:
Spunddurchmesser=B, Bodendurchmesser=d,
Höhe (resp. Länge) -h,
Inhalt K= d TThfilf+d),
K= j-s]rii.(2.D"-+Dd+id2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder 1(4gleichseitige Dreiecksflächen)

Länge der Kante =a, Oberfi 0*a'y5= i/32a'
Inhalt K= o,ii7asH3

Oktaeder : 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfi 0 sa2\f3~=3/,64ioisa2
Inhalt K =jfy2~ 0,4714045a3

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante=a, 0 3a2\fz5+ toys - 20,6*5729a'

Inhalt K*=-23.(f5+7ys) 7,663119 a3.

IkosaedGP(20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 5a2\3 8,6602545a*.
Inhalt K=£a3(s+y5)=2,161695 a3.
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