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Geometrie
Formeln zun Inhaitsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :
Grundlinie =«, Höhe=h, Fläche=F,
F-Fl Fl. q^2F h=2F.
<rfV-<r^7>-?/ ISO °= 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, fß- 60iF= ff-2}FT 0,433a ~\J= 1,73205.

genauer 0.4330123. a 2

h-ya'-AI yäFFFT.
h^JLyW a. O, 8S6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten h

fFl ^^^
a

F'iF\fffiii)(2f)-a) -§\fbif)FfRFEF)

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, b und e, s - a + b + c

/' \s(s- a), (s bj fs c)

r Rechtwinkliges Dreieck: ta-90;
Hypotenuse a, Katheten-b, c,
J ffr. ahf,Fc\ a S b'+c2,

ä
b - ViFP~ C=VaFFgF.

Quadrat : <Jet te » a, Diagonale -FD,

F=a.a-a2 a-y~jF~.
FD V.7%?'' |/£?j=ä.11/F^ a 1.4142.
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TafelI
Rechteck:

Seiten a undb^, Diagonale =F),
F^a.b; a -f); b=-F;
D =\a"+b2.

Parallelogramm :
Grundlinie gt Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie =h,
F= 9-h. ; h-f-

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ\uJ)2
F=azsincci ;
P^êF JX^SLFDz ' 2 Dz

Trapez. :
Parallelseiten= Gundg, Höhe=h,
Diagonalen D, undDs,
F= Gi) &' h $cCrfiryi-è 4Ä;

Trapezoid :
Diagonale A Cj rechtwinklig darauf

die Höhen Jht und h 2

F=AÇ h+h je .hgh2.
'm Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umsciirie-
benen Kreises=R
Sadius d.eingeschrie-
benen Kreises TP.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577 S 0.289 S 1.732Rod.3.463r 0.433 8' od. 1. 299 R1

Quadrat 0.707 S 0.500 S 1.414 R „ 2.000 r 1.000S* „ 2.000R*

Fünfeck 0.851S 0.688 S 1.176 R„ 1.453 r 1.72 IS' „ 2.378 R*

Sechseck 1000 0.866 S 1.000 R „ I./55 r 2.598 S' „ 2.598R*
Siebeneck I. 152 S 1.038 S 0.868R„ 0.963r 3.634S' 2.736R*
Achteck 1.307 S 1.208 S 0.765R„ 0.828r 4.828S* „ 2.828R*
Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R.. 0.728 r 6.182 S' „ 2.892 R1

Zehneck /. 6/8 S 1.540 S 0.618 R„ 0.649 r 7.694S' „ 2.939R2

Elfeck 1.775 S I. 704 8 0.563 R „ 0.587r 9.366S' „ 2.973R2

Zwölfeck 1.9328 1.866 S 0.518 R „ 0.536 r II. 196S2 „ 3.000R2
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Tafel m

Unregelmässige Vielecke od. Flächen
Die Fläche kann berechnet werden durch Zer-

7D legung des Vielecks in Dreiecke mittels Diago¬
nalen u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Bintei/ung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhaltsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl flöhen h1h2....hn

F= xfh+U fhj.
Kreis: Durchmessen d, Radius =i>,

Umfang p, Inhalt =* F.
p 2rJT= dur d. 3,IUI59,
r= n27T dfrr= 0,705dz.

r O,564\/FT
d= 2.\gpr= 1,128]/F

Kreissektor : (ABGA)
Radius =7', Bogen b Zentriwinkel• zi
p= rfjr.n b.r

360
-V? 360

s/r n
n _ 360. F

T>2 Sit

2
b' W '

b
"

r.SJT

18Q
n '

180,

fi TCr'
~Z"

b 2rnlFto= r7rfwb
Halbkreis. Bogen b 9Tv, Fläche

Viertelkreis: » - b• ffi". F= 2EF.
2 2 ' g '

Kreisabschnitt:
dehne - s, Höhe =h, F=§S Ii
gern br-s(r-h).
s 2\/hf2r-h); r-jß*+2L.
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TafelN

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius r*,F - R*TT- r*nr. ar(R+r).(ft-r).
roenn d=rad/a/e Breite desKreisrings

so ist F JC.(2r + d).d,
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius Ii,
innerer Radius i*,
Zentriwinkel nJ rac/ia/e Breite=d,
F - (R'-F).

(R+r)d~Z =(R+r)d.n.0.0087.

Ellipse : Halbegrosse Achse - a,
Halbe kleine Achse=b,

Fläche F a.b. st.

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern El/ipseea, b,

Halbe Achsen der Innern R//ipse*m,n,
Fläche: F Ffab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F^ks.h; s FF.

Parabelfläche CAC1C:
F= f CC. AB;

n x Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a ; Höhe b,
F(annäherndJ §ab,
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Tafel V
Würfe!:

Seite-S, Inhalt-Kj Oberfläche'0
K S3, 0= OS';

s=f7T~
Diagonale D -^/3sz syöT

S. -Ij732050

Paral/elepipedon:
<, Länge-lj Breite-b, Höhe-h

Inhalt -K - l. b.h
Oberfläche 0 2.(lb+Lh.+b,h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe -h,
Inhalt /T=
Oberfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche (fxh+2,G.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer »

Schnittes G,
Länge derKanten h,h2h3 hn
Inhalt K= G. h^hz+hg-t- hn

Bei mehrals 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oderhat dasselbe wenigstens Axensynjetrie.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe =h
K» g.A ^ j/r G- JJL.

Mantel M Umfang der Grundfläche U*à>.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange V; u, Mante! M lifllL. h,,
K=jb.(G+g+\i(xg). O- M+G fg.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-dh^2a+a,)b+(2a,+a) b,].
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Tafel VI

Cy/mder Wa/ze)
fladius-p, Durchmesser-d\ Höhe-h
Inhalt K= p'JTh oder ff 'It h

jTfl ' r 7
Mantel 2r7r.fi oder d.jrh
Oberfläche - a rsr.fr sh) oder dsr.fd+ h)

Schiefabqeschnittener Cylinder:
Grossie Höhe -H, kleinste Höhe =h,
Inhalt K- n*THth oderfsr.Jfth
Mantel rJi(H+h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer flachus -p,

Aeusserer flad/us-R, Länge - l,
Wandstärke s ft-r,
Inhalt K= X.l.fR"—rf, oder

K- X./.S (2Ü- s) oder Jtl.sfrssj.
Cy/inderhuf:

fladius der Grundfläche - r,
Höhe des Hufes -hj Mantel= 2rh
Inhalt: K- -§-Pf h •

Kegel :

fladius der Grundfläche v.
Höhe h Seite-s -yr'+h2,
Mantel M -jri'X'p'th' oder JT.r.s,
Oberfläche 7hMs rsts oder rJT(rts)

oder nr. (r+\r'+ h-)
Inhalt K fpfrrft

r 1/3 K h - UK
'TT. h ' r'TT

Abfgestumpfter Kegel:
fladien derparallelen Endflächen -ft undp,
Ourchmesser-fDundd, Höhe- h} Seite=s,

Inhalt K'fjrh fRäRrs,.)
Mantel M= JTs. (R+p).
Oberfläche 0 =JT.[fi2-rp2+(Rtp)fl].
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Tafel VII

Kugel:
Radius =r, Durchmesser, d,
Oberfläche 0=/>r'dr=iz,566K oderd'nr.
Inhalt K= R r'jr n, /aur3, K~ «?,

„ i/'JL o,S236.d3.
Radius r rT^jüt.

Hohlkugel:
Aeusserer Radius .R, innererer,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer- d,
InhaltK= *f.(R3-r*) d>).

Kugelsektor:
Radius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe.h, Durdim-C,
Oberfläche 0 '/c,,r(dti + c)
Inhalt K= bdr'JTh 2, oeoo r'h.

Hohlkugelsektor:
Aeusserer Radius - Jt innererer
Wandchcke -KR-r - s, j-.-älxSJlf
Inhalt K= Zj09*£a(Jt3-Kj.

Huge/segment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche O 2JTrh Jtifa '+h ')
Inhalt K rkJTh fssrK+h') oder'

• -i-JTh* (3r—fl).
Kuqelzone :

Höhe derZone =h> Radius der Kugel-r
Radius der Endflächen a undb,

Mante!M ZrJTh, Oberfläche 0=M+a3Jr+bzjr}
Inhalt K-fJVh (3a2+3hz+h 2J.

E.fMwi
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Tafel VIH

Cylindrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes =» r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius R
Inhalt K ZJT'Rr' 2, 467Dd2
Oberfläche 0=4 Jl'Jtr ,9, arDd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K l 'jfh[2 (A11 +a h) +Ab +aBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen a.b,c,
Inhalt K= -i-JTa b.c 4jiasa.bc.

Eass:
Spunddurchmesser=0. Bodendurchmesser=d,
Höhe (resp. Länge)=h,
Inhalt K= ± ffh.(2D2+d),
K= ipjrii.('il)2+Ihl+~d2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder l (4gleichseitige Dreiecksflächen)

Länge der Kante =a, Oberfl 0*a*yS=if32a'
Inhalt K= :,2 a 'yz o,riras a3

OKtaeder * Sgleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfl. 0= 2a2\Er=3,46410168*
Inhalt K jf\r2 0j47i4045a3

Dodekaeder', fI2 regelmässige FünfeckeJ

Kante=a, 0 3az\zs+ toys-20,pktzsa'
Inhalt K=^3.(i5+7\5) 7,663119 a3

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, 0 5a2Vif 8,6602545 az.
Inhalt K=£a (3+yE)=2,181695 a3.
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