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Geometrie Tafel I

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck:
Grundlinie (], Höhe*h, Fläche*F,
F= ff h 2F.^2-, H -jj-, -g-,

$<*.+g + 180 °~ 2 rechte £
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten= a*b c, 60t
F jâiyif O, 433<3 Z; ^3= 1,73205.

genauer 0.0330125. it2
h a2-F X'ir-F.
h*ß-\Ü5 a.0,8S6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie &, gleicheSeiten h

T"§ Vf2 t>+a)ßb-e)

h h=\(b+i){b-f);
Ungleichseitiges Dreieck:

&Fi/ Seiten a,b undc, s* a+b + c
v'- ' F= '\s(s-a).(s-b).(s-c).

r Rechtwinkliges Dreieck:ça- 90°
it Hypotenuse a, Katheten =b, c,

F* be. ä*=b*+cx; a=\b2+C2,
2 b-yä^F, c=ysF-b*.

Quadrat: Seite*a} DiagonaleJ),
F=a.a-a2, a-\F~.
J) ~\'a'-a' =\SiF=a\/2~= a ton2.

s
L^1,
& M

173



90°)

SÖT" ;9rf

"Tafeln

f Rechteck:
g Seiten a und Diagonale D,
1 a^'J)=\ä*+b2.

Parallelogramm :
Grundlinie gr Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F-gh,g,%, h-f-

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenJ) uJ)2
F= a2 sind F=
D 21? I) 2F

1
JDz ' 2 I>1

Trapez :
Parallelselten Gundg, Höhe=h,
Diagonalen Dt undI)2
F= F+JL h, fccußg-rl) 4R.

Trapezoid :
Diagonale A Cj rechtwinklig darauf

die Höhen Jht undh 2

AC h+h.. AL.h. + h,.2 / 2 / 2 1 2

% Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
ftadius des umsclirie -
benen Kreises=R
üadius d.eingeschrie -
benen Kreises « X"
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Polygon R r S F
Dreieck 0.577S 0.289 S 1.732Rod.3.463r 0.433S1 od. 1.299 R'

Quadrat 0.707S 0.500 S 1.414 R,. 2.000r 1.000S' „ 2.000 R1

Fünfeck 0.85 IS 0.688 I./76R,. 1.453 r 1.72 IS* 2.378 ff*

Sechseck 1.000 S 0.866 1.000R,. il55r 2.598S* „ 2.598 ff*
Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868R„ 0.963 r 3.6348' 2.736ff*
Achteck 1.307 S 1.208 0.765R„ 0.828 r 4.828 S* „ 2.828 fr-

Neuneck 1.462 S 1.374 0.684R., 0.728 r 6.182S* „ 2.892 ff*
Zehneck -J. 618 S 1.540 0.6/8R,, 0.649 7.694S* „ 2.939 ff*

Elfeck * 1.775 S I. 704 0.563R,, 0.587r 9.366S* „ 2.973 ff*

Zwölfeck 1.932 S 1.866 0.518 R „ 0.536 r 11.196S* „ 3.000 ff*
& Pochon



Tafel Hl

Unregelmässige Vielecke od. Flächen:
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u. Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Surnmierung des
ermittelten Inhaltsdiesen Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparal/e/e Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h, ht.... h„.

F= x (ht+hz +hn).
Kre/S: Durchmessen d, Radius=r,

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F- Fur° dfir= o, 735. d2.
*' " ~= d i64yWT
d- *.vpr- ipssYrT

Kreissektor : (ABC)
Radius =7» Bogen-bZentriwinkel=n
F- nim.Tt _ b.r

360 2
'. 360 _ b

_ 100
irr it W ' ri 'm.

7l>

b

36°Fr'Ji r-.JT '

.5Cr*
2r.5T.-Ri-- «= r.5f. —360 18O

Halbkreis: Bogen « 5 « VTr, Räche- F--^~ •

•- Viertelkreis: j> - D - 51r. p- 5Cr';

Kreisabschnitt:
dehne-s, Höhe =h, F=-§S.h.
genau F- br-s(n-H) _

S'2\h(zr-h); r-uöU+Jl..

__ e.lktm.
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TafelN

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius m,F R2TT- reJT. ur(R-t-r).(R-r).
roenn d=radia/e Breite desKreisrings

so ist F= JC.(2r + dj.d;
Kreisrinqstück ('konzentrisch]

Aeusserer Radius R,
innerer Radius r-,
Zentriwinkel nJ radiale Breitend,

(R+r)d-j^Z ^(R+r)d.n O.O087.

\ Ellipse : Halbegrosse Achse=a,
Halbe k/eine Achse=b

F/äche F a.b. ut.

Elliptischer King:
HalbeAchsen deräussern ERipse*a^ b,

Halbe Achsen derInnern Ellipse*mp,
Fläche: F diifab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F= Z s.h, S FF.

Parabelfläche CACC:
/ ' | CCI JE,

Hyperbe/segment AßCA:
Sehne a Höhe b,
F(annäherndJ a.b.
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Tafel V
Würfe!:

Seite S, Inhalt-Kj Oberfläche '0
K=S3; 0= 6Sf.

s=f7T~
Diagonale » D -y5s* - .syj -

S.1j73Z050

Parallelepipedon:
Länge -1. Breite -b, Höhe-h,
Inhalt K Z.b.h.
Oberfläche =0 2. (l.b+Lh+b,h)

Prisma:
Grundfläche Cr, Höhe =h,
Inhalt K= G.h
Obenf/äche 0= Umfang der Grund¬

fläche Uxh+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer=

Schnittes G-,
Länge derKanten h,h3h3 hn
Inhalt K- G. A, rbi +h3 + A„
Beimehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe =h
/jf Guh. h jJL G=ÂjL.3 ' G ' TIT'

Mantel M Umfang der Grundfläche Uxh,.
Oberfläche 0= M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - G.g, ihrAbstand'h,
ihre Umfange U3 u, Mantel M= tr*u. ht,
K-JAfG+g+yGg). O-M+Gfg,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K~ih[(Za+a,)b+(2a,+a) b,J.
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Tafe/W
Cy/mder Wa/ze)

Radius-r, Burchmesser=d\ Röhe-h
/nha/t K= Mfl'h oder äfjr.h
r-MK~. Ji-M-.xJi ' r*x

Mantel 2r7r.I1 oder dirh
Oberfläche=2rX.(r*h) oder dx.(d+h)

Schiefabqeschnittener Cylinder.
GrossieHöhe =Hj kleinste Höhe =h,
InhaltK=MT.HsMl oderdfyrRrh.
Mantel - rot(H*hJ

Höh!cylinder (Röhn):
Innerer Radius - r;

Aeunserer Radius- R, Länge - l,
WandstärRe - s • ft-r,
Inhalt K= JC.l.(Rs—r*J, oder

K= Otis (2ft - sj oder XI. S (îP+Sj

Cyh'ndenhuf:
Radius der ôrundflâche r,
Höhe des Hufes-h} ManteMzr.h.
Inhalt: K= fr'h.

K

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Seite-s =yr*+h*,
Mantel M= jrr\r2+h' ouer x.r.s,
Oberflache ir.r'+ rlts oder rJT(rts)

oder 71 r. (r+\/rz+ h~).
Inhalt K h

l- -\/3K h= 3K
7ji.h ' r'3T

Abgestumpfter Kegel :
Radien derparallelen Endflächen =R undr,
Durchmesser-iDundd, Höhe-h, Seitens,

Inhalt K= -£-jrk'(R*+Ri'-<-r)
Mante!M JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =W.[R2+rz+(R+r)s].
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Tafel Vit

\

Kugel:
Radius =r, Durchmessend,
Oberfläche 0= Or'JT« tr.seer, oder dt/r.
Inhalt K= %r3jr 4,189r3, K=Sls,

„ K= dfJL o,s236.c/3.
3

Radius r-^. r-Ttylf.
Hohlkugel:

Aeusserer Radius=R, innerer=r,
AeussererDurchmesser=D, innerer^d,
Inhalt K= f>§{R3-r) f(D3-d)

Kugelsektor:
Radiuäder Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe=h> Durchm.-c,
Oberfläche 0 KRldh+c)
Inhalt K=^r3JTh z,o944rzh.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer ßadius R innerer * jr
Wanddicke <R-r s, /iftM'
Inhalt K= z,os«~j){Z!-r).

SA

Kugelseqment (Kuge/kalotte):
hac/ius derKugel r,
Radius der Grundfläche • a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche 0 ZdCrh Uifa'+h2)
Inhalt K d.Jl~h (sa'-rh2) oder

-Z-jrV (3r—h).
Kugelzone :

Höhe derZone =h, Radius derKugel - P
Radius der Endflächen - a undb,

MantelM= ZrJTh, Oberfläche O'M+a'IT+VjT.
Inhalt K= jtlfli (Zn'rzIK+h 2J.
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Tafel m

Cyl/ndrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes=r,
Durchmesser c/es Ringes=D, Radius - R
Inhalt K 2JT2Rr1!= 2,467Dd*.
Oberfläche 0=4 3TzRp 9, 87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen Tl
Inhalt K §-.Jfh[2 (AB +a b) +Ab -i-aBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a b.c.
Inhalt K= A-fJT.a b.c 4,iusab.e.

Eass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser=d,
Höhe (resp. Lbnge)=h,
Inhalt K= jt, TEh.fzlf+d),
K= j;Xli.(zV:+Dd+%d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitige Dreiecksflächen)

längeder Kante =a, Oberfl 0° a*yJ=i/32a*
Inhalt K= j^a'Vü o,ii78sa3

OKtaeder : 8gleichseitige Dneiecksf/ächen)

Kante=a, Oberfl 0 2aiytr=3/f64foteaz
Inhalt K 0,wi4O45 a3.

Dodekaeder '. (12 regelmässige Fünfecke)

Kante=a, 0=3a'\z5+ toys - so, 645779a'

Inhalt K=-S.3.fi5+7\fs) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante= a, 0 5a'Vif 8,6602545a*.
Inhalt K=Aa (3+\5)=2,181695 a3.
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