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Geometrie Tafel I

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck:

j< 9—

jW...
» &

U—^ —.»

Grundlinie =cr, Höhe=h, Fläche-F,
F= ff h q^ÄlL. h zF."V' h ' ~u~'

< * + -fß -t-ff 180°= 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b cJ $«= 60f
F=^2yj Oß433aZ; yj: 1,73205.

genauer 0,0330125. a 2

fi=\a*-jLt, y^FFcT.
h=a_yj= a. 0:806025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie <i gleicheSeiten b

F^\(2b+a)f2b-a) =§\(bf§.).((,-*)

h h=X(t>+i)(b-f),
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a, h undc, s -- a+b + c
F= \s (s- a) (s-b) (s - c)

r Rechtwinkliges Dreieck:ta-90°,
b Hypotenuse a, Katheten=b,c,

F'Hc_. a2= b+c*. a \b2+c%
Z b yd-c% C=\a2-b2.

Quadrat: Seite=a, Diagonale =FD,

F=aa-a2, a-yjX.
FD ~[/a2+a' =\GF=ayr*a tni42.
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»«—Z —-»

6^/?-////?/-? Z/o/^s-//, /7sà-^'
ì-' ^ ^

6/s/às/ô/<76^ ^S/SQ^.'
6s/Zs/? - s -S - </S- 6ì?/

><7-/.^s,7,
^s/?sc/s/^

<?/6/<7^-7^6/7X//«76^ /^S/6Q^.'
6>^//?s7//7/6 ^/s/à<5sà/?- ö

<//7^/s/!?^s///<76'L' ^s/sc/-.'
,^6/à? <?,.v - s s «?

^'se^Zà^/zy's.? ^s/SQ^. <s-so°
s Z/xosZs/7^s - ZssàZsz?-^ <?,

^ s-vs-^;
^ZZ-Sz/z^sZ- àZs-s, ZZ/SAO/?s/s^

^-ss-s^ s->^7
- ^/s's's Z4-/S^.
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TafelX

a yßi* Ja

Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale =JJ,

a ~5~F^ab,
D \a'+bz;

Parallelogramm:
Grundlinie gf Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F= g h. ; h-f-

Rhombus:
Gleiche Seiten -- a, DiagonalenJ) uJ)^
F=az.sincCi F= &'

Trapez :

Parallelseiten= Gundg, Höhe=h,
Diagonalen Dt undDe,
F= G)9> h fcC-r/}-ry-r6 4-R.

Trapezoid :
Diagonale A Crechtwinklig darauf

die Höh en h, undh 2

F=AC h+h
2 ' 2 ' Z ' 2

<m Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umschrie -
benen Kreises=R
Badius d.eingeschrie -
benen Kreises - jr.

I Polygon R r S F
Dreieck 0.5778 0.289 8 1.732Rod. 3.463 r 0.433 8* od. 1.299 R1

Quadrat 0.7078 0.500 S 1.414 R„ 2.000r 1.00082 „ 2.000 R2

Fünfeck 0.8518 0.688 S 1.176 R„ 1.453 r 1.721 S2 „ 2.378 R1

Sechseck 1.000 8 0.866 S 1.000 R„ 1.165 r 2.598S2 „ 2.598R2

Siebeneck 1.152 S /. 038 8 0.868R„ 0.963 r 3.634 S2 2.736 R2

Achteck 1.3078 1.208 8 0.765R„ 0.828r 4.828 S2 2.828 R2

Neuneck 1.4628 1.374 S 0.684R,, 0.728 r 6.182S2 „ 2.892R2

Zehneck 1.618 8 1.540 8 0.618 R,, 0.649 r 7.694 S2 „ 2.939R2
\Elfeck 1.775 8 1. 704 S 0.563 R,, 0.587r 9.366S2 „ 2.973R2

\Zwölfeck 1.9328 /. 866 8 0.518 R „ 0.536 r II. 196S2 „ 3.000R2
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/?/S^S/7S/s/7

7^s/?s^o/c/.
/>/S9"0/?s/6 <7, /-SSàâ/N ^7s/^///

-?^s //o>7 s/7^ ///?-/^ ^
>5 ^ ^ ^2 -, 2 ' 2

!s /?sc/^//s>s l0s/sc?/7S ^?//<7S/76-/

>1s-Ä? -
/?sàâ7àâ/a7/7s '^me^^eà-2îàà^LMâvÂ/'/s -
äs,?M />>S/>S5 »

/? 5

0.577S 0.2S9 S /.7SS/?oc,.S.46S^ 0.4SS6-o-,.,.S99 6-
tZua^T-a/ 0.7076 0.500 S ,.4/4/?,. S.000^ ,.0006' ê.000^

0.S5/6 0.6SS S ,./76/?„ ,.45S^ /.7S/6- S.S7S/7-

/.ooo S 0.S66 S ,.000 5 „ /./55^ S.59S6' S.59S/?-

5/s/>eâ^ ,.,5? 6 oss S 0.S6SK„ 0.S6S^ S.6S4 6- „ ?.7S6^-
>ic/à^ /.S07S 7.S0S 6 0.766^„ S.SSS^ 4.S2S6- „ S.SSSft-

7.46S6 ,.S74 S 0.6S4^., 0.72S^ 6./S? 6- „ S.S9S^-

,.6/S S ,.540 6 0.6/S/?„ 0.649^ 7.694 6- „ S.9S9K-

,.775 S 704 6 0.56SK,. 0.5S7^ 9.S66 6- S.9?S^-
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :

Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinklig aufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhalts diesen Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breite x undmittl. Höhen h,h2....h„.

F= x(hth2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Rac/ius =r,

Umfang =p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F ' l'Info o,785.dz.

r- "V^pT O,564\/FT
d= 2.\ÇËT =• l,12a\/F.

Kreissekton : (ABCA)
Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel=zi

p riJT. TL _ b.r>
360

p_\/F.36Q» JT.n
360. F
7>2 Jt

b
w

n

180
n

Jt ISO;r.JT

TC.r
2rJrdh =r7r äö >

\ Halbkreis: Bogen 'i 9Cr. Fläche- F'
' Viertelkreis: s -- b ° Rjr. p- W>2.

r TT ' 4 '

Kreisabschnitt:
dehne--s, Höhe =h, F=-§ S. h.

genau
br-sfr-h).

S 2\ti(2r-h); r -ß*+JL.
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M

/î

^ss
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TafelIV

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius m,F RzJr-r*3T. F(R+r).(R-r).
roenn d radia/e Breite desKreisrings

so ist F 7T.(2r + d).dt
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusseren Radius R,
inneren Radius m,
Zentriwinkel nJ radia/e Breitend,
F (R-X-r'x)^,(RLS), 22

(Rrr)d-~Z =(Jt+r)d.n.o.ooB7.

Ellipse : Halbegrosse Achse=a,
Halbe K/eine Achse-b,

Fläche F a.b. of.

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern EH/pse* b,

Ha/be Achsen der Innern Ellipse*m,n,
Fläche: F dtfab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F=£s.h, s FF

Parabelfläche CAC^C:
F *

3 CCi AB;

Hyperbe/segment ABCA:
Sehne a ; Höhe b,
F(annäherndJ ß cl. bf
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Tafel V
Würfe!:

Seite'Sj Inhalt-Ki Oberfläche-0
K= S3, O - 6SZ:

s=f7T
Diagonale D -"J/Js2 - .sy<7

«S. 1j7320SO

Para/ieiepipedon:
i Länge-l. Breite-b, Höhe-h.

Inhalt -K b.h
Oberfläche - 0 Z. (l.ô+lh+b.h)

Prisma:
Grundfläche G, Höhe -h
Inhalt K= G.h
Oberfläche O Umfang der Grund¬

fläche Ifxh + ZGr.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer

Schnittes G,
Länge derKanten h,h2h3 hn
Inhalt K= G. hi+hz+h3+ hn

TT
Bei mehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe h
K=GJl.A=_3&~

Mante! M Umfang der Grundfläche G*!h;
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen= G,g, ihrAbstand- h,
ihre Umfange V\ u, Mante! M u\u-h,,
K=M(G+g+\fGg); O- m+ G+g,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-^hf(Za*a) b+(za,+a) b^J.
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Tafel W
Cylinder (Wa/ze)

Radius-r, Durchmesser-d, Hôle^h
Inhalt, K= dJTh oder sf'JT h
r-VZf. Ji'Jf-. *

TT ' r'Jl
Mantel zrir.h oder cifffi
Oöerf/äche - 2rx.(r+h) oder dx(d+h)

Schiefabgeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe=Hj kleinste Höhe =h,
Inhalt K n*T ifeh oder d'irlt^lL
Mantel - m(H*h)

Höh!cylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

Aeusserer Radius^ R, Länge • l,
Wandstärke s • R-r,
Inhalt K= T.l.fR'-r2J, oder

K- or.ls (zR- s) oder Tis(zr*sj.
Cylindenhuf:

Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- Zrh.
Inhalt: K |r'h

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Seite =s =yr'+hl,
Mantel M irr \r2+h' oder irrs,
Oberfläche=ir.r'+ rirs oder rT(rts)

oder rjir. (r+\r*+h*).
Inhalt K -tyr'jr. h

1' *1/3 tf h - 3K
»5tR ' r'JT

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen undr,
Durchmesser=J)undd, Höhe=h, Seite-s,

Inhalt K=rrjrh(R'+Rr+r'j
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0=Jf.[R2rr2-i-(Rei)s].
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Tafel VI!

Kugel:
1 Radius-r, Durchmesser=d,

Oberfläche 0'4r*JT*is,566r, oder d2dr.
Inhalt K= '{r3JT 4, isor3, K= dp,

» K= dfgL 0,5236.da.
Radius r-y\ßfr, rjj/Ht.

rfl Hohlkugel:
• J I f Aeusserer Radius ^R, innererer,

%W\ i. Aeusserer Durchmesser=D, innerer- d,
InhaltK= *f(R3-r) f)J?3-d).

$ Kugelsektor:
\ Radius-der Kugel=r

Begrenzende Kalotte, Höhe =h> Durchm.=c,
Oberfläche 0 '7ltT'(1h+c)
Inhalt K=-^r'JTh 2, 0944 rih.

Hohlkuqelsektor:
Aeusserer Radius -Jt innerer r~HR-r - s,
Inhalt K- Zj094-R-(iRs-KJ.

SA

ht-a -

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel - r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h,
Oberfläche O 2JTnh JT(ä*+hz)
Inhalt K H-dTh (3a3+h) oder

-i-dThf (3r—tb).

Kugelzone :
Höhe der Zone =h_, Radius derKugel -1*

ffadius der Endflächen a undby
MantelM= 2rJCh, Oberfläche 0 =M+a7JT+b2JT.

Inhalt K= jcfth (3a2+3bz+h z).
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Tafel W

Cy//ndrischer Ring :
Had/us c/es kreisförmigen Querschnittes=r,
Durchmesser des Ringes=Dj Radius =R
Inhalt K 2JT'Rn! 2,467 Dd*
Oberfläche 0=4 JTzRp .9, 87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-JTh[2(AB -rab) +Ab+aBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen *a.b,c,
Inhalt K= A. JTa b. c 4-ji8sa.be.

Fass:
Spunddurchmesser*D, Bodendurchmesser* d.
Höhe (resp. länge)-ft,
Inhalt K= yrh.(2D*+d),
K= 7iJrh.(zD*+M+^r),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Kante =a, Oberfl 0*a'y5- i?3Za"
Inhalt K= d*a'Y2 - o,ii7bsb3

OKtaeder .* 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfi 0 2a2\dr* 3/18410tea1
Inhalt K =fyr o,47f4045a3.

Dodekaeder: Çi2 regelmässige Fünfecke)

Kante*a, 0 * 3a"\/z5+ toys-20,615709a'
Inhalt K=D3.^is+7\5) 7,663119 a3.

Ikosaeder .* (0,0 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante~ a 0 5a'\3 =8,6602545a'.
Inhalt K=Aa3(3+\5)= 2,rei695 a3.
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