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Geometrie Tafel l

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

-ft

Grundlinie -g, Höhe=h, Fläche F
V= ff h q^2F_ h- 2F.2~' * F ' ~~9~'

< rt + < ß + pg- 180 °= 2 rechte £
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten ab r, <r/= 60°,
F= o, 433a z; jij' 1.73205.

genauer 0,4330125. a 2

h=JF\FÏ a 0,886025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie <i, gleicheSeiten h

f--b

F=§\ftb+a)f2b-a) =f\'(bf§-)((>-§.)

^ A h=\(b+i)(b-f);
-'Jyfy- Gngleichseitiges Dreieck:

Seiten a,b undc, s a + b + c

F= \s(s a) (.s h) fs c)

r Rechtwinkliges Dreieck:10.90",
b Hypotenuse a, Katheten, c,

I be. at/Fei a-Xb'+c2,
2 b \a-F, C=\^-F.

Quadrat: Se/ te -a, Diagonale =1),

F=aa a2, a - Vf~-
J) \a' a' =\2äT=a\/T^ a /.4142.

C -v
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66S/?7^/V6 /

^?/"S/sc7^.-

_.K

//o/i-s - /,, /7sà-^
Z!'- .<7 ^

6/s/c7/?ss/^/<76^ F/'L'/sc'^.'
>5s/à - s -S -^ <^S- 6V/

- O. 4LAS 2.

A'S^S^/S/' <? ^ ^

^ ^ ---

^ s S.FLSS^.

67s/àc/'6/7///<7s^
6><l//?<?^//?/s - S. ^/s/e/^s<5sà/? - ö

!> d

^-FP^S^/sS-s)-F^S,A/^-A

i/sz/s/? A ^ ^ ^ ^
v^'^' </)/-> ^)

^sc^^à/'//«7SL' /?/'6/6Q^. <â.SS^
s ///>?sà6vs - « /sst/?sà^ô, c°>

/>>,' /, >

^ S <--VZ^S^

à î^s -s, O/s^i?/7<z/6

s s - s V/^
^ s s /4/4-

t' ^
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90°; 'nt

sH' '90'

TafelI
Rechteck:

Seiten a undbDiagonale^!),
F a b, a=r b^-F ;
D=\a*Tb*;

b

Parallelogramm :
Grundlinie =g, Höhe rechtwinklig

ajfGrundlinie h,
F=g.hi9=F; h-f

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenF>uJ)z
F=a* sin*F= —
D - 2F D 2F' J>z ' z Dt

Trapex :
Parallelseiten Gundg, Höhe =h,
Diagonalen Dt und D2
F= h, fcC+ßg-tö' 4-R.

Trapezoid :
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh 2

F-4f. A,+h,. £..h,rhz.
'a Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S;
Radius des umschrie -
benen Kreises R
hadius d. eingeschrie -

benen Kreises « r*.

Polygon_

Dreieck
Quadrat
Fünfeck
Sechseck

Siebeneck

Achteck
Neuneck
Zehneck

Elfeck
Zwölfeck

R

0.5ns
0.707 S

0.85 IS
1.000 S

/. 152 S

1.307 S

1.462 S

1. 6/8 S

1.775 S

1.932 S

0.289 S

0.500 S

0.688 S

0.866 S

/. 038 S

1.208 S

1.374 S]

1.540 S

1.704 si

1.866 S'

U32R od.3.463r
1.414 R,, 2.000r
I./76R,. 1.453 r
1.000R., I.I55r
0.868 R „ 0.963 r
0.765 R „ 0.828 r
0.684 R,, 0.728 r
0.618 R,, 0.649 r
0.563R „ 0.587r
0.518 R „ 0.536 r

0.433 S2

1.000 S2

1.721 S2

2.598 S2

3.634 S2

4.828S2

6.I82S2
7.694 S2

9.366 S2

,11.196 S2

od. I. 299 R2

„ 2.000 R2

„ 2.378 R2

„ 2.598 R2

„ 2.736 R2

„ 2.828 R2

2.892R2

„ 2.939 R2

„ 2.973R2

„ 3.000 R2

f radia
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so°'

S°7" /N

à/eo s ^/S^S/7S/S

^-^S, s--^,
Z^/'S//e/<?-7^S/77/77.

Sz-o^c/às /7o/^s
s„<6/v/^s/às - ^

/?^0/77^c/5
6/s/c/^s <5e>/à -S, /0/s^<?/?s/so^tt^

» - /I --

7/>S/?6^.
/'s^s/àe/^s/? - /? c//7c/S^. ^ ^

/?/S^0/?s/s/7 -- ^?, ^//70^^

7>>s^)s^c>/c/.
/^/s^o/is/s ^4 ^7, /'S-7/>/lV//7^/^ c/scLc//'

c?/6- //o/>S/7 ^//?c/ H -^ ^ ^,^-
7s ^'sc/c/Zs/'S t^s/sc?/7s

^6-/^ - L'^
/5sà^ àZ//77^/7<? -
^<?/?6/? /^S/^ - /ê

7/ e//7Msâs -
äe/?6/7 /l>sà -

/?

0.S77S

0.707L

0.SS/6
,.000 s
7. /S? S

7.S07S

7.46? S

/. 6/S S

/. 77S S

/.SS? S

0.2SS S

o.soo S

0.6SS S

0.S66 5
/. 0SS S

/.20S S

7.974 S
î

7.S40 S

7.70-, s!

7.S66 S

7.792/7 o-7.9.469^

7.4/4/7.. 2.000^
7.776 /?,. 7.469^
7.000 7?., 7.755^

0.S6S/7.. 0.969^

0.76S/7,, 0.S2S^

0.694/7.. 0.729^

0.6/S/?,, 0.649^

0.S69/7,. 0.997^

0.579/7,. 0.596^

0 499S-
7.000 S-

7.72, S-

2.599 S-

9.694 S'
4.929S'
6./92S'
7.694 S'
9.966 6-
77.7966-

oc/.,. 299/7-

2.000/7-

2.979/7-

2.599/7-

2.796/7-

2.929/7-

2.992/7-

2.999/7-

2.979/7-

9.000/7-

165



Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. flächen
Oie Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u Summierung derermitteiten Dreiecks-
f/achen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhatts dieser Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittiHöhen h,h2. ...hn.

F x (hgh, +hn)
Kreis: Durchmessen d, Radius =r,

Umfang p, fnha/t F.
P 2fJT= dur d. 3,14159,
F - Fht dfjr_ 0,735.d
r Oj564\/FT
d= 2\ÇfT y, i2iï\/F.

Kreissekton : (ABGA)
Radius -r, Bogen=b Zentriwinkel-11

jr F?tir, n _ b.r>
36O

~\/F. 36Q b

n
jr. n

360. F
F2 Jt

<jr
b_

rJT

ISO
n

ISO;

b'Sryr?ßö --- FTT^LISO
Halbkreis: Bogen ^ h -- JTr, Fläche- F-F-
Viertelkreis: - b -- Mr.

2
F= Fn4

jr
Kreisabschnitt :

dehne -- s, Höhe =h, F=§ S h
genau F- ÈI^=hl.
S 2\h fzr-h) ; f=F+2l.
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S/i? /Zàs à/? S^sàsZ oZ/^>7Z> à"/»-

c/k>>5 IZsàà //? F^/à/^s àZZà S/SA-?-
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/? - e/^- «/ /4/^s^
^ o, ^Z7 </^.

^1^7-
e/- L

/?sà^ -^. S'cM'ê'z? - Ä ^-àà/'S/-
/' ^--z? /« ^ H /»

S60

/î -
îL6S /'

/'ZV

/ss
/î
/»s.

- â̂ss
So^s/?^K - /7sà-

//s/^sà-s/s ' S
s / '^ ?z>

4
/t>6/SS^5eà^â

c/àe -- ^ //s/'s ^ F^ /î
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Tafel N

Kreisring:
Aeusserer Radius R
innerer Radius r,F R2JT- r2JT urfR+r). (R-r).
rvenn d radiale Breite desKre/srings

so ist F= JT.(2r + d). d,
Kreisringstück ('Konzentrisch)

Aeusserer Radius R
Innerer Radius z*,
Zentriwinkel n, radiale Bre/te^d,

(R+r)dFB =(R+r)d.n 0.0087.

Ellipse : Halbe grosse Achse=a,
Halbe kleine Achse'h,

Fläche F a.b. at.

Elliptischer Ping:
Halbe Achsen deräussern EUipse*a, b,

Halbe Achsen dermnern Ellipse' mn,
Fläche: F dUfab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F= Z s.h, S FF.

Parabelfläche CACC:
F *

3 CCi AB;

Hyperbe/segment ABCA:
Sehne a ; Höhe b,
F(annäherndJ lab,
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7s/?/7^

//?/7S/^e>^ >?sc///z^ -

/v^/7/7 «/- /"-sc/zs/s cà/^s/s/VT^
^o/^t ??//^ ^ c/

/?6>//^56>/-'S/' /?<sc///zs -- ^
//?/7S/^i?/^ /?sc//^/c5 -

^ /'Sc/á àà«z^.

asss^,

^////?56.' //s/<H6> L//>s^s ^/<7/^<? - -Z,
//s/Se> à-//?s >^às°A,

/7scz>6 ^ - s, K. ^
âO^à/>6/' à<7
//S/VL-/Z-7à/7 -Zs/'à6!56'/'/7 //7//VS°S, ^

^c/>^s/7 ààs/>/7

/'S/'S^6/5<?^/776/7^

/'-F >5 H,

//' -

^s/?z?s - S //S//6 -- K,
^^S/7/?S/>S/^S^ F-s.
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Würfe! :
Tafel V

s-

i if-b

" h
i--

Seite-S, Inhalt-Kj Oberfläche -0
K S3i 0' ÔS2;

s=flf
- - Diagonale - D -|/Js2 - s\'J •

S. 1,732050

Parallelepipedon :
rh Länge -1, Breite - bHöhe - h

Inhalt <-K X.b.h.
Oberfläche 0 2.(lb+l.h.+b.h)

Prisma :
Grundfläche - G, Höhe
Inhalt K G.h
Oberfläche 0- Umfang der Grund'

fläche U*-h+2G.

Schtefabgeschmttenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer »

Schnittes &,
Länge derKanten h,hih3 hn
Inhalt K= G. h, +ht+h3+ hn

71

Bei mehr als 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G. Höhe h

h 3K G= 3K.
3 G '

Mantel M Umfang der Grundfläche U*h>;
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- Gg, ihrAbstand- h,
ihre Umfange U u, Mante! M lr^ SL. A,,
/f=.£(G+g+\Gg) : O - M+G+g,

Obelisk, Wall, (rege/massig aufgeschütteterHaufen)

168
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S-

/ ^ ö

t-

//?/>«//-^
/l"-L-/, S-- 5^,

^ - As^o/?s/s - /> -
^?L20-S0 à

Z's/'s/Zs/s^sc/?/?,'
/ì ^s/?As./^ à/Zs-K,^ /Zo^s»^.

//?/5s/t -/i" -
à/'Z/sà -

Z>/S/77S.'
6^/?0>?sc^s - /? /ZoZs â

/z?/?s// />- 6^./z
<?à/7s^s A- à/Â/N

/Zsa^s > 2 /? ^

ì5e^/s/Â^<7S5e^/7à/7S^ Z>/F/7?Sê

/7sc^eà/)s/^ c/6^ ^szz^z^c'/zts/z ^e/s/' -
t56ààls<5 - 6^.

/.s'/z^s c/s/'Zssàz? -- ^z^
//?>6s/t /?.

?k

/Lt à Z>/L/71S ^A6-//^SLL/A

6Z^/?c//7s-7/?s - 6, //s/?s - //
5 ä /. -/>'
^ S

/Vs/?es/ vV - //m/s/Aà e/x^x
àâc/?e 9 - /V^ /?

/^ysà/7?/?/?!? z>/>s/7?à
/^s//s/s ^<///scà- 6^ àâ/s/io'^^.
à t/m/Z/M // t,. àe?/ >V -- /

z " ^
/t-^ ^ </></> S /V^ê/

ZZ6//^Z

168



Tafel VI
Cylinder LVa/ze)

t?adius-=r, Durchmesser=d, Höhe-h
Inhalt K= dirh oder sl'jl h
r=\lÇ. hlfWS ' r'Jl

Mantel 2rx.Il oder dirh
Oberfläche zrx.frrh) oder dx.fd+ k)

Sch/efabqeschrnttener Cylinder;
Crosste flöhe -h; kleinste Höhe =h,
InhaltK=rlxH-Mk oderrjlx.li+h.
Mantel - i' i' ill - h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius -r.

AeussererRadius- R Länge - l,
Wandstärke s - R-r
Inhalt K X.l(Rs-r!), oder

K- XL s (zR - s) Oder XI s (2r*s).

Cylindenhuf:
Radius der Grundfläche r,
Hohe des Hufes - h, Mantel » 2rh
Inhalt. K- -jyn* h

Kegel :
Radius der Grundfläche r.
Hohe h Seite-s - \/r'+
Mantel M- jrr \r'+ht oder x rs
Oberflache 7Tr'+ ms oder rw(r*s)

oder Jir.(r+\fr'+hz).
Inhalt K j-rfn.h

t 1[Wir. h= 3 K
» TT h ' r'JT

Abgestumpften Kegel:
Radien derparallelen Endflächen -Ä undr,
Ourchmesser-Dundd, Höhe=li, Seitens,

Inhalt K- pfJTh Ri+Rr+r*)
Mantel M- JTs. (R +r).
Oberflache 0 =JT[Hztr2-t(Rtr)s].
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/Zà-^
//?/Zâ /t^ sà^î^
/Zs/?Z«Z- 0-/S" ^

â-âáZs - sà â/^z^ /z)

^áe/SSi7^àà/7s/' ^///à/>/
S/à/z-//àààz>/Và
/à//^ /<"- Z/^z/z oo^^'^-Z^/z

à/?/àà
àz-z'z-/' z?âà^

z/sz/^sz's/'/fsà^- Z', /S/7AS - /,
zfsàZs^^e - s - /?-/»,
/z?/7s/^ ^-- 7»^/. sà
/l'- ^/s ^?>e-5)oà

/?////?à^//Z'.
z?sà>5 oî?^ 6/"z/z?s7/sc^s

//à s!?^ //á5 -^ ^
/>/s/?Zz>/ - ^

às/^ - ^7»//z.

/s6i?<?/,'
//SZ7>Z/^ à 6^z//?câà - /' ^

às - /z i/âe -^ - V>^/z- ^

/Vâ/?z?/ -- 7^7»l/v zà 7?,'^
z?à//sà- 7^/»°^ /'^'^ -à

oà - 7Z/Z / Z/^Z -

//?/?s// - ^ />ì /î
^ - ^/z«" /, - ZZt

'?? 7- z /-î
^6^6/

/?szà zà^s/s//s/<?zz S?oWà/? Z//?zZ7-,
àz/zzzzs^s^-^Sz/zzz/z/, //à-/z^ ^szzi?-^

/à/Z />'- ^7^/z Z'/?^ZL/'^,'5/
/Vszz/?/ //- îVê /// ^^,
à/'Z/sà
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Tafel VU

Kugel:
Radius-r. Durchmesser, d,
Oberfläche 0 brlr. I2,sr,6r, oder ri'jr
Inhalt K- %r'jr n,isgr3, A"= Qjs,

; K - 0.5236.C/3;
3

Radius r sLygr; r^/IK.
Hohlkugel:

Aeusserer Radius R, innerer=r,
Aeusserer Durchmesser =D, innerer- d,
Inhalt K= «f(R3-r) - f(g3-d)

Kugelsektor:
Radtus-der Kugel r
Begrenzende Kalotte, Höhe=h, Durchm^c,
Oberfläche 0 TfRf-1h + c)
Inhalt K=-^r'Jrh - 2,09ns r'h

Hohlkugelsektor :
Aeusserer Radius • R innerer-r
Wanddicke R-r s,
Inhalt K= 2,osnR(R3- dj.

SA

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche » a,
Höhe der Kalotte 7l
Oberfläche •> O 2JTrh JTlfa'+ld)
Inhalt K dr DTh (3a£+h2) oder

-j-7Thz (3r—Si)

Kugelzone :
höhe derZone h >

ffadius der Kugel -r
hadius der Endflächen - a undb.

Hante!M 2rJfh, Oberflache 0=M+a2JT+b2JT}

Inhalt fi=-fifth (3a2+3bz+h 2J.
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à//?/

à/V7sà A-«/??- //Ä^
às/i'--»,/ss^, ^

» ^ -- ^ ^

//o/âl/ys/'
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Sà/'/às - 6? - - î/s'^/z^)
/s/-s// /il' - sà

- /î^
/^^S/?0/7S.

âeàZ?/?6> -^ ^ /?sâ^à /s^'6'/ - ^
>?sà^ à^oZ/sà/? - s c//?^^

à^//sà
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Tafel VW

Cy/mdrischer Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius - R
Inhalt K 2JT'Rr! 2,467Dd2
Oberfläche 0 - 4 JI^Rr 3,87Dd

Kübel :

Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen unda,b,
Rohe zwischen den Endflächen h
Inhalt K jpJlhfz (AB+a h) +Ab)afij

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen a b ,c,
Inhalt K*=A-LJTa b c 4,tasabc.

Fass:
Spunddurchmesser-I>. Bodendurchmesser - d.

f Höhe (resp Lange) -h,
Inhalt K= ± TT/i/äP'+d2),
K= jpJTh('iD1+Pd+2d2)1

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Kante =a, Obcrfl 0=a'y5- t/32ac
Inhalt K= - o,ii78sa3

Oktaeder : 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a Oberfl 0= 2a2\/3~-3,465rorsd
Inhalt K ~\rET 0,11714045a3.

Dodekaeder: (12 regelmässige FünfeckeJ
Kante=a, 0 3a2\zs+ io\5- 20, (»5W«'
Inhalt K-di'^is+zYs) 7,6S3ti9 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflachen)

Kante-a, 0 5a'\ET a,660254s,-t'.
Inhalt K-Aafs+yä)-£,isi695 a3.
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à/ M

à/7 /

/?sà>5 cà ^v?/vcàà - />.
à?às>!S?/' c/S5 àLS5 - ^1, /?so>^ °
/à/t /t' - 2.

àâà ^ -. L. <v/>e/ ^

k? ^ />s^â//s/s/! ^?mo"

-5////>ss/7 m,t à /Vs/^sàs/?>t,^ «//lo's.K,

âe c/?/? - /t
/à// /t -

à?/Â/?!//?A à 3 //s/ààz? - â è
> k»,

/à/t /<-- St? -- »,/SFsSc'^

/Ä5S.
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^ -/?.
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/à/i /l °

.' ^ l?L/s/às/t/As />s/se5-/'/s<à/?)

às-S, S - ^o^j/Z^4S»/0?5s'
/à/^ /s -^^ - 0,«?4S45S^

^/^ /vAs/msss/AS /7//7?sc>ls)

/tsà - s, S ° ,o>Z» ^>q s«5/?ss'

/à// /l'--â^,5^7^^ - 7,6L^?/L S''.

^FS A/«c/>-e/^FS o^s/so^/sà«)

^à/>/?.», S-Fs'V^-S,seoss45s^
/à/t /t'-^s^^Z^^)- L,?S7SSS
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