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Geometrie Tafel I

Formeln zur Inhalteberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :
Grundlinie =g, Höhe=h, F!äche=F,

ff ti. h= 2F.& jt ' -g~<
180 °= 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c} 60°,
F=^2\i3 0,433a2; ~V3=1,73205.

genauer O, 0330/25. az
//ya^Jil ya»_£?.

ft. ' 4 '
h=Fyiï a o, s0002s.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleiche Seiten b

F'%\(2b+a)(2b-a)--fy(b+§),(b-§.)

h=Vb^? h=X(b+i){b-f);

xjpfr Ungleichseitiges Dreieck:
/fi Seiten a,b undc, s= a+b + c

F= \s(s-a).(s-b).(s-c)
»- Rechtwinkliges Dreieck:pa-so;

Hypotenuse a, Katheten =b, c,
F'br. atbFct a \ b°+c2,

2 b - yFFF r=\a2 b2.

Quadrat: Se/te-a, Diagonale'D-,

.M.^ &
,—a-i

F=a.a-a2, a
D Xa' a1 =\äuJ=a\/IF a /Alt2.
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^V/7 /7sà/7 z/ ^7>)0S/''/7

S/^/7o7//?/e -A,

6/s/às/^s^ ^s/sc?/^.'
^S/^6/7 - s -S ^ <^s- SV/

^s/?s^s^ H ^ZS/>S5, <? ^

^ ^ s o,-?<?ss^.

<?/s/à^6/7///<7s^
6>z//?cà/s L?/s/^s ^5!sà/7 - ö

<^/7c7/s/^LS///<7^ A/'S/sc^.'

^ >/s/à K z/zzz/s- s s «?

v<?^ s) 6)^-' c)).
/?s^^à/-//^s>5 A/'s/sc'/î'. <6-ss°

>/Xvsàz/^s - s, /sst/?sà c>,

" S >S?^
</s/^6-s, /)/s^oz?s/s

.>1.
^

^-ss-s^ s
s /4/s^
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Tafell

a- F h - Fa'~5~' °"äT'

Rechteck:
i Seiten a und bjJJiagonale^D,

A I Fab.
D Xa*+b2.

Parallelogramm :
Grundlinie =g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F=g.h>g=F; h-f

Rhombus:
Gleiche Seiten=a, Diagonalen J)1u.J)2

F=azsincCf F= JJ,„^
D ?F D 2F' J>* ' 2 Di '

Trapez :

Paraiieiseiten= G undg, Höhe =h,
Diagonalen _Dt undDz
F=G+£Lh, fcCrfii-yrè=4R.

Trapezoid:
Diagonale A C„ rechtwinklig darauf

die Höhen h, una h 2

F-4f. VA, - ht.
Im Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite Ä,
/feöfey des umsdirie -
bener Kreises=R
Kadius d. eingeschrie -

benen Kreises - X*.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577S\0.289 S 1.782R od.3.463r 0.433 S* od. 1.299 R2

Quadrat 0.707 S 0.500 8 1.414 R., 2.000r 1.000S* „ 2.000 R2

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R „ /. 453 r 1.7218'- „ 2.575R1

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 R „ 1.155r 2.59882 „ 2.598R*

Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868R„ 0.963 r 3.634S1 2.736R*

Achteck 1.307 S 1.208 8 0.765R„ 0.828r 4.82882 „ 2.828R1

Neuneck 1.462 S 1.374 0.684R,. 0.728 r 6,182 S* „ 2.892 R1

Zehneck 1.618 8 1.540 0.618R,, 0.649 7.694 S1 „ 2.939 R*

Elfeck 1.775 S 1. 704 0.563R 0.587r 9.366S1 „ 2.973R2

Zwölfeck 1.932 S 1.866 0.518 R „ 0.536 r 11.19682 „ 3.000 R2
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/S/s/^

z </s/à S ssc/ c?/s^o/?s/s ^7^
/g°1 ^ ^ s s,

Z'S/'S//6/o-7/'S/77/77 '

c?SSS0///?/S /Vs^s SS-7^à>?///A
s^^6>v//?-?7//?/iS -^.

/7^S/7?H^S.
S/s/d/^s <5s//s/7 -s, 0/sF0/7sà^s^

» -- SF' -- 2^'

7?»s>06^.
/'sss/Zs/à/sz?- 7?c//7c/A,
/l/SF'S^s/s/? -^0,

7?>s^?s^o/c/.
/?/SL"0/?S/s ^4 7^ SSS/^^à/ê/N c/ssss/'

c^s //s/?S/7^ s/7-7 H 2

!s ^sv^//s>6 l^s/s^e ^

>/K-/S -àààâ^âë -
^s/?s«à/à-/î

-/.s/N^à/è -

às/? /»s/>«^ --

/^o/^c?/? /? 5

0.5776 0.SS9 S /.7SS/7o6S.46S^ 0.4ZS6-oc/./.S99/7-

<Zlla^i2/ 0.707 6 0.500 6 Z.4/4/7,. S.000^ /.0008- „ S.000/7-

0.SS/6 0.6SS 6 /./?6/?„ /.45S^ /.7S/8- S.S7S/7-

5eàec/: /.000 6 0.S66 6 /.000/?„ /./55^ S.59S8- 598/7-

/./S? 6 /. 0SS 8 0.S6S/?„ 0.96S^ S.6S4 6- S.7S6/7-

/.S07 8 /.S0S 6 0.765/?„ 0.S?S^ 4.6?86- „ S.8S8/7-

/Vell/!ec/ì ,.4Sê8 /.S74 8 0.6S4/7,. 0.7?S^ S./S? 8- „ S.89S/7-

^eàeQì /. 6/S 6 /.540 6 0.6/S8„ 0.649^ 7.694 8- S.9S9/7-

/.77S 6 /. 704 6 0.56S/?„ 0.587^ 9.S66S- „ S.97S/7-

/.SSS 6 /. S66 8 0.5/S/7,, 0.596^ //./966- „ S.000/7-
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Tafel m

Unregelmässige Vielecke od. Flächen
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Zie/ecks in Dreiecke mitte/s Diagonalen

u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhafts diesen Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung mparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h1h2....hn.

F= x(hfh2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius =r,

Umfang p, fnha/t F.
p 2rJT= dJT d, 3,14159,
F= rdhT Upr= o,785 d2.

r o,564]/F7
1, 12S\/F

Kreissektor : (ABGA)
Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel=n
p= r?3t. n _ b.r

360
-y/F. 36Q b

n
jr n

_ 360. F
r2 3t

3T

A
rJT

180
n
180:

Ö'2ryr£ö =r7r äb
Halbkreis: Bogen-b* Ufr. Fläche- F=
Viertelkreis: » b Ms. F= 2LF.

2" ^T< 4 '

Kreisabschnitt :
dehne-s, Höhe=h, F-fsfi

3t.r'

br-s(r-h).
s 2\h(2r-Ti); r= -±r+2l

8h 2

m

/?/<? ^6>/"<^?/? cZv^/7 ^/"-
/^^//7^ c/6>^ i^6àà //? Z?/"6V<SQ^6 /77/ZZ<?Z5 Z?/S^O-
/7S/<?/7 ^ ì5/l//77/77/6'/'^//?^ l?!?/'6>/77?/Zà'Z6'/7

ZÂ'à/?, scà'-s^/c/? á//-^ Z//?Z«?à/7^ //?
^/. 1/^/77/ZZs/^ (?//7^/?S^5S77-^^!?^sZ/Z-?/?
/ààs c//?^^?6^à/7/>'/V7 -S^/ZcZ/à>ê'/'/'/c'ZZsZ^/?

cZs/' Zc/^?^/7/i'Z6', <^//??/77/6'/'iV/7^'à6V77?à/Z^/? V/)Z'-s/^5 ^/.

àc/> //?M/'s/Zs/? à6»/Z?/? ^v/7
à/Zs^ ^7^/77/ZZZ ^ -

F'- ^/î„/
ZZ6/>57 - </, ^

/? - c/L?"- k/. H
-- S ^S5 </^.

^ -1^- o^64^/F^
e/- L

^>6/656^0/».'
/?s-/à /S'oA's/? - ö

^ î,t ^ K.^>
A60

^ ^ S

/l
^77 ^7

sso ^
s?'

77^

,SS
77

â.

^sà/"S/s/ SoA>s/?^K- 57> /Vsâ» ^
Z/S/'^ê/^/'S/S/ ^ S 7î^- ?7>^

^ '

/rZ-s/ss^^à'^.
>/6>à-L', //à-77, ^/7

^ - 2^.//!^7>-^),
<?^ 2



TafelN
Kreisring:
Aeusserer Radius R
Innerer Radius r>,F R*JT- rzJT. t7r(Jt+r).(R-r)
roenn cl radiale Breite desKreisrings

so ist F= 9t.(2r + dj.d,
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius It
inneren Radius z*,
Zentriwinkel= nJ radia/e Breitend,

r-urx-r-njh-ffi'nm,
(Rfr)d~Z =(Jt+r)d.Ti 0.0087,

Ellipse : Halbe grosse Achse a,
Halbe kleine Achse-b,

Fläche F a.b. 3t./

Elliptischer Ring:
HalbeAchsen deräussern Ellipse«a,

Ha/be Achsen derInnern Ellipse-mn,
Fläche: F dhfab-mn)

Parabelsegment ECFE:
F-^s.h, s FF.

Parabe/fläche CACC:
F= | ce: AB;

Hyperbeisegment ABCA:
Sehne - a Höhe b,
F(annäherndJ ß a.b

167

- /ê,
//7/7S^s/ê>

/v<?/?/? </- /"-sc//s/s cà/^s/s/và5
^ e/

^6>/5/'//7<7Sà^ ^
/?ss7^/s - /ê ^

//7/7S/>6/^ >?sc//^ -
Â>/?àn///7^6>/-^ /'Sc^s/s ààa^

- asss^,

^////?56.' //s/^>s //<7/?^s - â,
//s/^>s à-/>?6 >?às - A,

/7sà^- s ^ S. A?

Fà^à^s/' à<7
/^Zà/S-7/?L6/? /7///VS-S, S,

/?^/!d<?ààs/v?
/7à/?Sâ

/>S/VF<?/56^/776/7?

à?S/'^6'/5Sc7/776/?^ >4FL>?/
^s/?/?s ^ S //<?/>6 - K,

-- ^ â
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Tafel V
Würfel:

Seite-Sj Inhalt-Kj Oberfläche-0
K=SJ; 0= (TS2;

s=f7T~
Diagonale D ~y3sz - syj

S. ij732050

Paral/e/epipedon :
Länge -1. Breite bHöhe -h.
Inhalt - T.b.h
Oberfläche 0=2.(lb+lh-+b.h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe =h
Inhalt K= G.h.
Oberfläche 0 Umfang der ßrund=

fläche (f*h+z G.

Schiefabpeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer

Schnittes - G-,
Länge derKanten h,hzI)3 hn
Inhalt K= (t. h,+ht+h3 + hn

TL

Beimehrals 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G Höhe h
K » &JL h jîâ, G 3K.

•3 ' Gr ' 7i '
Mantel M Umfang der Grundfläche U*h>.

Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen 0,9, ihrAbstand'h,
ihre Jmfänge Uyu, Mantel M - U*u h,,
K=Jl(G+g+\fGg): O-M+G+g,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-{A[(Za*a,)l>+(2a,*a) kj
168

M

x?^. s-
^/s^s^s/s - ». ^^/<? -

^5.

Z's/'s//s/l?/?/F?s</o/?.'

^S>?AS»^ F/-s/à?-S,^ //o/>s - ^
//?/>s/t-^>7 --

Sàâc^s -
/>/S/77S.'

6>v/?a/?si?/'s - 6?, /^à
//?/?s/t - />7- 6^ ^.

A- cà/'6!"^/7s'-
âcz^s ^

^às/Â^<7S5càà/?s>^ />>à?s--
/Tsc/'sà^s/^ <i/66 ^s/7/^6c^ts/7 ^s>" -

-- 6^.
/.s/T^s à'Xsà/? - ^
//7>^S/î^ ^ ^^7,?î

/'X^S/77à.
A'^i/âÂs - 6, //à

^ s ^

/Vs/?t?/ - à/s/Nà ô/v/io'/Và
àâà 9 - t? â

/^SS/ê/?/?6 />/>S/7?/à
/^s//s/e^nâ<^M° 6,A àâàc/-^,à t/mâss k^u, /Vsê//V- ^^ » /l^,

S-/V^k^ A.
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TafelVF

Cy/inder Wa/ze)
ftadius-r, Durchmesser-d, Hô.he=h

Inhalt K= r'JTh oder Ä'n h
r-MKf. h=JL- *

WS ' r*jr
Mante! zror.h oder doch
Oberfläche - 2ror.(rrh) oder dw.fd# /y

Schiefabqeschnlttener Cylinder:
Grossie Höhe =H, kleinste Höhe =h,
InhaltK n'THrk oderdforRrli
Mante! rJT (H+h)

Hoh!cylinder (Röhn):
Innerer Had/us -r,

Aeusserer Radius- R, Länge • l,
Wandstärke - s » R- r,
Inhalt K X.l.fR*—r*), oder
K= oris (zR - s) oder oris (znrsj.

Cylinderhuf:
Hadius der ôrundflâche :r,
Höhe des Hufes -h, Mante! - 2rh
Inhalt: K- -§-rlFl.

Kegel:
Had/us der Grundfläche r.
Höhe h Seite-s - \tr2-r h*,
Mantel M- orr \r2rh" oder tr.r.s,
Oberftache jr.r*+ ms oder rJr(rts)

oder itr. (r+'\fr'+ h1)
Inhalt K çpMoi h

r -1[WÏC. h=3K
'srh ' r'or

Abgestumpfter Kegel:
Hadien derparallelen Endflächen -Rundr,
Durchmesser-JOundd, Höhe-h, Seitens,

Inhalt K=-^-orh(K+Rr+r2)
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0 =JT.[R'-i-r2-r(R+i),iJ.

169

//?/>^ /?

^--î. "
//S/?^/- 0Si?" «'î/^
â>áÂs » sà //)

àà?/Vo/s^
//S/7^6/ - ^/?^

à^/?/' /?sà^
à^/-^/-/?sâ^° /s/TK's - /,

YÂ/?Â5àZ>à - s - ^? - />,
//?/>á sà

^>e " s) oà

/îào'à oî?/'à/?o77sà
/Vàà ^ ^ /Vs/?^/ - L
às/^ /l^- ^^ /t.

/fis^s//
àà^ -/ê/' 6^/?<?77si7^ - ^>.

âs - H °

<?ààà- î/»°-<' /-^>s so^
«</^ - ??/» >

/à/t /t' - ^ì/î5. -- -ì/Z«^' /! / ^ ^
>>SF65^l//77/?/?e^ /lS^S/ '

^sà?àM/s//sà S?âsà/? ^//?^,

/à/t Z,'^/?/^/^
/Vzà/^/- ^/ê ^^.àâà
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Tafel VI!

Kugel:
Radius -r, Durchmesser-d,
Oberflache 0= br:dr=iz,566r, ocUrd*JT.
Inhalt K= -§-r3JT - #,t89r3, ff-Six,

» K- sfdL 0,5Z3G.d3.
J

Radius r
ä¥-
i'W: Js"f

Hohlkugel:
Aeusserer Radius=R, innererer,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer-d,
InhaltK= ff£(R3-r) f(D3-d).

Kugelsektor:
Badius-der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe-k Durchm-c,
Oberfläche 0 dh + c)
Inhalt K=JLr*JT.h 2,0944 r'h.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - Jt innerer-r
Wanddicke - R-r - s, r- a'n4hz
Inhalt K- ZjOanlt-f/t3-.

SA

Kuqelseqment (Kugelkalotte):
fi fiadius der Kugel - r,

Badius der 6rundf.'lache • a,~a Höhe der Kalotte h
V J Oberfläche -O - 2JTrh OKfaz+hz)

"'• '' Inhalt K forh (ha3-!-!)3) oderH-a= -L7Th*-(3i—fl).

| j|ia|g|Hj Kugelzone :

d 4" ffgfe (jer fane =hj Radius der Kugel-r
I Radius der Endflächen a undbj
| MantelM= 2rffh} Oberfläche 0 =M+a2JT+b2JT-

Inhalt K=-^JVh (3a2+3bz+h z).
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à/'âà A-
às/^ /l7- - 6-,/«»^ >r

» - o^SâS ^. ^

/?sà>5 /- ' ê /â
^o/àvAs//

/1s^W'S/>S/'/Ì'sâ^-/ê, âS/'S/'-^-
à^5S/'ê/'Ft/^c/>/7?SW5/'-L, //?/?s/'ê>/'-

/à/^-
^AS/S6/kàv

^sâ^cà /^Ms/ -
SN/'Mâs's/ià/á, àrà-<7,
à/^à^s K -
/à/^ à

àsi/â -^° ^
à/^ ^

^ ^/^S/56^/7?6/?t ^^6>à/0^6)/
^ /?sà^ àâ^s/ - ^/?s^à à 6^/?o>?sà - S,

^ //à à-/àâ/c> - ^ ^

/' Sà/iÂc//S- 6? - - î'/àV/z^)
-' />5 - ê/'

j«-s

>^/^S/?0/7S.
êe à/s/76-^^ /fsà^à>^/^/ -^

I / /?sà>5 à^sZ/àe/? - Z
I

^ à/^//sà

170



Tafel VW

Cy/indrischer Ring :
Radius das kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius- R
Inhalt K 2JT*Rr' 2, 467Dd1
Oberfläche 0-4 Tf'Rr s\ 871)d.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
Hohe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-JTh[2(AB-tab)-tAb-raB],

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen -a.b.c.
Inhalt K ff ffab. c 4jasa.b c.

Eass:
Spunddurchmesser-D, Bodendurchmesser - d.
Höhe (resp. Länge)-h,
Inhalt K- d TCh.(2D'+d),
K= jjJrit/zI)*+Rd +£d2),

Reguläre Polyeder:
Tetraeder l (4gleichseitige DreiecksflächenJ

länge der Kante -a, Oberft 0=a'y3-i/32a'
Inhalt K= 0,117as a3

OKtaeder Sgleichseitige Dreiecksflächen)

kante - a, Oberfl. 0 2a2y5~=3,46470iea'
Inhalt K =nf\/2~ 0,4714045a1.

Dodekaeder: !12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 - 3a'\lzs-t toys -20,6115729a'

Inhalt K'ff (i5+7\fs) 7,663119 a3.

/kOSaeder : (20gleichseitige Dreiecksflächen)

kante-a, 0 5a'yä 8,6602545a1.
Inhalt K=Am3(3+\5)=2,181695 a3.
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à/M

^se/uvàà- 4»,
K/esàMes c/si àAS5-^>. /?so>^» /î,
/à/t /l" -- - L,
às/?àe - 4 --à/scvös/
Äs ee/ss «<7/» />ses//e/sn S?c/f/se/?s/> ^/eo"

M/>FM m,tà //s/^se/?sm^/Z
/Me ^^t5c/?eeà ^/?a/i?se/?se - /l ^

à// /< -

às/c/>eee^ c/es L //s/ààz? - s èe>,
/e/>s// /l'- ^-îs à «? - 4>/s?s6e,

/Ä55.
^se/?àsl»/7!SM/'-Fî Foààs^eiMse - «/,
//o/ie ^ss^/i.

/à// ^l.'-

/>-Há^-'ê/
/?s<7^/Z^s /ì>//sc/e/'.

?6^A6'(^67'.' /^4^/s/cà/t/^6 //ss/sQ^?/7so4ss

/ÂNeà/ià/?à?-s, àsK
à// --

.' ^ l?L/s/às/t/A6 Oss/se/M7s4/is/?)

/sets - S Wâ S - Ss^^Z^-^4S4,o/4s^
/à// ^ -^/L^-- 0,«-,^S4FS^

^/L seAs//7ià?VS /Äe/se/fs)

/Äs/S-Ä, o - ,o>/5 - AZ S«55>Sâ'

/à// 65Z»S s^ à

.' ^A?A/s/cà/ô/LS /?ss/sc^5l?à/'ss)

^ss/s -», FS^VZ' -- S.6S0-Z4^â^
Ms//
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	Geometrie

