
Zeitschrift: Pestalozzi-Kalender

Herausgeber: Pro Juventute

Band: 20 (1927)

Heft: [2]: Schüler

Rubrik: Geometrie

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich für deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veröffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanälen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation
L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En règle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
qu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use
The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 18.01.2026

ETH-Bibliothek Zürich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch

https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en


Geometrie Taflet 1

Formeln zun Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

»—a—;

Dreieck :
Grundlinie =g, Höhe=h, Fläche*F
F* .q;h h- 2F.2~' y TT ' -g-'

4 <*. + +gg> 180°= 2 rechte £
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten= a=b=cJ ia=6o°,F=M2yj 0,433a z; ~Vs= 1,73205
genauer 0,033012s. a 2

h-\ä^r
h=fyj a.0,866025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie 71, gleicheSeiten 3

\/(2b+a)(2b-a) =§\(bi§-)(b-§)

h-Vb^, h=\(b*f)'(b-f),

> Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a,b undc,s= a + b + c

F* s (s a) (s b). (s c)
»-• Rechtwinkliges Dreieck:fa-90°
b Hypotenuse a, Katheten*b, c,
i F He. a2=6+c\ a \b2+c°,

2 b Va-c% C=\a'-b2.
Quadrat: Se/te*a, Diagonale =D,

F=a.a-a2, a - \F~-
D \GFilF=\/2âï=a\l2~* a 1,4142.
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TafelI
Rechteck:

Seiten a undbj Diagonale-D,
F-ab,. a -j), b= ff-
D^\äF+bs.

Parallelogramm :
Grundlinie gt Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie » h
F=g.h.gh-£

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenDuD,
F=a*sincCi F= J)'„JJ' ,•

D *JLE I) - 2 F ^
' J)a ' 2 Jt,

Trapez :
Parallelseiten= G undg, Höhe=h,
Diagonalen ^iD.undJD;,,
F= °J, Jl fcCr/ig-f-S' 4 R.

Trapezoid.
Diagonale A Crechtwinklig darauf

die Höhen h, und h ä

F=AF hgh e_ .h, + h,.
's Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite * S,
kadius des umscnrie -
benert Kreises - R
Fadius d. emgescitrie -
benen Kreises - r.

Polygon R r S F
Dreieck 0.5ns 0.289 S 1.732Rod. 3.463 r 0.433 S! od. l. 299 Rt

Quadrat 0.707 S 0.500 S 1.414 R.. 2.000r 1.000S' 2.000R»

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R,, 1.453 r 1.721 Si „ 2.378 R1

Sechseck 1.000 s 0.866 S 1.000 R „ l.l 55 r 2.598S' 2.598R>

Siebeneck I./52S 1.038 S 0.868 R„ 0.968 r 3.634 S* „ 2.736 R*

Achteck 1.307 S 1.208 S 0.765R.. 0.828r 4.828S' „ 2.828R1

Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R„ 0.728 r 6.I82S* „ 2.892R1

Zehneck 1618 S 1.540 S 0.618 R,, 0.649 r 7.694 S1 „ 2.939 R1

Elfeck I.775S 1. 704 S 0.563 R „ 0.587r 9.368 S« „ 2.973 R>

Zwölfeck 1.932 S i 866 S 0.518 R.. 0.536 r II. 196S* 3.000 R*

trtdxsn

F' 5
?>' ..'Ä ,.>t.

» Z ^

^

/<" /-!

/ >, / /
S

à,s/? s Z,/SAS/?s/s-.77.

^ s S, s-^,
/'S/'S//s/o^S/77/77.'

sv<6>v/?s///?/s - ^,

/7^<?/??à^s.
S/6>/c/?s ^s/à? - S, /?/âMc7/7s/s/7^?tt^

7^- ^
/> /> - 2/^ ^

7^s/?s^ /
^S//6/5S/Z6/?-
Z?/S^0/7S/<S/7 -^,
7^- ^^- 47?

7>-s/?s^o,c/
/?/SL^o/?s/s <7, /'Sâ^à/N -Tls/ì?^//'

cZ? //o/^s/7 H, ^ ^

7^-^ 77.^. - ^ >5.^,.
>?sc/^//s>6 l^s/sc?5s ^^sZ/S'ê).

<?sà>s àâ/s>/v? -

ifs-Zà -/ -
às/? /l>S/^S7 » ^

/? 5 f
05775 0.669 6 ,.7665-,6.6.4 66^ 0,466S'o«,.,, ?99 5-

Ouaà, 0.70 7 5 0.500 6 4,4 5.. 6.000^ ,.ooo6' ..' 6.0005-

0.65,5 0.666 6 ,.,76 5.. ,.456< ,.76,5' 6.6765-
,.000 5 0,666 6 ,0005.. ,.,55^ 6.5965' 6.5965-
/. /S? 5 ,.066 6 0.6665.. 0.966 < 6.664 5- 6.766 5-

/ìc/ìà4 ,.6076 606 6 0.7655.. 0.666^ 4.6665' 6.6665-
/V^ll^ec/c ,.466 5 ,.67-, 6 0664 5.. 0.766< 6.,665' 6.6965-

6,S 5 ,540 6 0.6,65.. 0.649'- 7SS4 5' 6.9695-
,.775 6 704 6 0.5665., 0.567^ 9.66S5' 6.9765-

,.966 6 /, 666 6 0.5,65.. 0.566^ ,,.^55» 6.0005-



Tafel m

c Unregelmässige Vielecke od. Flächen :

Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittetten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisseundrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhalts dieser Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl. Höhen h,h2....hn.

F= x(h+h2 fhn).
Kreis: Durchmesser d, Radius=r,

Umfang p, /nhait F.
p 2rJT= dJT d. 3,14759,
F r'2JT rFzr= o,zas dz.

oJ56'i\^r:
d= 2.\0fU ip28\rF\

Kreissektor : (ABGA)
Radius =r, Bogen= b Zentriwinkel- n
/' r?JE. ri _ b.r

360
180
n

b
W
-4»- 190rJT

» JT.n

„ _ 360. F
b - 2rJT.dR rjr FL

360 1BO 2
Halbkreis: Bogen - b ITr. F/äche- F= KF
Viertelkreis: * -- b • f[r F= 2LF.r ' 4 '

Kreisabschnitt :
dehne -s, Höhe *h, F=£sti.
9 br-^-h).
s ° 2\h (2r-h) r=dL*+2L.
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TafelN

Kreisrinçf:
Aeusserer Radius 72,
Innerer Radius z*,
F - I?*?r- r*JT. dTfJt+r).(R-r)
roenn d radiale Breite desKreisrings

so ist F= JT.(2r + dj.d,
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius Ft,
Innerer Radius m
Zentriwinkel rt} radiale Breite=
7- - (R>F-r°JT)n_o (Rif).

(R+r)djFR- ooo87f

_ Ellipse : Halbegrosse Achse - a,
Halbe kleine Achse-b,

Fläche F a.b. dt,

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern Ellipse'a, b,

Halbe Achsen der innern Ellipse- mn,
Fläche :F s/tfab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F' jS h, s-FF.

Parabelfläche CACiC:
F= | CC AB.

sF Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a • Höhe b,
F(annäherndJ (lab,

C Pochon

153

/Iszz^szsz' --
/z-zzsz'sz' /?sc//Zz^ -
>- /---/z-z-^
/N6-/7/7 </- ZSsZs/s /S>sà à/^6/^Z/Z?^

^o/i5t ^>z> z c/), c/

^6>/5/'/>7c7sàX' ^-^sz7->/LQ»)
/^^ns/'s/' /?s-/à - /ê
/zzzzsz-sz' àsZzz^ -

i-iz//7^<?/-^ z^oZs/? à/ZV-z/,
^ ^

-^Z?z^)zzZ/z SSSF^

^ ^////?56. //s/Z><? ^z>o^5s z/c-^^s - s.
//s/Z>e> ZVe-/z?s z4O^e>» A,

/Vsc/'s ^ - s. S. ^
àv^à^s/' /?//7<?.
Z/cZ/Z^zIzZ^sz z/szsz/^szz? ///z/vs-s, /),

//sZdck-z/àsz? àzZ7Z7SZ'Z? ////^6>./??./?^
/7sàâ s-/??/?).

/'S/'S^s/ss.^s/?^

//X/?6/'^6'/56'c7/Z7S/7^ /4SQ4.'
^-?^Z7S - S //S/>S -- S,
^^zsZsz/?-?^ -- ^ A

^I5Z



<--s-

Tafel V
Würfel:

Seite'S, Inhalt-Kj Oberfläche-0
K- S3, 0= 6S*:

s-fW
*--- Diagonale - D -'J/Js2 S\3 -

S. 1,732050

Parallelepipedon :

\ Länge-l. Breite - b Höhe- h
Inhalt-K - T.b h
Oberfläche - O-aßbelhrbh)

Prisma:
Grundfläche G, Höhe -h
Inhalt K= G.h
Obenfläche O- Umfang der Grund-

f/äche ITxh+äGr.

Schiefabqeschnittenes Prisms:
Flächeninhalt des senkrechten Quer •»

Schnittes G-,
Länge derKanten h,hth3 h„
Inhalt K= f}.hi+htdh3 + hn

71
ße/ mehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Achsensymetrle

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe h
H- GJh. h=_3K_ G-3K.

Mantel M Umfang der Grundfläche U*ä>:
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange U, u. Mante!M- tr*a. h,,
If=-h(G+g+\fGg). O-M+Gfg,

Obelisk, Wâlly (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K= ih[(2a+a') b+(2a>+a) *•]•
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Tafel VT

Cy/mder (IVa/ze)
Radius-r, Ourchmasser-d, Hohe-h
Inhalt K= r'JTh oder sL'.jr.h'

Mantel zrir.h oder djrh
Oberfläche-2rx.freh) oder dx.(g+h).

Schiefabqeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe-H, kleinste Höhe =h,
Inhalt K= n'rJft h oderdfjrHth
Mantel=rwfH+h)

Höh/cylinder (Röhn):
Innerer Radius -r.

AeussererRadius- R, länge - l,
Wandstärke - s - R-r,
Inhalt K- X.l.(R'-r'), oder

K- XlS (2R-s) offer Xls(zrrsj.
Cy/inderhuf:

Radius der Grundfläche - r,
Höhe des Hufes-h, Mantel- 2rh.
Inhalt: K- -§- r.'A.

Kec/el:
Radius der Grundfläche - r.
Höhe h Reite-s -yr'+fi»,
Mantel M drrXr'+H od<r Jrrs,
Oberflächedf.r'+ nirs oder rx(r*s)

oder 11 r. (r+\fr'+ h2).
Inhalt K ^rfn.h

r MW>
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelenEndflächen -R.undr,
Ourchmesser-Dundd} Höhe-h, Seite'S,

Inhalt K°Trjrh(Rl+Rr*r'J
MantelM ffTs. (R+r).
Oberfläche 0 =Jf.[R2+r'-e(Rtr)sJ.
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Tafel VU

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0=4rtdr-igf6er'j oderdtr.
Inhalt K--£r'jr 4,189r3, K-Zts,

» K- diSL 0,5236.d3. J

*«*usT-f\ß:
Hohlkugel:

Aeusserer Radius=R, innerer=J*,
AeussererDurchmesser=D, innerer- d,
InhaltK- *¥(XLr) ffZ>'-d3).

Kuqelsektor:
Radius der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe-k Durchm -c,
Oberfläche 0 - RQdfdJi+cJ
Inhalt K=-Zr'JTh - z,o944r'h.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - Jt innerer-r

• - R-r - S, J°- a'rth'
Inhalt K- <?, 094^-(Jt3-r).

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte s h,
Oberfläche - O ZJflrh jr(a*+h)
Inhalt K"4-dTh (3a'+hzJ oder

~ -j-JTh3 (31—H).

Kugelzone :
Höhe derZone-h j Radius der.Kugel-r

Radius der Endflächen - a und b,
HantelM- ZrJTh, Oberfläche O-M+a'tr+b'jr.
Inhalt K- jrJTh (3a'+3b2+h2J.
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Tafel WI

Cyh'ndrischer Ring :
Had/us des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Binges=Dj Had/us- It
Inhalt K 2JFzRr' 2,467Vd*
Oberfläche 0 4 Jt2Iir 3,87Rd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-Jfh[z(AB +ab) +Ab+aB],

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen -a.b.c,
Inhalt K= A-Jl~a b c - 4,tasabc.

Fass:
Jpunddurchmesser=B, Bodendurchmesser => d,
Höhe(resp. länge)-h',
Inhalt K* & JTh(2D*d),
K* -hJrh.fzD- +Dd+£d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder (hgleichseitige Dreiecksf/ächenJ

Länge der Hante =a, Oberfl 0* a'y5= >,732a*

Inhalt K= -fea'Vz o,ii7asa3

Oktaeder :( S gleichseitige Dreiecksf/ächenJ

Kante -a, Oberfl 0 Pa2]/T= 3/,64/orca2
Inhalt K Ojh-twosa3

Dodekaeder: (:12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0-3a'\/zs+ MVS 20,6*5723a'

Inhalt K--ä1fis+7ys) 7,6F3n3 a3.

Ikosaeder: (?0 gleichseitige Dreiecksf/ächenJ

Kante-a, 0 Ja'Vs" 8,660254sa'.
Inhalt K-^a3(3r\5)= 2psi69s a3.
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