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Geometrie Tafel 1

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

* 9 *

Grundlinie ^q7 Hohe *h, Fläche=F\
F= & h hl 2F h~ 2 f\~^r~' ** H ' ~V~'

< + <£jU d-g/ J80 °~ 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, gcc= pß= 60i
F= Ft2\7F 0,433# 2; \3= 1,73205

genauer 0,4330125. a 2

i'-r^sr x&zz?-
h~-ä | 7s a.O, 866025.

G/eichschenkliges_ Dreieck:
Grundlinie ii, gleicheSeiten b

F=a\(2b+a)(2b-a) =f\(b+§)(b-§)
h />=X(6,f)(ô-f);

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, h und c, s= a

F= \s(sa)(sb)(s c)
Rechtwinkliges Dreieck:$a-90;

Hypotenuse a, Katheten=b,c,
F b.c. a*=b*+c\ a Xb2+e2,

b >a-c2, c \a2~b2
Quadrat: Seite=a, Diagonale UD,

F a.a - a2, a \ /v
I) =| SiïI=a\Y~=a.1,4-142.

E Fochon

151

Tsitz/ /

l/^7/7//sà/7 ^/ Zl??>)c76/'/7

5 L ^

^ // '
^/-Sâs ^

^?à/7 ^ 6i?/

>5-^^ -

^/6/ì7^t7^6/7^//<7S^ /^S/SQ^.'
6/v//7<7///?/s // Al/s/<7^s »5!?//6/7- 6

àà «?, ^ c?
5 ^ ^

/' 6)/

/)^6/6Q^. <<?- L<? ^

////?^?à^6 - <?) /sS t/76^6/7 H, c',
/ ^<'. //

/, s // -<' ^ 7' ^/, ^^
</<?/^6-/?, /)/s^c?/?<?/6 îA

/ <? - 7^.
/> - ^ ^ ^ «? /

5 ^oà/»
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90°' '>9^
/ A

S»v ;9tf

"X
I

A
a- +1

^ la

TafelE

Rechteck :
Seiten a undb;, Diagonale

a°~5~ ''
D=\a2+b2;

Parallelogramm ;
Grundlinie o, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h
h ff

Rhombus :
Gleiche Seiten a,
F^a2sincei F= D'
R HL R 2F

.I>2 ' ' I>,

Trapez^ :

Parallelseiten G undg, Höhe=h,
Diagonalen _/? undU2
/-= /,

Trapezoid.
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

che Höhen ff und h 2

fiy A C hgh JL.h + h
2 12, 2 2

/* Reguläre Vielecke (Po/ygone):

Seite — -S",
Radius des umschne -
benen Kreises R
ftedius d emgeschrie -

benen Kreises /*.

Polygon K r 5 F

Dreieck 0.517 S 0.289 S /. 732n od. 3.463 r 0 433 S: od./. 299 R-'

Quadrat 0.101S 0.500 S 1.414 R2.000 r 1.000 S' „ 2.000 77-'

Fünfeck 0.851S 0.688 S /. /76 77,, 1. 453 r 1.72/ S: „ 2.3 78 R'

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000R 1.155 r 2.598 S2 „ 2.598 R1

Siebeneck 7. /52 5 1. 038 S 0.868 R,, 0.963 r 3 634 S- „ 2 706 77?

Achteck 1.307 S 1. 208 S 0.165 R,, 0.923 r 4.828 S1 2.929 77?

Neuncck 1.462 S 1.314 S 0.684 R,, 0.728 r 6.182 S- „ 2.892 R7

Zehneck 1. 6/8 S /.540 S 0.618 R,, 0.649 r 7694 S 7

„ 2.909 7?-'

Flfcck 1.775 S /. 704 S 0.563 R 0.537," 9.366 S7 2.9 70 77-'

Zwölfeck 1.932 S /. 966 S 0.5/8 R 0.536 r II. 196 S7 „ 0.000 77-'

f rochen
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90°'

S-6

>

s ^

TZ/s/L'

5e>,7s/?S ///?-/8/sc/o/?-?/s ^7>.

s--^,
/'s^s/Zs/o^s/T?/??.-

6,^/,,'8/^/s --^ //o//s ^â/Z7«v8//7^
SZ//'<5^7/67^/76?/^ - //,

^^0/77^/S,
S/S/c/?6 56>/7s/? - »? 8/,?S6>^s/s^> // v/7^

/'-8.«/^', / - àâ« -^ /6 - 2F'

ZZ's/?^ /

8s,^s//6/?s/7s/? - 67 8<?6s-/i,
0/SM^S/S/, 8> //^,5/

7:'-

/^SOS^O/c/
/?/S^O/?S/6 >/ ^ /'66^/lV//?^//^ 5s/^s///

5/6- //<?/? 6/7 //, Z//?5 // ^

/ ' ^ ^ ^ // 8 //
2 6 s, ^ ^ ^

/? >?6c/^/S>'6 ^5^5/75).'

à //////^/^ -
t5?/?s/? >s>6/â ^ /?
^8^/7/6 7/ //8/7Q55/8/6 '
Z>5/?08 /s>6//^ -- /'

F

/)7-à'6/' 0 5 7/5 0 559 8 7, 7557? 08,5.465 ^ 0 455 8-'à 7 599 8
0.7075 0,500 8 7,4/4 77,. 5 000^ 7,000 8- 5 000 8

6/7/?/<!'<7^ 0,55/6 0,655 8 7.776 77,. 7 455^ 7/5/8- 5,5 75 8
7,000 8 0 566 6 7000 8,, 7/55, 5 595 8- 5,5958

5/6/8/86^ /, 755 8 /, 055 8 0,5658,. 0,965^ 5 654 8- 5 7568
/16/à'^ 7507 8 /, 505 8 0,765 8,, 0,555^ 4,5558^^ 5,555 8
/V,'»/86^ 7 4658 7,574 8 0,664 8,. 0,755 ,- 6,/658- 5,595 8

/, 6/6 8 7,540 8 0,6/5 8,, 0,649,- 7SS4 8- 5,959 8
7,775 8 7,704 6 0,5658 0,557,- 9 566 8- 5,9 75 8
7,955 8 7 566 8 0,5758 0,556,- 77 7968- 5,000 8
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XX

Tafel JE

Unregelmässige Vielecke_ od. fjacherr.
Die Hache kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vie/ecksm Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u. Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinklig aufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhatts dieser Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h7h2. ,..hn.

F= x (h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius =i\

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJT= dur d. 3,14159,
F - r*2Jt=zd^L= 0,705 d2.

r - \ J.I Oj564~\/j?~
t/= 2 \ÇjZ~ --- 1,128 \ F.

Kreissektor : (ABGA)
Had/us =i\ Bogen b Zentriwinkel= tl
p= i*2jt. n b. r360

360 _jr n
n _ 360. F

T»2 JE

2
b_

TT
b_

rJT
rTT2rjrZh

Halbkreis: Bogen= Ufr. fläche= F

J80
n

180 ;

71

ISO
Dir'

Viertelkreis: » - b - Zfr. J<p 2Zri
Z 2. ' Pf

Kreisabschnitt:
Sehne -s, Höhe Ii, FgSh

gemF I^L.lS\î^r hr-sjr-h).
S 2\h(2r-h); 9 t _ «5*

8h
f. hochon
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XX

s//
/"-?/?/? i/!/6^e/6>/7 -ÄV^/? ^Z'-

/6^^/7^ ^<?àà//7 /7?//^/5 /)/S^O-
/?Sà ^ ^//?7/7?/6'/'^/N

s<^6^-s-vc/? 6^/--<7/5 ///?/LV/v/7^ //?

^ l/6^/??/^/5 6>//?<?/'/?-?^56'/?e/^t^Z'/'à/?

à^c///?S^/7 <^//?7/77/<?^/7^ cà
e/77?â/^/7 ^
A//<7/? //?^/-S//?/? I/S/?

^àà à/^6^ ^//7^/??//// /^à/?

//'6'/>5'à /?^<?/>/»s5^s/' - f/,
/?, //7/^S/^-^.

/? - 6/^- e/.

^ s.^s? 6/^.

c/- - /, /^?s î ^'

â>à^ /5<^e/? - A

^ ^ ^ ^ H ^
L6S

-V?'.
__^ 5î

/t _ L/?S

2

F^6>/? H - s?>, /7s'à-

/S/7
/5

ê,
^ss

- S .M'. /'-
s ^ ^ 4-

/l>6/ss^seà^.'
â/?s -.?. //à /t

^ /' ^Fà) à

.5 - ^ »» —

s/,'.á
^/Âcà
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> r» +/V K/ » -*

TsfsIN

Kre/sring:
Aeusserer Radius 7?
innerer Radius r9,
F R2n-r2jt F(F+r). (R-r)
roenn d- radiale Brette desKreisrings

so ist F 7T.(2r + d). d;
Kreisringstück (.'Konzentrisch)

Aeusserer Radius /?
Innerer Radius ^ r >

Zentriwinkel n, radiale Rre/ie=d,
F - (R27r-r2JT)Ji (R*-r). FJZA?*?# ^ 360 r

(R+ï)d=(R+r)dn OOOS7.

Ellipse ; Halbe grosse Achse - a,
Halbe kleine Achse - £,

Fläche F a. b. dt.i

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern E//ipse" a, b,

Halbe Achsen der Innern Bii/pse* mn}
Fläche: F dtfab-mn).

Parabelsegment
F-ls.h; sF.Parabelfläche CAC1C:

F= f CC' AB,

Hyperbelsegment AJ3ÇA:
Sehne ; Höhe h,
F(annähernd) % ab.

f. Pcchcn
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/ > ^

>4es^5???? Z'ss/s/s -
//?s???/^ z?sc//s? -

//??/?/? </ -- ?sc//?/? Z>?//? à/l??/Z?//7^
/ZZ ^ ^ ^ </

/^6>/5/v/7<7s/zzc'X'
//??^5??6? /?Sc//S<5 -- /?
/?/7???/^ Z'sc////^
/?/?/?/N///7//6Z- ??à/? à/Z?-6/.

^ - /N-^7
- Sz?z?^.

/5/Z//756 //s/z? ^??^<? ° <I.
//s/z? ^/?/>7? A.

z/s?z? /à s. K.
/

s/z^/z^c^s/' z?z/7.^.
//s/Z^z/c/vs/? cZs/'sZ/^s/v? ZZ///VS--S, Z,

//?zZ?//?z<5??//??à??/7 Z7///7^?^/??/?^
/7s?Z?.-/^^ S-/??/?).

-5s/5<?^/7?6Z7/ /5<?Z^5.

«>>

/'SZ'S/'6'///so/'6>
^ - ?-

//XSSZ'^S/LSY'/TZS/zZ
^?/7/7? //?/?? - ^5»^

F <? s.
<) ^

z Z<,'<-ì7
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Tafel V
Würfe!:

Ssite Sj Inhalt Oberfläche - 0
K=ß3, 0= OS2;

s=f7T~
Diagonale D ='J/'3sz S\lj

S. I, 732050 •

Para!!e/epipedon :
L ange 1. Breite =* # ; Höhe - h.
Inhalt T. h h
Oberfläche ^0 2. (l.b+l.h+b.h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe
Inhalt =» IT - G.h
Oberfläche 0 Umfang der Grund=

fläche U*h+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer

Schnittes G,
Länge der Kanten h ,h2h3 hrt,
Inhalt K= G- h,+h2+h3+— hn

rl
Bei mehr als J Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Achsensymetrie

Pyramide:
Grundfläche - G, Höhe

K= GJl. h= 3K,j ' G ' '
Mante! M Umfang der Grundfläche U*hf;
Oberfläche 0= M+G.

Abgestumpfte Py
Parallele Endflächen= dg, ihrAbstand=h,
ihre Umfange Hu, Mante! M TT^U ht,
K=Jl(G+g+\Gg). 0 M+GKg,

Obelisk, Wstlj (regelmässig aufgeschütteterKaufen)

K= ~h^2a + a b e (2a} +a) h,J.

£ facAc»

155
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^ 6^- ^^5^

F/s^o/?s/<? - ^ -- ---

^5. ^?-^2c?FS

/Ä/'S//s/6'/?//?6c/c?/7.

//?^s/t. K/?
Sà/Zs^s - ^ ^ />ì ^ A

/>/6/77S /

//?/^s/^ -- /t ^ 6^.^
à/^/7^ <5^ -5^/7^

//SQ^S

^às/Â^s^eàà/?^ ^/V5/?7S.'

/7s<7/?e/?/>?/?s/^ c/s^ ^s/' -
c5c^/7/^6^ - 6^.

/.S/^6> o^ /<S/?às/7 - //,/?^^ ^

//7/^s/^ — ^/I
/î

/??/ /7?ê/^s/s ^ /^s/7ti?/? /s?! c^SL /5v5/7?-Z ^AS>//7?S>5^/^

sà à^sà /4^M5X/7?<?//7<?

Z^s/T?/^.
6^^/?c//7s<?/?<s - A, //?/?<? /ê ^/s-^^
/<?/?^/ V -- ^/77/s/?^à ^ê'/
Fà/7sc/?6> O- V^5?

/àá/7?^/?6 />^s/7?à/
ZÄ/'S/Zs/^ à//?sà/7 -- 6,A àâàc/-^^.

Z/m/s/A? /Vsâ^v-
/t" s

^Zâ'/Z^'Z, /T'^àà^s^^àà'/'à^/T)
/ì-- ^ s^ ö ^ ^?.?, S^.

ê ^eào»
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^T"4

Tafel VI
Cylinder (fVa/ze)

Radius-r, Durchmesser=d, Höhe*h
Inhalt K= r*JTh oc/er R'.K.h

VWR ' r*JT
Mantel zrsr.h oder dirh
Oöerffäche=2rx.(r+h) oder dK(g+hj.

Schiefabqeschmttener Cylinder:
GrossteRöte -H, kleinste Höhe h,
InhaltK=MX.H+ à oder dixdMh
Mante! ~ m(H+hj

Hohlcy/mder (Rohr):
Innerer Radius -r,

Aeussererßad/us R, lange - l,
Wandstärke » s - R-r,
Inhalt K= X.l.(R*-M)y oder
K= Xl.S (2&-s)oder Xl.S fer+sj.

Cylinderhuf:
Radius der Grundfläche r,
Hohe des Hufes -h, Mante!° 2 rh.
Inhalt: K- 4j-r.2/i.

Kegel :

Radius der Grundfläche r.
Höhe h dette ~s -yMa/y,
Mantel M= jrr\r2fh oder Krs,
Oberfläche X.r2+ ms oder rx(r+s)

oder 71r. (r+\irl+ Ii2)
Inhalt K j r2Jf h

r y/3 K h - $ K*
TT /r ' r Jt

Abgestumpfter Kegel:
Dad/en derparallelen Undflächen =R undr,
Durchmesser-J)undd; Höhe*h, Seite - s,

Inhalt K°Hfjrh(Rx+Rr+v7)
Mantel M UTs. (R+r).
Oberfläche 0 =Jr.[flzrr2+(Ri-r)R].

f focSicn
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zà/?à - 6>s<s"

âáâ -- à'â/^//^)

t/'áà^<76'^6'à^/76'/' ^///7^.-
^à^âs à/7^ //^6

//<?/?/<?/ - > />/

à^/' //sà<s -^.

^sà/Z/à - ^5 -> ^ - /».
//?/>à à/-

^)âàà/7
/^Sâ^ <à 6^///?à?6^6 -
//àà //à5 --^ à/?/^/° ^
//à//7 /l"-

/l6</6>//
//s/5àà --

âs - // d6à ^ ^/VS/?/?/oà^/'L'^^?ààà- oà
ocZs^ -- 7Z /'. ^/' Z ^/>»'^

//à/7 ^ /ê
^5'-- V^ ^ /! »

àà//àM/^Z/à? ^ ////-7

/à/t /ì ^ ^/z/
/VA/?/5/ ^ àV.

// ^Z^//^ ^/ '

/ìv.-w/?

156



Tafel VU

Kugel:
Radius =/* Durchmesser^ d,
Oberflache 0= 4rdr= 12,566t* oderd2jr.
Inhalt K= s.r3jr 4, /sar3, JFC= Sir,

» K= dlSL 0,523G.da;
Rad,us t - f^7

Hohlkuqel:
Aeusserer Radius 7?, innerer-r,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer-
InhaltK= S(RLr) ff/?'-d)

Kugelsektor:
Dad/us der Kugel z*
Begrenzende Kalotte, Höhe=h, Ourchm-c,
Oberfläche 0 r(<1/1 + c)
Inhalt K=^r*JTh - 2,0944 r2h

%y

Hofifkuqe/sektor :
Aeusserer Radius ~ 7? innerer - ./
Wandd/cke - R-r «y,

Inhalt K~ 2J094^f/f3-Kj.

Kugefsegment_ (Kugelkalotte):
Bad/us derKugel r,
Radius der ôrundfläche - 5,
Höhe der Kalotte ^ h
Oberfläche 0 2JTrh JT.(az+hz)
Inhalt K Sjrh (3az+hzJ oder

d-7fhz fer—fi)
O

Kuqe/zone :

Ä? der Zone Radius der Kugel - 7*
Dadius der Endflächen » a <7/?^ b,

Mante! M= Zrïïh, Oberfläche 0 +aJT'+ b2JT.

Inhalt /i= // (3az+3bz+h z).

£ ft>d>on
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à/^/

à<?// ^7- ^ ^7-
^ ^7- «^1 --<?>52L5.e/â.

^àà/As/^
//e^'S/'S/' /i'sà^ ^ /?, //?/?6^6'/'-^'
à^56/'6^àc'/?/?76^/'-^), às/'e/'- ^
à/-° /-)/ -â'-^
/?Aà<5 à //^F6/ -- ^

//à-^àà -67,

àâà o)
/à/7 -- ^6S44/^/e ^

/^s^/ày's/xsX'^s/' /
/âM'/i?/' -- 7? ê-à/' - ^
à6^//à --

/à/7 /l"°-

/^Asào^s^t ^à^âsâ/s)/
T's^/^ àâ^/ - ^//sà^ à 6^/?^/7sà - S,
/7?7^ à' /^/s//^ - /e ^

àààs - 6? - ^^>/k --- 7^7/ö^^^)
7?à7 /t -^^77^/<?S^^ â/-

à^s/?s/?s /

à -Ä/76 --7ì^ 7s^/^à ^
/?sàLà 7/?âsc/?e/? -- s <v/?^^

/Vs/?/e/ 7*/- ^-^/î ^ ààà /? ^

/à/^ /ì- //
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Tafel Vin

-A-*

Cy/indrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius 7?
Inhaft K 2JC2Rr2 2,467Dd 2

Oberfläche 0=4 7TpRr .9,87Dd.

Kübel :
Die unter sich parallelen Endflachen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B undab,
hohe zwischen den Endflächen h
//îM K gyJfh[2 (AB+ab)+Ab +aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a, b,c,
Inhalt K f fJta b c 4yf8sa.bc.

Fass:
Spunddurchmesser =D, Bodendurchmesser - d.
Höhe (resp Länge)'h,
Inhalt K= ydTlifdlf+d1).
K" ijJrh(iD2+lhl+±d2);

Reguläre Polyeder :

Tetraeder (4gleichseitige DreiecksflächenJ

länge der Kante Oberf/. 0= zf\ 3 i,732at
Inhalt K= ^a3\2 oynzana3

Oktaeder .* 8gleichseitige Dreiecks flacher)

Kante - a, Oberf! 0 2a2]/3~= 3,464/0/sa'
Inhalt K 0/1714045a3

Dodekaeder: (12 regelmässige FünfeckeJ

Kante ~a, 0 3a2\ä5+fo\ä 20,6^5729a2

Inhalt K=f.(15+7Y5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflachen)

Kante - a, 0 5azV3 8,6602545a2.
Inhalt K -5a3(sr\5)=2,181695 a3.

E Tcrhon
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à/M
HV//?0>'/5Q/)6/' /?/>?/?.

ààs^e^ cà à^k5 - /X /?sZ/^ -- z?
Ms/^ ^^z?/» ^ ^ ^6/Z?cZ ^

^à/7sà iZ - 4 -- .9,

F/e z//?à>/^ ^/6/? /?Z/^-?/à/7 ^/?Z/7szZ?^

Z7/jv56/? àà //s//?se/?6^>l,/z Z//?Zs^S,

às
à/^ Zt" -- z?^ K)

^////?so/oZ.

à?/c/â^ //sààsz? - s. ^^,
/à/^ Zi ^ î ^

/Ä55.

//à ^6V/7 /s/^s)-//
/à/t Zl - /;
Z^°

>?6.c7^/s>6 /ì>//ec/s/'
/6^A66/6^ .' ^z?^^//7so/?6^

/â/T^^à à^e -s, à/'// s ^

/à/? Zî> L - S,//7-SF S'^

.' ^F^/s/às/lî'/AS O/"S/sc7^/7à/?s/?)

- Z 6 -L.464-/S/<5S'

/à/i^ /l"
6/^. ^/'ê-As/mà/^'S

à^e - ^, 0- -- ^ 6MSS^

/à/^ î^^7^) ^ ^ 6^//^
//l"6?5966/6/".' ^?z? y'/e/àe'/^/^s /^s/so/^/sà/^

^/6> - /?^ 0 - s, 660^545^.
/à/^ Zt"- ^ 5)- /S/69^ s^.

F /îl^oo
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