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Geometrie Tafel I

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

K g it

a

a

Grundlinie Oj Höhe *h. Fläche*F,
F=,g.h. qi 2F h~2F.2 ' J FF' U~'
< rf + iß + •$£ T80 "= 2 rechte

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=be, <<=r-<./? 60?
F= o. «.7a 2; 1,73205.

genauer 0.0330/25. a 2

h \ ya'-y2,.
3.0,806025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie it. gleicheSeiten 7/

F*%\(2h+a)f2b-a) =§\(br§.}(b-§)

h=X(b+i){7>$) >

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, b und c, s * a + b + c

F* \'s(s-a)(sb).(sc).
Rechtwinkliges Dneieck. ^a-90°

Hypotenuse 3, Katheten*b, c,
F b_c_. a*=b*+c*; a*Yb2+c2,

b Ya-c*, c Va'-b*.
Quadrat: Seite*a, Diagonale *D,

F=a a - a2, a * \rp~.
D Va'dr^ySiF^ayFi ai.'/i'i2.
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TafelK

Rechteck:
Seiten a undbDiagonale
F a b a*-f. b=Jf;

Parallelogramm :
Grundlinie =g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie - h
F=g.h>g=F, h fRhombus :
Gleiche Seiten=a, Diagonalen DIuJ)z

F= az sin ce, F= J>',.
D 2 H D= 2F' J>2 ' 2 ß,

Trapez :

Parallelseiten - G undg, Höhe=h,
Diagonalen _/?, undJD2

F= Tz+JL fr
Trapezoid.

Diagonale A C, rechtwinklig darauf
die Höhen ht und h 2

F=A£L h+h e..htrhl.2 7 2/ 2

's Reguläre Vielecke (Polygone)

Seite S,
ßadius des umschriebenen

Kreises R
Hadius d. emgeschrie -
benen Kreises - r*.
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Polygon R r S F
Dreieck 0.5ns 0.289 S 1.732Rod. 3.463 r 0.433 S od 1. 299 R~-

Quadrat 0.707 S 0.500 S 1.414 R.. 2.000 r 1.000 S „ 2.000 R-

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R „ 1.453 r 1.721 S- „ 2.378 R1

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000R„ /./55r 2.598 S 2.598R!
Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868R„ 0.963r 3.634 S „ 2.736R'-

Achteck 1.307 S 1.208 S 0.765R.. 0.828r 4.828 S „ 2.828m
Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684 R.. 0.728 r 6.182 S „ 2.892R-

Zehneck /. 618 S 1.540 S 0.618 R,, 0.649 r 7.694 „ 2.939 R'

Elfeck 1.775 S 1. 704 S 0.563 R „ 0.587 r 9.368 S „ 2.973 m
Zwölfeck 1.932 S I. 866 S 0.518R 0.536 r II. 196 S 3.000 m

e.PtdiM

-"M

^-âS. s--^, S. F,
/^s^s//s/oc7^s/7?/77.-

6^/7,/às //o/?s/'sálv/>7^//A'
s^6>v/?-///>?/s -

/?^0/7?S-/S.
S/s/c/>6 >5i?//6/7 - s. 7?/sAc>/7s/s/?^t/^

/'- ^ ^
/> - S/'' 71 - 2/^

7?/S^S/?s/s/? - ^0,

T^Ä^s^o/c/
^/SL»o/?s/s >l 77, />sâ>và/N

-//«> //s>7S/7 -V/70- H 5

^7<v /> -/ ^
>?6t/-//s>6 l^s/sc?/?S ^^7//^6>)

àtÛS -
/ssâ^à 7/777/6^/76-
^e/?s/7 /l>s/à - /ê
^sâ/^6//MN5/76 -
àe/? /^sà - ^

^Ï52

/? 5

/)/°e/i?^ 0.S776 o.969 s 7.799 6 oc/. 9.469,- 0.799 6 o-7.7. 999 6-

Hllaà/ o.?o?s 0.500 s 7.>77-7 6.. 9.000^ 7.0006- 9.000 6-

/Än/ecH 0.65/6 0.666 s 7.776 7?.. 7.459^ 7.797 6- 9.976 6-

Fstàec^ 7.000 6 0.666 S 7.0007?., 7.755^ 9.5966 9.5966-
5,eöe/?^ /./S? S 7.096 6 0.S6S7?,, 0.966^ 9.697 5 „ 9.7967?-

7.9078 7. 906 6 0.7656.. 0.696^ 4.6966 9.6967?-

7.46? S 7.974 6 0.6S-7 7?.. 0.796^ 6.7696 9.6997?'

^e/kê/? 7.6/S S 7. 540 S 0.6767?„ 0.649^ 7.SS7 6 9999 6-
7.775 6 7. 70-7 S 0.569 6.. 0.567^ 9.96S6 9.9796-
7.999 S 7 S66 6 0.5/66.. 0.596^ 77.7966 9.0007?-
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Tafel M

Unregetmässige Vielecke od. Flächen:
Die Flächekann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diago -
nalen u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Finteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinklig aufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhafts diesen Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung in parallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl. Höhen h,h2....h„.

F= x.(ht+h, +hn).
Kreis: Durchmesser - d, Radius =r,

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJT= dur d. 3,14159,
F rZ5T=_ç^?= 0,785dZ.
r=\gpr= O,564\/F~
d 2-\Çp~ i,i2n\/F.

Kreissektor : (.ABGA)
Rad/us =r, Bogen * b Zentriwinkel=n
F= r?jr. n _ f>. /'2360
„_\/F.36Qy JT.n

360. Fn r2dl

b_

IT
b_

rJT

180
n

-Tir ,s°:

b=2r7rdh rTT n
lao

Halbkreis: Bogen «• b * 9Er. Fläche- F=^f
<-*- Viertelkreis: a - b ffr. F= 2LF.— 4 »

Kreisabschnitt:
dehne^s, Höhe=h, F-gSli

F= r.'JT. n
360

s-2\hßp-h);
bn-sCr-h)

A 2

2
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^z7?/^Z?F //7^s/^-^

/? - - c/ ^

^q>564lz^"
e/ - L - zZ,/2z?j/^',

z1l>6/S56^0/'.'
>?sà^ So^sz? - ö ^./z^/^/à/-

/« S /-
2

^ ^ z?

L60 ^/î

/ss
/z

- -^- ê.
- 5SS

SdMz>szsz S?> /?sà»
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Tafel JV

Kreisring:
Aeosserer Radius - R
innerer Radius z*,
F - F 271- r27T m(R-rr). (R-z)
roenn d - radiale Breite desKre/srings

so ist F F.(2r + d).d,
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R
Innerer Radius zr,
Zentriwinkel nJ rad/aie Breitend,
F. prr-npg,. (RV) :

(R+r)d~Z- ^(R+z()dn ooosz.

_ Ellipse : Haibegrosse Achse - a,
Halbe Kleine Achse - b,

F/äche F a b. KT.

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern E//ipse-=a, b,

Halbe Achsen der innern Ff/ipse' znn,
Fläche: F Ffab-mzi).

Parabelsegment ECFE:
F jS.h; S EF.

Parabelfläche CACC:
F= | CC' AB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe « b,
F(annähernd) A ab ;
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Tafe/V
Würfe! :

Seite =S, Inhalt'Kj Oberfläche-0
K SJ, 0= 6S*;

s- frr
Diagonale * D -1/Js1 s\H3

S. 1,732050

Parallelepipedon :
i Länge • l'. Breite - b Höhe - h.

Inhalt <*K - X b h
Oberfläche 0*2.(l.b+lh+b.h)

Prisma :
Grundfläche - Gf Höhe -h
Inhalt -K' Gh.
Oberfläche 0 Umfang der Grund'

fläche Ifxh+zG.
Schiefabgeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer¬
schnittes - G,

Länge derKanten h,h,h3 hn,
Inhalt Ii G. b, t-ht+h3 + bn

n
Bei mehr als 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Achsensymetrle

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe -h,
K- GM. h= 3K G=3fL.

Mantel M Umfang der Grundfläche Urb,.
Oberfläche 0= M+G-

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- Gg ihrAbstnnd-h,
ihre Umfange II, u. Mante! M= V*". ht,
If 'Ji(G+g+\Gg)} O-M+B+g.

Obelisk, Wal! (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K- ih^äa+a,)b+(2a,ra)hj.
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lafelW
Cylinder fWa/zej

Radius-r, Durchmesser-d, Höhe-h
Inhalt K= r'Jlh oder -H'x h
r'W'A'Mf

Mante/ 2rx.h oder dich.
Oberfläche-2rx.(r+h) oder dx.(g+h).

Schiefabqeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe-H, kleinste Höhe-h,
InhaltK-MX.Hf.h oderd'xMpÙ-
Mantel rx(H+h)

Hoh!cylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

AeussererRadius-R, Länge-I,
Wandstärke -s - R-r,
Inhalt K" x.l fR'—r'J, oder

K-Xls (2/t-s)oder XlS(zr+sj.
Cylindenhuf:

Radius derGrundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mante/=2r.h.
Inhalt: K- R-r'h.

Kegel:
Radius der Grundfläche r,
Höhe - h Reite-s -yr'+h*,
Mantel M= jrr\r'+K oder srrs,
Oberfläche= trrr'+ rJts oder rx(rts)

oder irr. (r+\r'+ Ii2).
Inhalt K H^r'n h

MW' h=&
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen -R undv,
durchmessen-1)undd, Höhe-h, Seite=8,

Inhalt K- jrh.fRflRr+r2)
Mantel M JTs. (R+r).
Oberfläche 0=JT.[Rz-i-rz-i-(R+r)s].
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TafelVI!

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0- trbr-i2^6ßr*, oderd*ir.
Inhalt K« §-r3.rr n, mur3, K=Mgi,

K dfJL 0,5236.(1*;
3

Radius r-f\/KI
Hohlkugel:

Aeusserer Radius-R, innerer-r,
AeussererDurchmessen=D, innerer-d
InhaltK= UffjKrj-ffß-d)

Kuqe/sektor:
Radius der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe-K Durchm -c,
Oberfläche 0 Ihre)
Inhalt K= Jhr'JTh s.onnsr'h.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer-jr
Wanddicke - Jt~r s,
Inhalt K= 2, osufrffi3- r).

Kugelseqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel - r,
Radius der Gruna'fläche - «3,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche O - 2 Uhrh Jn(a'+hz)
Inhalt K s)JTh (;iaz+h') oder

-U-7Thz (3r—h)

Kugelzone :
Höhe der Zone =hj ffadius der Kugel -r

Radius der Endflächen a und b3

MantelM 2rJTh, Oberfläche 0=M+a3JT+b2JT;
Inhalt K= jztth (3a2+3bz+h ZJ.
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J) I

Tafe/W

CyJindrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmessen des Ringesftachus-R
Inhalt K SJr'Ilr* 2, 167 Od2
Oberfläche 0 4 JT'Rv .%arl>d.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K %JTh[z (AB-tab)+Ab +aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen a,b,c,
Inhalt A- fïïa b c tjHtsa.bc.

Fass:
Spunddurchmesser -B, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. Langej-h,
Inhalt K= & JTh.(2I)*+d*),
K= isjrh.fzl)- +I)cl +Zd2).

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : (tgleichseitige Ore/ec/rsflächen)

länge der Kante ~a, Oberfl 0=a2)ß= f/32al.
Inhalt K= j^n'Vä n,uzar,a3

Oktaeder Sgleichseitige Dneiecksftächen)

Tante - a, Oberfl. 0 2a2\Tf=3,wuoieit
Inhalt K jf \isT OjWiwtsa3

Dodekaeder :(12 regelmässige Fünfecke)

Kante*a, 0 - 3a'\z5+ to\5 20,615723a'

Inhalt K- ft3.(15+7yd) 7,M3ii9 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante 0 5a2VT 8,660254sa2.

Inhalt K=JÊa3(3+V5)= 2,iei695 a3.
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