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Geometrie Tafel 1

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

* g *

k r-M

V<"y*I &
j.—a—;

a

Grundlinie =q, Höhe*h. Fläche^F,
F= ff-h. q= 2F /?= 2 F.Z~"' & TT' -g-'* + < M + d/ iaO°= 2 rechte -£

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten=a=b=c60°,F= ßßyii 0.433a 2. >5"= 1.73205.

genauer 0.4330125. a 2

// - „ --C-2.
4. f 4 '

h^ß\ßs a.0,S06025.
yir

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten h
F^l\'(2b+a)(2b-a) =§\(bf3.)(b-a)

h- Vb^ïG h=\(b+i)(b-f);
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,b und e ,s= +%c
F \s(s a)(s b) (s c)

Rechtwinkliges Dreieck:<ta-90:
Hypotenuse a, Katheten-b,c,
/' b c. a*=b*+c%; it Yb'+Ct

2
b \/âT~F~>

Quadrat: Seite-a Diagonale -J).
F=a.a - az, a - VP".
D a 1.0142.
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TafelE

Rechteck:
Seiten a undbDiagonale
F'*+> «--£' b=i£'
J)=\Za'+b*.

Parallelogramm :
Grundlinie Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h
F= 9 h f g h -fRhombus :
Gleiche Seiten=a, DiagonalenDtuD2
F=az.sine£i F= ;
T) EJD D 2F' J)2 ' 2 D,

Trapez :

Parallelseiten= G undg, Höhe =h,
Diagonalen =J),undß2.
F~ TL+JL p <cc+/irrS=4-R;

Trapezoid.
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen Jit und h 2

F=AF hfh je h, + hz.
2 ist 2

\b Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umscfirie -
benen Kreises -R
Radius d. eingeschrie -
benen Kreises « r*.
152

Polygon R r S

Dreieck 0.577 S 0.289 S 1732Rod.3.463 r
Quadrat 0.707 S 0.500 S 1.414 R., 2.000r
Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R,. 1.453r
Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 R „ 1. / 55 r
Siebeneck 1/52 S 1.038 S 0.868R,. 0.968r
Achteck 1.307 S 1. 208 S 0.765R,. 0.828r
Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R.. 0.728 r
Zehneck /. 618 S 1.540 S 0.618 R „ 0.649 r
Elfeck 1.775 S 1. 704 S 0.563 R „ 0.587 r
Zwölfeck 1.932 S 1 866 S 0.518 R.. 0.536 r

0.433 S

1.000 S

I.721S
2.598 S

3.634

4.828 S

6.I82S
7.684 S

9.368 S

II. 196S-

od. I. 299 R1

2.000 R-

„ 2.378R*

„ 2.598R'
2.736 R"-

„ 2.828 R*

„ 2.892 R:

„ 2.939 R'

2.973 R'

3.000 R'

erochon

êà s /^/so'0/7<s/s

^.- s-F.
/'s^s/Zs/o^s^/T?.-

6/v/?oZ/Z/s - A, /VaZs /'â7/>à/7^//A'
s^6>î//7o'//>?/s - //,

/?/?-?/?? 0^/S /
S/s/cZs ^5s/Zs/7 -s, Z^s^<?/?s/s/7^^^^
A - /> - ^

Z^S/?6^.
Z's/'s/Zs/^s/Zs/? - 7?^/?^^.
Z?/SAV/7S/S/? - ^s'^
S/SL^o/?s/6 >4 77, />6â>^à/N cZs/^?^//'

<Z/ê> //oZs/7 ^ // ^Z^, - «7 //,.
'S >?6l/7//s>6 t0s/S7?/?S ^

- >5^
/?sà^à 7Z777/6/?z7<? -
^67?6/7 /^s/à - /?

^LZ/Msà/6 -
^s/?6>z? /^szà -- ^

^152

/? F

O/'sà/? 0.5778 0.569 S 7.765 7? oc7.6.466^

Hsaà/ 0.7078 0.500 S 7.4/4 7?.. 5.000^
0.657 8 0.6SS S 7.776 7?,. 7.456^

/.ooo S 0.666 S 7.000^.. 7.755^
F/e/>s/76^ /./S? S 7.066 8 0.6667?,. 0.966^

7.6078 7.506 S 0.7657?.. 0.656^
7.465 S 7.674 S 0.664 7?.. 0.756^
7.6/S S 7.540 S 0.6/67?,. 0.649^
7.775 S 7. 704 S 0.5667?., 0.567^
7.965 6 7. 666 6 0.5767?,. 0.566^

0.4665
/.ooo5
,7?, 6

5.5968
6.664 8

4.6568
6.7658
7SS4 5

9.6668
77.7968'

5.000 77-

5.676 7?-

5.5967?'

„ 5.766 7?-

5.6567?'

5.6957?-'

5.969 7?-

5.976/?-

6.000/?-



Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen:
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitteften Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnha/ts dieser Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breite x undmitti Höhen h,h2....h„.

F= x(hth2 thn).
Kreis: Durchmesser d, RacHus =z*,

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJÈ= dur d. 3,141,39,
F r2nr= o, 785. dz.

r - lgpr= o,564\/F7
d= 2.\ÇËr I,i2S\/F

Kreissektor : (ABGA)
Radius =r, Bogen * b Zentriwinkel= n
TT- i'Ui: n _ b.r

360 2
_Ö
or
b

3 CO

n
t/r. n

360. F
T"jr

b - 2rJT. -

r.JT
V7T

180
n '

180 ;

nn
360 180

Halbkreis: Bogen ^b Fläche-
*- Viertelkreis: Ufr.

Kreisabschnitt:
F= 2fzi'.

4

dehne-s, Höhe -h, F= §sh.
gm» br-sfr-h).
S=2\h (lr-b) ; r-dg+JL.

Eftchmt
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TZ/k'/F'
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/?sc/â So^ss - K ^>s/àà/-
Z>,^//, Z/ ^ H. Z'
sso 2

S

' sss

Zî

// Zî

S60 ^
Z-^/Z

K - 2Z-/Z7 -

Z'/Z

- Z'//

/AS
ZZ '

/Ss,

ZZZZ
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^sàzs/s/ F<NM^S - ZS>, /?sà-
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TafelN

Kreisring:
Aeusserer /?ac/ius R
innerer Rad/us r*,F R*n- rzF. FfR+r). (R-r)
/Denn d radiale Breite desKreisrings

so ist F F.(2r-td). d.
Kreisringstück fKonzentrisch)

Aeusserer Radius R
innerer Radius i',Zentriwinkei n, radiale Breite-d,
F - (RF-HF)^ (R'-F). FTL ;

(R/r)ddF =(R/r)dn oooez.

Ellipse : Halbe grosse Achse - a,
Halbe kleine Achse - b,

Fläche F a. b. F.

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern Ellipse*a, b,

Halbe Achsen der Innern Ellipse' mn,
Fläche: F Ffab -mn).

Parabelsegment ECFE:
F*§sh; s EF.

Parabeif/äche CACC:
/' 2

<3 rr' vi/?.

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe b,
F (annäherndJ ß ab-
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/V6-/7/7 «/- /"ssis/à> F^s/^s à/^S/F/V?^5
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Tafel V
Würfel:

Seite ~S, Inhalt'Kj Oberfläche -O
K= S3, O' 6S2;

S=f/C~
Diagonale - JD - j/Ja* S\f3~^

S. -1,732050

Parallelepipedon:
Länge-I, Breite-b, Höhe-h.

t. b.h
0=2.(l.b+l.h+b.h)

Inhalt -K
Oberfläche

Prisma:
Grundfläche - G, Höhe -h
Inhalt -K= Gh.
Oberfläche O= Umfang der Grund'

fläche U*h+2G.

Schiefabqeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer -

Schnittes G,
Länge derKanten h,h2h3 hn
Inhalt K= G. h1+hi+h3+ hn

7t:
ße/ mehr als J Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Achsensymetrie

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe =h
K gjl. /I=_3J£_. G=3/L;

Mante! M Umfang der Grundfläche U*k;
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand*h,
ihre Umfange V' u, Mantelir~'2 " ht,

(G+g+\Gg): O'M+B+g,
Obelisk, Wall, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K- A_h^2;n a,) b+(Za, +a) b,,J.
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x5^, S-
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*7'*
Täfe/W

Cy/inder (Wa/ze)
Radius=r, ßurchmesser=d, Höhe-h
Inhalt K' ddTh oder d* jr. h

Mantel= zrx.h oder djrh
Oberfläche=2 rx.fr+h) oder dx(tf+h).

Schiefabgeschnittener Cylinder:
Grösste flöhe kleinste Höhe -h,
Inhalt fC= n'r/f+fl oderdfx.Hrh
Mantel=rjr(H+h)

Höh/cylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

AeussererRadius- R, Länge- l,
Wandstärke - s - R-r,
Inhalt K XlfR'—r'J, oder

K= Jets (2ft- s) oder XIS (2r+sj.
Cylindenhuf:

Radius derGrundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- 2rh
Inhalt: K- § r? h

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe - h Seite-s -yh'TTd,
Mantel M - jrrVr'ih oder jrrs,
Oberfläche JTr'+ rJts oder rJr(rts)

oder 71P. (r+Vr'+ h1).
Inhalt K -j-rfJTjl

-r \fTK: h JK.Vor h ' r'JT
Abgestumpften Kegel:

Radien derparaHelen Endflächen =Rundr,
Durchmesser-iDunddj Höhe-h, Seite *s,

Inhalt K- f^jrh (R'+ßr+n'J
MantelM Jls. (R+r).
Oberfläche 0 -JT.~.[/t*+r'+(R+r)s].
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Tafel VU

Kugel:
Radius *r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0= brhfr-izg66K oder d'KT.
Inhalt K" r3JT n, /sur3, ff- Oer,

» K~ äfOL - 0,S236.da. 3

Radius r-iyST, r^/sf.
Hohlkuqel:

Aeusserer Radius-R, mnerer=/r,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer• d,
InhaltK= ^fßLr3J-ffJ)~d)

Kuqe/sektor:
Raa/us der Kugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe-k Ourchm=c,
Oberfläche 0 HfK-l''h *
Inhalt K=-^r'JTh z.oe'tsr'h.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer ~r
Wanddtche - R-r - s, r= a'+ nh*
Inhalt K= 2,osni-(fiJ- r'J.

SA

KugeJseqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der 6rundfläche - a,
Höhe der Kalotte Jl,
Oberfläche - O 2JTrh Tfifa'+h'J
Inhalt K'Kgrh (aa'+h'J oc/er

-t-JT/d (3r—Jl)

Kuqelzone :
höhe der Zone =hj ffadius derKugel -1*

Radius der Endflächen - a undb,
HantelM= ZrJTh, Oberfläche 0=M+a*JTf-b2JT.

Inhalt K= jdfth (3az+3bz+h ZJ.
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Tafel vm

Cy/indrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius - R
Inhalt K 2JT!Rr' 2,467Dd2.
Oberfläche 0=4 JfzRr .9,87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.b,
Röhe zwischen den Endflächen h.
Inhalt K £JCh[2 (AB +ab)+Ab +aB],

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen a. b,c,
Inhalt K= A- JTa b c 6jie9a.bc.

Fass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. Länge)-h,
Inhalt K= £ JTh.ßn'+d),
K= E;}rh(zD!+Dil+)d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder '.(4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Kante =a, Oberft 0=a'yS t,73Za'
Inhalt K o, nzasa3

OKtaeder 3gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante - a, Oberft 0 2a2|/T= 3,wuoiea2
Inhalt K fyz o, 4714045 a3

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 3a2\zs+ toys-20,615729a2
Inhalt K- jt3)t5+7\r5) 7.66311.9 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0 5a'\W 8,6602545a2.
Inhalt K= -da (3i\5)-2,181695 a3.
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à/M
HV//?à5L/?6/' /?//?/? /

à/M àààs/nAM ^/s/M/àà -- s',
A/SSMSMS cà àAM -^ ^sàs - /î
Ms//
àâà - -» ^/ê/» -- s, »"//</ ^

M M/??' M/ /-sss/às Wâo/is/? ^//?o'

M/>5S/! àà //s/âsàM^S â/s^K
/Ms?»«à/? c/ss ^s-âÂe/? -
/à// /l' -- ^.'/^

^////?so/c/z
às/àt//?A c/ss3 //sàsà/? - s. à

> e?,

Ms// /l'-- á//^s K e - »./sss^s^

^ssM/sÄ/??«M/'--F, Soàoi/ssàMS/'-//,
//à ^SSk/?. Zs/M^-^,
Ms// ^ ^// /^//^//^
/,'-^â/s//-^//,/^//->,

/?s?/>/s>s /'o/^ec/s/'
.' /^^àà///F6 /?/^-/so^?/7sà/?)

/ss^scMà/s-s^ à/7? 6-s^I- /,7S?s^

à// /s - - o,//^sss^
/?/^/A6L/6/' .' ^ FL/sMss///As Z//'S/s<?/cs/7sc/-s/i)

às - s Ws/// 6 - ^«s»,o,ss^
/à// // -

^/s />kAs/ms«M /^//?/se^e^)

à/s°s, s - ,0>Z^-- ?qs»5/ess°
Ms// //--s?^/s-/7^)-?,6es//ss^â

////?^<? /?////.' ^A? ^/c>,às///^s O/'s/sà//sàs)

/sà-/?, s-Ls°^Z'-S,SS0SS«Fâ°
Ms//

,58
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