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Geometrie Tafel I

K g ,|

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck :
Grundlinie ft, Höhe*h, Fläche*F,
F* ff h g^2F_ h* 2F.2~> V jj ' ST-

< * + -fß + •?/ 180°= 2rechte-*

Gleichseitiges Dreieckv
Seiten* a=b*c, -ycco-yß-ty- 60°,
F* -äiyj O,433a2; 1/3*1,73205.

genauer 0,4330/23. a 2

h*ßyj 3.0,866025.
Gleichschenkliges Dreieck:

Grundlinie a, gleicheSeiten Tt

F*a\(2bHt)ßb-a) =||/(hifj/ö-fj

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, b undc, s= a^brc
F= \s(s-a).(s-b).(s-c).

Rechtwinkliges Dreieck: ta-no;
Hypothenuse * a, Katheten*b, c,
/' b.c. a*=b2+c*. a*Vf>2+c2,

z b c=Wr^T-
Quadrat: Seite*a, Diagonale =D,

F=aa~a2, a-\F~.
J) \/aF2F=\£F=ay2~=a

« C *

*k
<
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Täfelt

Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale
F*a b, a-F.fiF?
-0 VaVÔV

Parallelogramm
Grundlinie -g, Höhe rechtwinklig

y aufGrundlinie -fi,
F-gb, g.Jg, h-f

Rhombus:
6/eiche Seitçn-a, DiagonalenBuJf2 '

F=a'.sineCf F-

Trapez. :
Parallelseiten-Gundg, Höhe-h,
Diagonalen -J>t undJ>t,

F-^^h, f<t+Aryr6-4R,.

Trapezoid:
Diagonale AC, rechtwinklig darauf

' dieHöhen Ii, undh t
F~Af .h+ht. „ j£.A,+ht.

Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umschriebenen

Kreises=R
Radius d.eingeschrie -

Jienen Kreises - z*. 1_

Polygon R r S F
Dreieck 0.577 S 0.289 S 1732Rod. 3.463 r 0.439 S' od. 1. 299 R*

Quadrat 0.7078 0.500 S 1.414 R,. 2.000r 1.000 S' „ 2.000 R1

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R„ 1.453r 1.721 S» 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000R „ l.l 55 r 2.598 S' 2.598 R1

Siebeneck 1.152 S /. 038 S 0.868 R„ 0.963r 3.634 S' „ 2.736R*

Achteck 1.307 S 1208 S 0.765R„ 0.828r 4.8288 „ 2.828RH

Neuneck 1.462 S 1.374 0.684R.. 0.728 r 6.182 S* „ 2.892 RH

Zehneck /. 618 S 1.540 S 0.618 R„ 0.649 r 7.694 S* „
2.939Rt\

Elfeck 1.775 S t. 704 0.563R,. 0.587r 9.366 S* 2.973RH

Zwölfeck 1.932 S 1. 866 S 0.518 R0.536 r II. 196 S' 3.000R*\

133

-»7.

F
Sli^ .'9?

^ s- l

j. s ^

-/4
S'. 5 .'«7/Ä.

/?sc^tse6.'
^/L>/à S 5//?o^ö, 0/s^o/7S/s-??,'
^-âS, s.-^,

6s/'S//6/o«7/'S777777
6^/?^///?/s -A, //o/>s

>- s///'6>v/?s7/>?/i? --^,
A-Fv ^ F

/?^S/77^7/S.'
6/s/e^s <5e>/7?/?-S, 0,S5<?/?S/^/?

7?»S/0S^.-

^/SA'S^S/S/?

7?>s^>s^<?/</.-
/?/SLo/?s/s^4<7. s!s/ì?///'

o^è>6o/>s/?^,^//?<7^«

^S<X7//S>S ^/s/s<?6s

àààâêvì?-
^«?s/?à/à -- /îFàà -/e//Nsiv>^/s -

.^eà àà-^». ì.

/? 7° 5

Oz-à^ 057? S 0.?69 6 7.76?6 o-7.6.466^ 0.4666' o-7.7. ?99 6»

0.7076 0.500 6 7.4/4/?,. ?.000^ 7.0006' ?.0006»

/Än/ecä 0.65/6 0.666 6 7.776 6,. 7.456^ 7.7?/6' ?.6?6 6»

5^/eLe^ 7.000 6 0.S66 6 7.0006.. 7.755^ ?.5966' ?.5966»

7.75? 6 7.06S 6 0.6666.. 0.966^ 6.664 6' ?.766 6»

7.6076 7. ?06 6 0.765/?,, 0.6?6^ 4.6?66' ?.6?66»

/Vell/zec^ 7.46? 6 7.674 6 0.6646.. 0.7?6^ 6.76? 6' ?.69?6»

7.6/S 6 7.540 8 0.6/66,, 0.649^ 7.694 6» ?.9696»

7.775 6 7. 704 6 0.566 6.. 0.567^ 9.666 6' ..' ?.9766>

^ô//«c» 7.96? 6 7 S66 6 0.5/66.. 0.566^ 77.7966' 6.000 6» j
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
U.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, öummierung des
ermittelten Jnhatts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h,h2....h„.

F= x(h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius =r,

Umfang =p, Inhalt F.
p 2ltJT= dJT d. 3,14159,
F- rfZT dJZF= o, 785. d2.

o,SO4\/FT
d 2-\Çp~ ip2s\/F.

Kreissektor : (ABC)
Radius Bogen=b Zentriwinkel=zi
p= _ h. r>

360 ~2 '

r=V*U6° J* v jr.n W
36Q.F _ JL
7»JC ' ~ r.jr

580
n

160,

zrjrdh>- r.'jf. —11BO

Halbkreis: Bogen * b • 9Tr, Fläche- F-^p •

Viertelkreis: JTr.S~' F= ZCci.
4

Kreisabschnitt :
dehne-s, Höhe=h, F-fsh.
3&auF=Fdrp-LSypzTP
S"2\h(2r-h); r=

br-s(r-h)
h 2

ah 2
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TafelIV

Kreisrincf:
Aeusserer Radius - R,
Innerer Radius « r,F - R2Jl-r 2JT. ar(Jt+r).(ft-r).
/renn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F- JT(sr +d).dt
Kreisrinqstück ('Konzentrisch)

Aeusserer Radius - R
innerer Radius i*',
Zentriwinkel= radiale Breitend,
F nr.*-**)&. (/i-F) gg.

» (R+i^d~d =(R+r)d.n o.oos7>

Ellipse: Halbegrosse Axe=a.,
Halbe kleine Axe= b,

Fläche F a.b.dtt

Elliptischen Ring:
Halbe Axen deräussern Ellipse«ß, b,
Halbe Axen derinnern Ellipse*m,n,
Fläche:F dt(ab-mn).

Parabelsegment ECF :
F=§S.h, s -fft

Parabe/f/äche CAC1:
F= § CC'.AS,

Hyperbelsegment ABC:
Sehne " a ; Höhe - b,
F(annäherndJ » ß &. bj

:rr*~
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Tafel V
Würfel:

Seite -S, Inhalt-Kj Oberfläche-0
K S3, 0-6s',

s-f7T~
Diagonale - D - S\fa -

S. 1^732050

Parallelflach :
Lange-l. Breite- b, Höhe- h
Inhalt -K - T b. h
Oberfläche - O * 2.(l'b+l.fl+b.h)

Prisma :
Grundflache - G, Höhe-Ii.
Inhalt - K G-fi.
Oberfläche 0- Umfang der Grund¬

fläche U*-h+zG.

Schiefabqeschruttenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer »

Schnittes &,
Länge derKdnten h, h2h3 hn
Inhalt K= fr. +hq + hn

Bei mehr als S Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetr/e.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe « h
K- tHh. h 3K

Hante/ M Umfang der Grundfläche U'/^i
Oberfläche 0 M.+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- Gg, ihrAbstand-h,
ihre Umfange Ugt, Mante! M tx+u h,,
K=Jh(G+g+\Gg): O-M+G+g,

Obelisk, Wall, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K-£/t[(Za+a1)b+(2aI+a)t'<]-
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/>/S/77S.
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^/S(7/?S

»5<7^/l?/A^<7S5c?^/?à/76^ />vàs.-
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/.S/^6 à'XS/7^6/7 - ^ 2^ ^

//7^s/^ /? ^ /?„

A'^/?o'/7sc/'s -- O, /ês
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/Vsà/ >>/ - ^//??/s/?Aà6^/?o/Âà ^>ê-
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/ô-7sà/7?^/?s /'//'sàc/s/
^á/s t/?c//7sc/>M- i?.A àâàc/-/k,
à? ^ >

/t ^^SA,
^ S,^
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r-r*
TafelW

Cylinder (IVa/ze)
Radius-r, Durchmesser -d, Höhe-h
Inhalt K= r'JT.h oder 4'jrh

•W* Jt-S-
Mante!= zrsr.h oder cLsch
Oberfläche-zrx.(r+h) oder dx($+h).

Schiefabqeschnittener Cylinder:
Grossie Höhe -H, kleinste Höhe -h,
InhaltKT'xJi^Â. oderit'jr.H*h
Mantel rJt(H+h)

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius -r.
AiissererRadius- R, länge - l,
Wandstärke -s - R-r,
Inhalt K - X.l.(R'-r'), oder

K' jr.ls (ZR- s) Oder x l.s (zr+s).

Cy/inderhuf:
Radius der Grundfläche - r,
Hohe des Hufes -h, Mantel-2rJi.
Inhalt: K- -§^rth.

Kegel:
Radius der Grundfläche - r.
Höhe - h Gelte-s -yr'+ h1,
Mantel M jrr\ir'*t> oder sirs,
Oberfläche- sr.r'+ nsr.s oder rJr(rrs)

oder Ttr. (r+\r'+ tflf.
Inhalt K 3-r.'sr.Jt

r=VÊ~' h ~

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparaHelen Endflächen -R undr,
Durchmesser-Dundd, flöhe-h, Seite • s,

Inhalt K- R'+Rr+r'J
MantelM- JTs. (R+r).
Oberfläche 0-JT[R'r-r'+(Rtrjsj
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Tafel VII

Kugel.
Radius 'T, Durchmesser-d,
Oberfläche 0=4r2dT'i2,566r, oderd*JT.
Inhalt K= ^r'JT 4,189r3, K= Cr,

> K= sf^L 0,5236.d3. 3

Radius r » v\/®7 rJX^nuf

Hohlkugel:
Aeusserer Radius - R, innerer-1*,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer- d,
Inhalt K= *f.(R3-r) f(D~d)

Kugelsektor:
Radius der Kugel r
Begrenzende Kalotte, flöhe=K Durchm-c,
Oberfläche 0 4h + c)
Inhalt K=-^r'JT.h « 2,0944 r*h

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer •rWandd/cke • R-r - s, n'r 4hz
Inhalt K=a,094R^R3~Kj.

*

Kugelseqment Kugelka.lotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Hohe der Kalotte h
Oberfläche « O 2 JTrfi JT(a*+h)
Inhalt K sLjr.h (3a'+hzJ oder

-L-JTh3 (3r—fi)

Kugelzone.
Höhe der Zone *h, Radius der Kugel - P

Radius der Endflächen - a undb,
Hante!M* 2rïïh, Überfläche 0 •Mra'f+b'JTj
Inhalt K- j-Jth(3a*+3bz+h*J.

«ae-
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à/t//

Aà/'/sà A- </^
às// /l ^7-

» - 0,ê52SS
^

/ïd^à/»--^
//oâ^.<7s/

z?àî's/'s<'/i's</à-/?. âs/'s/'-^',
à«'S^S^à<?/?MêWS/' ,/?/?s/'ê>/'-

/à/^-
^Asà/àv

/?sà>5 à' //^s/ - ^
à/^S/7âoIê/^/o^s, àà-^à/7?sà 9 ^
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//S^/^<7S/56^S/'.
àmv?/' /Â's'à » ^ êS/V/' - ^àsi/à » >? /^ » ^^ ^

Ms// ^-- ^

à^6/?6<7/7?6/?t ^â^à/o^s)/
^sc»^ à/<</As/-
/?sâ>5 àà^-z'/Bà - S.
//àà /^à/o^«> --

Sà/7às - 6
//?^s/^ /l^ - ^^7// â/'

/^/^S/?0/7S

^sà>5 cà S?o>?à6n - s -//?-?^
//sà^/ ' à/??às t? - V
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Tafel Vin

Cy/indrischer Ring :

Dl
Had/us des kreisförmigen Querschnittes » r,
Durchmesser des Binges - D, Radius - R
Inhalt K 2JT'Rr' 2,467Dd3
Oberfläche 0 - 4 Jl3Rr .9,87Dd.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,ß unda.fi,
hohe zwischen den Endflächen - h
Inhalt K ^Jfh[2 (A11+ab)+Ab +aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen -a.b.c,
Inhalt K» R- JT.a. b.c - thjissa.be.

Fass:
Jpunddurchmesser=D, Bodendurchmesser -d,
Höhe (resp. Lange - h,
Inhalt K= J, Xh (2D'+d%
K= ysTh(zD*+Dd+§d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder (4gleichseitige Dreiecksflächen)

langeder Kante -a, Oberfl O-a'yÜ* i/32al
Inhalt K" 0,11785 a3

OKtaeder 8gleichseitige Dreiecksflächen<)

Kante=a, Oberfl. 0 2a2y3=3/i64ioi6a!
Inhalt K =fyr 0,4714045a3

Dodekaeder : (t2 regelmässige Fünfecke)

Kante*a, 0 3a2\75+ toys-20,etszzsa'
Inhalt K"D*(l5e7V5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächenj

Kante -a, 0 5a'\3 8,660254sa'.
Inhalt K-JLa'(3l\5)-2,181693 a3

139

à/M
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/>-

/?s<7t>/s>s /'oZ/sc/s/'/
?öZ/^A6/Z6/'. ^4^/e,^e/àAs /M/SQ^?/7st7M^)

/ss^sàà/s»S, à/V? />Ma^

à// z^â'^à -- 0,/vass^
/?///A6//6/^ .' z FL/s/às/t/As O/'sMss/'/sQ/is^)

/M/s -s ^ /As/// // --

à// />' -- S, «^,404/7

ö/?Ä?Z'ä6/Z6/'/zs ^kAs/mài/As /Â/è^s^
//sà-s, S - ,o>/? - ?qs»7V»â
Ms// />'--S^^-'^)-?,«SS//SS''.

ZZ'/?LZ6'//6'/'' ^?SAl/?/c^s,/^s o/'S/sc/áà/?/
/ss/s. o ^ - «,seosZ45a'.
Ms// /t-^s'^3^VZ)-L,»«?0»ZS5
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