
Zeitschrift: Pestalozzi-Kalender

Herausgeber: Pro Juventute

Band: 16 (1923)

Rubrik: Geometrie

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich für deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veröffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanälen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation
L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En règle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
qu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use
The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 24.01.2026

ETH-Bibliothek Zürich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch

https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en


Geometrie Tafel 1

g i

-b--\

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck :
Grundlinie (f, Höhe Ii, Fläche-F,
F=f> h. h~2F.' "y Ii ' ~U~'Ï * a iß + gy ^ -/go 2 rechte 4

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, $<x= <rß* Got
F=gyj= 0,433a"; \'lf= 1,73205.

genauer 0,4330/25. az
h Va>-JF V»- /
h=4i\Hs a.0,8S6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten Ti

F*<F\(2b+a)f2b-a) =§\/(t>if)/6-n)
h

'
h-\(b+f).(b-$)

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a; b und c, s a+b + c

F \s(s a) (s b).(s c).
Rechtwinkliges Dreieck:in-90°

Hypothenuse a, Kathetenc,
F b.c. a2 fF+c't a YFTëJ

2 b yiFFF e -yiFgR.
Quadrat: Seite*a, Diagonale Ui),

F= aa a2, a - Y?'-
J) y/a' a2=|/£üF=a|/2^aßbifi2.

a —>

&

a

- a
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// '
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/> - z
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Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale -D,
F-ab, a-*, b*-f;
D-V&Tb*.

Parallelogramm :
Grundlinie -gt Höhe rechtwinklig

- aufGrundlinie - h,
F=g.h.ff=%; h-g-

Rhombus :
Gleiche Seiten-a, DiagonalenDul)2
F^a'sincc; F-
J)=IF jp- 2F

Dt ' J>1

Trapez. :
Parallelseiten- Gundg, Höhe'h,
Diagonalen - DD, und Ds,
F- Gf9- h, fcC-tfiry+6-4R.

Trapezoid:
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen Ii, undh e

F~Jf.hpht. je./l,rht.
Reguläre Vielecke (Polygone):

s~

Seite S,
Radius des umschriebenen

Kreises R
Radius d eingeschrie -
benen Kreises - X».

Polygon R r S F

Dreieck 0.577S 0.289 S 1. 732Rod.3.463r 0.433 S'od. 1.299 m
Quadrat 0.707 S 0.500 S 1.414 R,. 2.000 r 1.000S' 2.000RH

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S 1.176 R.. 1.453 r 1.72 IS' „ 2.378 RH

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 R., 1.155 r 2.598S' 2.598R'\

Siebeneck 1. 152 S 1.038 S 0.868 R„ 0.963 r 3.634 S' 2.136 RH

Achteck 1.307 S 1.208 0.765 R,. 0.828 r 4.828S' 2.828R'

Neuneck 1.462 S 1.374 0.684 R., 0.728 r 6.182 S' „ 2.892 R'
j

Zehneck 1. 618 S 1.540 0.618 R, 0.649 r 7.694 S' 2.939 R*

Elfeck 1.775 1. 704 0.563 R 0.587 9.366S' „ 2.973R>

Zwölfeck 1.932 S 1 866 S\05I8R. 0.536 Il 196 S' „ 3.000 Ä*|
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/s

8s/à S s/?</ö^ à^o/?s/s^,
^s S, s--^, S--F,

5s/'S//e/<?i7/'S/77/77.'
6/7//?<////7/s -- 5ö^s ssc^5v//7^//A

- s-//ö/vso/zs/S -^
A/-F, // ^

/7/6c?/7?H//S.
S/s/s/^s 8s/?e/? -s, 5/sA>o/7s/s/?

A-.^. /> - 2^
7?>s/?s^.-

/'s/'s/às/^s/?-' 7?c//?c/L-, /Và-/c.
O/SA'S/ZS/S/? -^V, s//-/^.
^!' <«c^Z^8-4/e.

7?>s/)s^o/c/.-
///SL-oos/s vt <7, />s<s>às//N c/ssss/'

<//S //o/?s/7^ s/7-/ // x

--

/-sc/c//â>6 lZ/ê/s^e ^ì?^/7s)/

^>//s ^ ^àà à-/âz»z??-
^/!ê/? /Osà - /î
6s-/à -/ s/7^szà,s -
àe/, //zvà - z'

/? 5

05775 0.589 8 /. 7855oc,. 8.468^ 0.4888'oc,./. 599/7-

Huac/z'a/ 0.7078 0.500 8 ,4,4 /?.. 5.000^ /.000 8' 5.000/7-

0.55/5 0.688 8 ,./76 /7.. /. 458 7° ,.75/8' 5.878 5-

,.000 5 0.866 8 ,.ooo/?.. /. / 55 < 5.5988' 5.5985-

/. ,5? 5 /. 088 8 0.868/?.. 0.968^ 8.684 8' 5.786 5-

,8078 508 8 0.765/?.. 0.858^ 4.8588' 5.8585-'

,465 8 ,874 8 0.684 5.. 0.756 ^ 6.,658- 5.895 5->

/. 6,8 5 ,540 8 0.6/8/7. 0.649^ 7.694 8' 5.989 5-

,775 8 /. 704 8 0.568/?. 0.567^ 9.866 8' 5.9785-

,985 8 7866 8> 0 5/8/7. 0.586 ^ ,,/968' 8.0005
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Tafel M

Unreqelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Flächekann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks !n Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Finte!lung in Trapeze
U.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinklig aufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, dummierung des
ermittelten Jnhaitsdieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitil. Höhen h,hz.... hn.

F= x(hfh2 -! h).
Kreis: Durchmessen d, Radius =r,

Umfang p, /nha/t F.
p 2vJT= dJT d. 3,14159,
F - rfmr- 'Fjr - o,7a5 d2.
jr>-\ÇpT^ O,564\/F7

2D\/Fr 1,128\/F\
Kreissekton : (ABC)

Radius=r, BogenZentriwinkel=n
p= riJT. ri _ b r-

2rJT. Tt •= ruf- 71
-360 1BO ' ä

Halbkreis: Bogen b ° fJTr, Fische - F= •

Viertelkreis: r - b ERX'- F= 3LF.
2 / 4 '

Kreisabschnitt:
dehne-s, Höhe=h, F=fsh.
gmu

br-sfr-h)
S " 2\ti (2r-h);

e.rtm)

168

às^àà^s ^àà/
S/c> /B-Äsà/? S6>0sc^/?s^ >v?0</s/? -à°Q» â"-
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Lkàà F/và^ 00>//?//^/ âs/7 ^

/?^<?^/77L>^S/" - </, /?S///Z70

/? - S/?^- - </
--

/s^s/sss^s/».-
/?sà^-^ /5o^s/?-ô^>/7^àà/-^ê

^ 5--^ t ^ K /'

LS0 ^so ^
z

/dà/>s/s.' F09-S/7 - K - /Vsâ » '

tT'/s/'i/êà'ê/s,- - S ° / -

/l>6>/ss^sà/'^.'
c/às ^-, //s/?s -/i, Z'- F^ /i
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TafelN
Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius » /,F - R2n- reJT. m:(It+r).(R-r).
roenn d radiaie Breite desKreisrings

so ist F= 7T.(2r + dj.d,
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius •* R,
inneren Radius rZentriwinkel*n, radiale Breitend,
F - (R-K-rnx. (RV). jg,

(It+r)d~r R+rJd.n.o.oo87

Ellipse : Halbegrosse Axe= a,
Halbe Kleine Axe* b,

Fläche F a.b. W.

Elliptischer Ring:
Halbe Axen deräussern Ellipse* a, b,
Halbe Axen derinnern Ellipse* m,n,
Fläche: F urfab-mn).

Parabeisegment ECF :
F= jS.h, s*FF.

Parabelfläche CAC1:
F= | CC'.AE

Hyperbelsegment ABC:
Sehne a ; Höhe - b,
F(annähernd) ß ab-

169

/»sz/sss/'s/'/?sc^t/S' - /ê,
/////s/'s/' /?sc////s -

/V6-/7/? «/- /ss5s/^> F/'S/ts à/T'S/s/'//?^'
so /st -- e/^

/^6>/5/'/>7<7S^cX' ^âsot/vs^^
/?l?//ssM'S/' /?sc/â
/////S/'S/' >?sà^ -
àt/'à/?>i'i?/-^ /V^s/sàà</.
^ ^K,

asss^)

F///^?56.' //s/t>e>^oosss //ê - -? ^

//s/t-6 âv/76 /?XS-
/TÂà^-- s.S.

â^à/^s/' à/7 -

/^s/t>s SÄ/6/7 à'S//SSS/'/7 /////«'S-s,
//s/t>6> x^6>/? ààs/'/? /5//^os6--/i?./?^
/7sc^s. S-/??,/),

/Ä/'-S^S/Z/so/'L'
F

â>6>/'^6'/56t7/776/7Z ^^6°.'
^L?/7/?6 -- S //S>76 - K,
^/A?âs/v?-^/ --- ^

lög



Tafel V

n h
i- -

Würfe!:
Seite-Sj Inhalt-Kj Oberfläche• 0

K S3, O- 6S*;
s=tfJT~

Diagonale • D -yj3J •=• s \'J -
S. 732050

Parallelflach :
Länge • f Breite - b Höhe-h
Inhalt -K - l b h
Oberfläche « 0- 2.(lb + ifirbh)

Prisma :
Grundfläche - G, Höhe -h
Inhalt » I( Gh.
Oberfläche 0 Umfang der Grund•

fläche (/*h + 2G.

Schiefab,geschnittenes^ Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer m

Schnittes (r,
Länge derKanten h,h2h3 fln
Inhalt K= G. h,+hg+h3 + ihn

TT
Bei mehrals JKanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetne.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe h
K- GJL; A.3IL3 a * 7t'

Mantel M Umfang der Grundfläche U*!b.
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen= Gg. ihrAbstand fi,
ihre Umfange 11, u, Mante! M= ^ u • ht,
K=J±(G+g+yGg). O M+G+g,

Obelisk, Wäll, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K- Jh^2a + a,) b r (2a, +a) bf].

170

S-
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F,s^o/?s/s - -. L »

z,?â?oso.

/Ä^Z//s//?S>?/? /

/s/?FS»^ A^s/-!s-S //o/>s-^
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2 "
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TafelW
Cy/inder (IVa/ze)

Radius-r, Ourchmesser-d' Höhe-h
Inhalt K= rJT.h oder 4'Jth
-W>

Mantel 2rT.fi oder cljrh
Oberfläche* 2 rjr.(r+h) oderdxfg+h).

Schiefabqeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe^Hj, kleinste Höhe -h,
Inhalt K= n*rHe h oder dfljr.H+d
Mantel - rjr(H+hJ

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius *r,
süssererRadius- RLänge-l,
Wandstärke * s * R-r,
Inhalt K X.l.(R'-r*), oder

K- X/.S (2/t- sjoder Tl S (iprsj.
Cyhndenhuf:

Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- 2rh
Inhalt: K- fr2h •

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
nöhe - h Reite-s -yn'fld,
Mantel M jrr\r2*h oder irr.s,
Oberfläche= ir.r*+ nJT.s oder rJr(rts)

oder Ttr. (r+\frr+W)-.
Inhalt K j-rfn.h

r- VÉ~i
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen *ftundr,
Durchmesser*J)unddHöhe*hjSeite*Sj

Inhalt K-HfRthfK+Rr+r'J
Mantel M JTs.ÇR +r).
Oberfläche 0 ~JT.[R**-r'+(Rtr)sj

171

àîàâv-«/, /ê>°/

'î-ê
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/à/t
Sii-êâà 0 ^).s/
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Tafel VU

Kugel:
Radius *rt Durchmesser- d,
Oberflache 0=RrfT'i2,s66r, oderd'JT.
Inhalt ff' %r'rr n, wor\ /i" ":r,

» K 'i'JC - o,S23e.d3;
Radius r 4-X/S., rfK/ÄEI2 YJT ' V1JT

Hohlkugel:
Aeusserer Radius=R, innerer=r,
AeussererDurchmesser 1), innerer' d,
Inhalt K= -ß(KLr)'ff//'U)

Kuqe/sektor:
Radius der Kugel r
Begrenzende ka/otte, Höhe'hj Durchm^c,
Oberfläche 0 - 'K/*/ bh + c)
Inhalt K^fSr'JT.h z.onnnr'h

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer *rWanddicke R-r - s a'd/t2
Inhalt Ke,osnR^R'- r'j.

SA

Kuge/seqment (Kugelkalotte) :

Radius der tiugei r,
Radius der ûrundfläche • a,
Höhe der Ifalotte h
Oberfläche O 2JTrfi JKfagh*)
Inhalt K sLjr.h(3a"+fl*J oder

-f7Th2(3r-fl
Kuqe/zone :

Höhe der Zone =•h, ffad/us der Kugel -r
ßad/us der Endflächen - a und b,

MantelM= ZrJfh, Überflache 0 *M+a21T+b2JT}

Inhalt K- j.JEh (3a*+3bz+h z).
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às/^ /> -- ^,ss^, /t «?,
» /l' ^/fsc/à/> --ê-Và ^ ^
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Tafel vm

Cy/indrischer Ring :

Rad/us des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius - R
Inhalt K ZX'Rr* 2,467Ddz.
Oberfläche 0 4 JT^Rr .9,87l)d.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Rohe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ±JTh[2(AB+ab)+Ab+aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen a.b,e,
Inhalt K" A. JC. a.b. c 4,i8sabc.

Eass :

Spunddurchmesser =D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. Länge • h,
Inhalt A'= ± JCh(20'+d%
K= j's TT/t.(21)+I)d +Rd2).

Reguläre Polyeder:
Tetraeder (4gleichseitige Oreiecksf/ächenJ

längederKante -a, Oberfl 0'a*y5-t/32az
Inhalt K= j\a.'\r2 o,it7asa3

Oktaeder ' S gleichseitige Dreiecks flachen)

Kante a, OberftO 2azy3~=3,464116a'
Inhalt K =ufy^~= 0,4714045a3.

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kanten a, 0 -= 3a2\zs+ Joys - 20,645723a'
Inhait K <i'^i5-< 7\/5) 7,663ii9 a3.

Ikosaeder: f20 gleichseitige Dreiecksflachenj

Kante - a, 0 5a'\3 8,6602545a'.
Inhalt K=Aa (3r\'5)-2,181695 a3.
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