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Geometrie
Formeln zur Inhalteberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck :

< g i

Grundlinie ff Höhe =h, Fläche*F,
F=.gh «= 2F h=2F.' ** Jl '
< d. + pß + pg' 180°= 2rechte1

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b cJ *nf* 60f
F=J2-2\3 0,433a~; 3/3=1,73205.

.genauer 0,4330/2.7. a 2

h Vâ2-|f \ia°-£-2;
a.0,S06025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten 7/

F'%\(2b+a)C2b-a)-f\(bif).(b-a)
h 'h=\M)'(b-$)>

166

>^?/7 /Vsà/7 ^ /ls^s/v?

^s/so^.-

!< A >,

-- </. /<à-//, /?sc/>s>-^'

< °k ^ ^ - /SS"^S^sâs^
S/s/às/^/ys^ ^s/lSc?^.'

6s,/6°/7 -?^ <?. / -r ^- -it/'- 6ì?/

A"S/7S^S/^ <?. ^ ZS/^.?â ^ 2

^ Vs---
^/s/à^sâà^- /^sà/-.'

6^^//?o///?/s - S, ^/s/^s^5s//s/? - S

^-FV<à^6-s)-FMM^A

166



a—

fltEQ

TafelK

Rechteck:
Seiten a undbj Diagonale
F-a.b, a--f. bfI;D \PFTb*.

Parallelogramm :
Grundlinie g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h,
F=g.h.g=j%; h -~g-

Phombus:
Gleiche Seiten ~a, DiagonalenI)uD2
F=a*sinccF-= J>',,J>*

A-2F JD2~2FLi
Dt ' 2 Dt

Trapez ;
Parallelseiten- G undg, Höhe=h,
Diagonalen =DD, undD2,
F-F^h, tcCtßgrh- 4R.

Trapezoid:
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen h, undh,
F=AF_. h+h

2 izt Al.Ayh,
'd Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umsckrie-
denen Kreises=R
Hadius d.eint/eschrie -
denen Kreises - i'.

Polygon R r S F
Dreieck 0.5ns 0.2S98 1.732Rod. 3.463r 0.433 S3 od. 1.299 R3

Quadrat 0.7078 0.500 S 1.414 R „ 2.000r 1.000 S3 „ 2.000R3

Fünfeck 0.85/ S 0.695 S 1.176 R „ 1.453r 1.721 S3 „ 2.378 R3

Sechseck 1.000 S 0.866 S I.OOOR „ 1.155 r 2.598 S3 2.598 R3

Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868R „ 0.963r 3.634 S3 2.736R3

Achteck 1.307 S 1.208 S 0.765R 0.828r 4.828 S3 „ 2.828 R3

Neuneck 1.462 S /.374S 0.684R „ 0.728r 6.182 S3 2.892R3

Zehneck 1.618 S 1.540 S 0.618R „ 0.649r 7.694 S3 2.939 R3

Elfeck /. 7 75 S 1. 704 S 0.563R „ 0.58 7r 9.366 S3 2.973R7

Zwölfeck 1.932 S 1.866 S 0.5/8R „ 0.536r 11.196 S3 3.000R3
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/.SSSS /S665 0.6,0/7 0.606^ ,,.,966» 0.000/7»
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :

Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
U.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinkligaufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhatts diesen Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl Höhen h,h„.

F= x (h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius =z

Umfang p, inha/t F.
p 2rJT= ddT d. 3,14159,
F= n27T- dflTo, 785 dz.

r O,564\/FT
d= 2."Vjp"=• l,12a\/F.

Kreissektor : (ABC)
Radius =r, Bogen=b Zentriwinkel-n
p r?JT.n _ />./•

360
jy/F. 36Q b 18Q

n
Tl

b-

jt.TI mr
36Q.F b

_ .jßor'JC ' r.jT '

srJT. Tl ruf. —360 lBO '
a

Halbkreis: Bogen i - 'JFr. Fläche - F=
Viertelkreis: s -Z> zfr. /'= 7Trl

—————— 2 / 4 '
Kreisabschnitt:

dehne-s, Höhe =h, F=fsh.
genu F-
S=2\Hi(2r-h);
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TafelN
Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius p,F R2Jr- r2JT. RT(R*r).(R-r).
wenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F= 9T.(2r + d).d;
fCreisringstÜCk (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
Inneren Radius
Zentriwinkel= rij radiale Breite d,
F.

(R+r)dfEß- ^(R+i^dn OOOS7.

Ellipse : Halbe grosse Àxe= a,
Haibe Kleine Axe b,

R/äche F a.b. ut.

Elliptischer Ring:
Ha/be Axen deräussern Ellipse* b,
Halbe Axen derInnern Ellipse*m,n,
Fläche: F dKfab-mn).

Parabelsegment ECF :
F-Zs.h, s FF.

Parabelfläche CAC:
F= f CC'. ABf

] Hyperbelsegment ABC:
Sehne a ,• Höhe - b,
F(annähernd) ß ab
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Tafel V
Würfel:

iSeite-Sj Inhalt'Kj Oberfläche°0
K S3, 0= 6S2:

s-fTf
Diagonale D -j/Js5" ® syä~^~

S. 1,732050

Parallelflach :
i L änge -1. Breite - b Höhe • h.

Inhalt =K I b h
Oberfläche =0 2. (Ib+l.hrb.h)

Prisma :
Grundfläche G, Höhe 'h
Inhalt ZT (J. h
Obenfläche 0 Umfang der Grund'

fläche (/xh+zG.
Schiefabgeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer'
Schnittes G,

Lange der Kanten h,h,h3 hn
Inhalt K G. h, th,+h3+ h„

TT
Bei mehrals 3 Kanten ist das Prisma regelmässig
oderhat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe * h
K - G.h h 3H G= JK

3 ' G ' ~G~'
Mantel M Umfang der Grundfläche U«!n.
Oberfläche 0= M+G "

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen' G,g. ihrAbstand'h,

ihre Umfange U, n, Mantel M= v\u Ii,,
K'JxfG+g+\Gg); 0 M+G+g,

Obelisk. Wall, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K= &j) b+(2a, +a) b,J.
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Tafel VI
Cy/mder (Wa/ze)

Radius-r, Durchmesser=d, Höbe-h
Inhalt K= rfjr.h oder 4'nh
r~\KT. fl-RL

;7 7> • J—JT

Mantel 2rsr.Ii oder dith
Oberfläche=2rx.(r+h) oder dz(tf+hj

Schiefabqeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe-K; kleinste Höhe =h,
InhaltK nrH+h oderd'xllid
Mantel rn(H+h)

Hohlcylinder (Röhn):
Innerer Radius -r,
AiissererRadius- R, länge - l,
Wandstärke - s - R-r,
Inhalt K- X.l.(R2-r2J, oder

K= XLS (2Ü- s) Oder xlsfzr+s).

Cylinderhuf:
Radius der Grundfläche - r,
Höhe des Hufes-hj Mantel" 2 rh.
Inhalt: K- Tyr? h. »

Kec/el:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h öeite-s -Vr'+It2,
Mantel M jrri\/r*+li oder xr.s,
Oberfläche= Xr'+ m.s oder rw(res)

oder nr. (r+\r2+h2)r.
Inhalt K Tj-r.'n.h

r= -V®TT h=3K.'Wik ' r'JT
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen -Rundr,
Ourchrnesser-iDunddj Höhe-h^Se/te-s,

Inhalt K-4jrh(RfRrrr')
MantelM= UTs. (R+r).
Oberfläche 0 =JT.[R2rr2+(R+r)s].

171

^sá/,5-^ àà??sv6'/'-6^,
//7/>s/Z oà //

>7 ^
/^s/?Zs/ -- oà> eî/î>^
àâ?>s - sà

c/'ás/S^6^àà/7s/' ^>///7s!?/'.

Sâ/6-âs-^, à"àz?//â-^^
às//^"- ^»^^//^/t

à/?////?à ^s^.-
à«^
zàlMv/'/'soiM- ^ /s/^^ - /,
HÂà/às » s ^ - /- >

//?^s/Z /Í7-- oà
^'- î/s - Li) oà 17/^^/»^/?)

/?sä>5 à6/7//?si?sà -
//àà/Vá5-^^ //às/--^/»^
//?/>s/Z /l- 7^^^ à »

/ss^s/.-
^sc/àà'à/^zâà - ^ês - //, isêà-^ »
/VSà/ >/- -ààâà- 77>°> -à />^/>»^)

- 7771

/à/? ^-^/iì/î
i" - 1/I^ X -^ZA

'?? /! ' /»î
/^S<7S/-'

^s-//s? oi^/Mz/Zs/M ZZioZ/sà/? 7//7-Z7»,

Â//à?sne/'»^^-/«/, //à-^, >5?/Z?--^

/à/Z /^°
Z/sà///- î>7
àâà //

171



Tafel VII

-f- Kugel:
I Radius -r, Durchmesser-d,
d Oberfläche 0= Ardr- t2S66r'y oder d'JT

Inhalt K' dr'jr n,/anr3, K= Sir,
X. " K- äl^L O.S236. d3;

3

Radius r~sL\j£. r^/IK
T| Hohlkuqel:

-j |

D Aeusserer Radius R, mnerer-r,:i AeussererDurchmesser=D, innerer-d,
Inhalt K= ^f(jKr) f(SlTd)

Kugelsektor:
'r » Radius der KugeKr

Begrenzende Kalotte, HoheDurchm-c,
Oberfläche 0 ZSgif4/i + c)
Inhalt K=-^r*JT.h z.oewr'h

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer •rWänddicke - y? r - ^, ?• awoh2

p A
Inhalt K= 2,090-)(R3- r).

Kuqelseqment Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der örundfläche - a.
Hohe der Ka/otte h
Oberfläche O ZJTrfi JT(a'+hz)
Inhalt K -L JTh (3rd+h') oder

-Ljrti*(3r-ti)
Kugelzone :

Höhe der Zone h, Radius der Kugel -1*
Radius der Endflachen - a undb,

MantelM' 2rJrh, Uberflache 0 M+a'STrb'jf.
Inhalt K-sLJTh(3a'+3b*+hz). * * '.
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Tafel m
Cyl/ndrlscher Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Ringes*D, Radius - R
Inhalt K 2 TT'Kr1 2,467Dd*.
Oberfläche 0-4 JT!Rr .9,87Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
hohe zwischen den End!lachen h
Inhalt K -g-JTh[2(AB-rabJ+Abr-aBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen -a, b,c,
Inhalt K= A. fJT.a. b.c 4,White.

Fass:
Spunddurchmesser =0, Bodendurchmesser-d,

r Höhe (resp. Länge • h,
Inhalt K= l JTh(sD'+d'),
K= jjJTJifzD* +Dd +7<1%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder * (4gleichseitige Dreiecksflächen)

LängederKante -a, Oberfl 0* a'ffi-1732a'
Inhalt A' a'yâ - 0,1was a3

Oktaeder S gleichseitige Dreiecksflächen)

Tante -a, Oberfl 0 2a'yj~=J,464//6a*
Inhalt K =y|/2~ danoisa3.

Dodekaeder '. (12 regelmässige Fünfecke)

Tante-a, 0-3a2\fx5+TôvT-20,6457zsa'
Inhalt K=-^'.(i5+7\f5) 7,663H9a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächenj

Tante -R, 0 5a'V3 - 8,6602545a'.
Inhalt K=^a'(3r\5)° 2,1BW95 O3
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