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Geometrie Tare/ /

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck :
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Grundlinie <7, Höhe =h, Fläche=F,
F=MjL h=cr.2r~' & Jt r -g-,
<f <* + 9 J)-r- 9/= ISO °= 2 rechte -t

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten-a=b c, 60?
F= 0,433a2; yj=l,73205.

genauer 0,4330125. a 2

h-ya'-bl Va'-xL2-4 r ¥ '/j— a.O, 8G6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie=8, gleicheSeiten Ä

F'%\(2b+a)(2b-a)-§\i(hif)/b-fj
h 'h-\(b+f).(b-$) ;

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, h und c, s - a + b + c
F= \s(s-a).(s-b).(s-c)

Rechtwinkliges Dreieck:4a- 90°
Hypothenuse a, Katheten-b, c,
F be. a^b'+c*. a \b*+e2,

2 b ySFc% c =\a*—b*.

Quadrat: Se/te-a, Diagonale -1),
F=a.a-a2, a-\F~.
D \ia*a*=ySid=a \FT= a 1, bj'id.
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Rechteck:
Seiten a und Diagona/e =D,
F-a b^-f, b-g,
D \a'+bz;

Parallelogramm :
Grundlinie gr Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h
F=g.h.g^; h-g

Fthombus :
6/eiche Seiten=a, DiagonalenI)uJ)2

F=azsincci F= J>'„;

Trapez. :
Parallelselten= G undg, Höhe=h,
Diagonalen 1), undJ)2,

Trapezoid :
Diagonale A C, rechtwinklig darauf

die Höhen Ji, undh.
F=AÇ. .h+h. F h+hi.2 * ir 2 ' 2

iß Reguläre Vielecke (Polygone):

Seite S,
Radius des umschriebenen

Kreises R
Radius d. emgeschrie -
denen Kreises - jr.

Polygon R r S F
Dreieck 0.5118 0.2898 1.132Rod. 3.463r 0.433 S1 od. 1.299 R1

Quadrat 0.101S 0.5008 1.414 R „ 2.000 r 1.000 S* „ 2.000R2

Fünfeck 0.85/S 0.695 S 1.116 R „ 1.453r 1.121 S1 2.318 R2

Sechseck 1.000 S 0.866 S I.OOOR „ l./55r 2.598 S2 2.598 R2

Siebeneck 1.152 S 1.038 S 0.868R „ 0.963r 3.634 S3 2.136 R2

Achteck 1.301S 1.208 S 0.165R „ 0.828r 4.828 S1 2.828 R2

Neuneck 1.462 S /.314S 0.684R 0.128r 6./82 S1 2.892R2

Zehneck /.6I8S t.540 S 0.618 R „ 0.649r 1.694 S3 2.939 R2

Elfeck /. 115 S 1.104 S 0.563R „ 0.581r 9.366 S3 2.913 R2

Zwölfeck 1.932 S 1.866 S 0.5I8R „ 0.536r II. 196 S3 3.000R2
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Sss/7</às -Af, /âs sss/>à>?Z//^
s^/"<A^//7S///?/s -^.

77^0/77^5/5.'
S/s/c/>6 t5s//ss -S, 6/SF<7SS/^/7^S^

7?>s/?s^.'
/'s/'S/àsà/?- <?S/7S>/, /Vs/^s 7/,
/?/S^6>SS/6S s/?s^5,

T^^os^o/c/.-
^/SL'SSS/S <7, />sâà^

-//s //o/'s/?^ ///?^z //
2 - -, 2 ' 2

6sc/5/7s>6 l^s/sc?6s ^?/^s//s)/

^>//s -^/"sä/àâ/âi?-
I?sâ/ -/ e/^s/à/s '
àm ?//sà - 2^.

/? F
0.5776 0.5696 ,.765 6 oc,. 6.4 66^ 0.466 6-o«,. ,.5996-
0.7076 0.5006 ,.4/46 5.ooo^ ,.000 S» 5.0006-

0.65,6 0.6956 ,.,766 „ ,.456^ ,.7?, S' „ 5.6766-

,.ooo6 0.6666 ,.0006 „ ,.,55^ 5.5968- 5.5966-

,.,556 ,.0666 0.6666 „ 0966< 6 664 S» 5.7666-

,.6076 ,.5066 0.7656 „ 0.656^ 4.6566- „ 5.6566-

,.-,6? S ,.674 6 0.6S46 „ 0.756^ 6.,65S- 5.6956-

,.6,66 ,.540 6 0.6,66 „ 0.649^ 7.094 6- „ 5.9696-

775 S /. 704 S 0.5666 0.567^ 9.6666- 5.9766-

,.9658 ,6666 0.5,66 0.566^ „.,965- 6.0006-
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Tafel M

Unregelmässige Vielecke od. Flächen :
Die Fläche kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Binteilung in Trapeze
U.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinklig aufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhalts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex und'mittl Höhen h,h2.... h

F= x(h+h2 +hn).
Kreis: Durchmesser - d, Radius =r,

Umfang p, /nha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14159,
F - iRjt cA/r= °>785 rf2-

r • V%- - Ô.5041 Fi
f/= 2i\fFr= 1,128\/F.

Kreissektor : (ABC)
Radius Bogen 'b Zentriwinkeln
p= i'2jt, ri _ b,r>

360

r 36Q _ b

--ti¬
li

jr n
_ 36Q.F

r2Jt

180
nor

Ab- ,s°ir.JT

b'^jr^-o -rjCäö '
Halbkreis: Bogen b 'Jfr>. Fläche- F=^t.

- h=jn~E F= 2Lzd.
2 4 'Viertelkreis:

Kreisabschnitt :
dehne ^s, Höhe =h, F gS h

genau F--^Js\F-gP". "r-sfr-h)
S 2\h (zr-h); r=uF+2L.
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TafelJY

Kreisring:
Aeusserer Radius R,
Inneren Radius r,F RtJT-r'JT. =9r(R+r).(ft-r).
wenn d radia/e Breite desKreisrings

so ist F= JT.(2r + d). d.
Kreisringstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius 7?,
innerer Radius r-
Zentriwinkel= nJ radia/e Breite d,
F. (K,-**)£,-fliv/fâ,

(R+r)d(kß- ~(R+r)d.n o.oos7/

Ellipse : Halbegrosse Axe a,
Halbe k/eine Axe-* b,

Fläche F a.b. dt.

Elliptischer Ping:
Ha/be Axen deräussern Ei/ipse*ma} b,
Ha/be Axen derinnern Ellipse* m,n,
F/äche:F Mifab-mn).

Parabelsegment ECF :
F=§S.h, S FF,.

Parabelfläche CAC:
F= § CC' AB.

Hyperbe/segment ABC:
Sehne Ft ; Höhe - b,
F(annähernd) ~ üb.
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Tafel V
Würfe!:

Seite'S, Inhalt «K, Oberfläche= 0
K S3; 0 6S2;

s= \T7c
Diagonale J) /3s* syiT^

S. 1,732050

Parallelfiach :
\ L ange -1. Breite - b ; Höhe - h

Inhalt -K - Xb h
Oberfläche =0 2 (ib+lk+b.h)

Prisma :
Grundfläche G Höhe *h
Inhalt K= G. h
Oberfläche O Umfang der Grund'

fläche 1/xh+zG.

Schiefabqeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer

Schnittes
Lange denKanten h,h2h3 hn
Inhalt K= (1. h,+ht+h3+ hn

TT
Beimehr als J Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetr/e.

Pyramide:
Grundfläche G, Höhe h
K=OJL h=AK- G= 3K

G ' TT'
Hantel M Umfang der Grundfläche U*!b.
Oberfläche 0 M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen » dg, ihrAbstand=h,
ihre Umfange V, u, Mante! M xxiu. ht,
K=Jl(G+y+\fGg)j O M+Grg

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K- —h^äaea,) b+(2a,+a) b,J.
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Tafel VI
Cylinder (Wa/ze)

Radius-r, Durchmesser=d, Höhe-h
Inhalt K= r'JT.h oder -â'JT.h
r=\3Ç, It TT

'WH ' r*jr '
Mantel zrT.h oder dsrrh
Oberfläche=arx.(reh) oder c/Jrfg+h)

Schiefabqeschmttener Cylinder:
Grosste Höhe =H, kleinste Höhe =h,
InhaltK=r*xK+Jt odereÇsr.Jlrd
Mantel=rjr(H+hj

Hohlcylinder (Rohr):
Innerer Radius ~r,
ÄussererRad/US' R, Länge - l,
Wandstärke - s - R-r,
Inhalt K- x.l.fR'—r'J, oder

K- dr.Ls (zR-s)oder XIs(tr+s).
Cylinderhuf:

Radius der Grundfläche T,
Höhe des Hufes - h^ Mantel- 2rh
Inhalt: K r2 h. »

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Reite'S
Mantel M jrri\ir'eh oder %rs,
Oberfläche= OTr*+ nJT.s oder rx(rrs)

oder Jlr. (r+Xfft+Wy.
Inhalt K -tyrinh

r "1/3 K h - 3 K
'Hr.H ' r 'JT '

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen =Rundr,
ûurchmesser'Dundd, Höhe=hjSeite=s,

Inhalt K-^jrhfftfRrrM)
MantelM= ITH. (R-t).
Oberfläche 0 =IT.[R2rr2+fRri)sJ.
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Tafel VI!

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberflache 0= ArtfT- iz.senr, oderd'JT
Inhalt K= %r3jr

3d'JiK' äff-
4,189r3, JC-Jdr,
0,523G.cf3.

Radius r-i-yjf, r^/KK
Hohlkugel:

Aeusserer Radius-R, innererer,
AeussererDurchmesser D, innerer-d,
InhaltK= ^f(RLr)-f)/?J-d)

Kugelsektor:
Radius der Kugel » r
Begrenzende Kalotte, HöheDurchm -c,
Oberfläche 0 - 2Ç*z(4h + c)
Inhalt K=Jbr'7r.h z, onnnr'h

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer-r
Wandd/che - R-r - s, r-cSKtAA1
Inhalt K- z, osuHç(/ïJ- Hj.

s/i

Kuge/seqrnent Kugelkalotte):
Radius der Kugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Ka/otte h
Oberfläche - O -- zJTrh JTfa'+h)
Inhalt K sLjTfl fin'-rfi) oder

uLyr/Ufar-Zi)
Kugelzone :

Höhe der Zone =Jl, dad/us der Kugel - r
Rad/us der Endflächen - a undb,

MantelM - 2rïïh, Oberfläche 0 -M+a'fT+b2JT.

Inhalt K-±JTh (3a*+3bz+hz). *

172

às/< /l^ -

o.^sss k/â

//o^à.<7s/.-
^eâS^s/'/i'so'à-/ê.
àM/'e^àcàWM'-^ às/v/'»e/^
/à/^-

^/AS^s/àv
à /kî/as/ - ^

à^s/?âsls /V/â, //à^^ àà-«?,
à/<à/>s S - ^ <^>

/à/^ - 50S44/^

vVoät/y's/?6^S/' 7

àoi/â - /' /- ° s, .,'^4/,-
âs/7

<?/<

^/^S/?S^/?76/7^ /^S/^â/6)7
^S-Tl'^-Ti?/'/»-/^/ - ^
<?sà>5 àS/^^/Vsà - S.
/^àà àd^? - ^
à/-//s6/,s - S -
/?/>s/7 /» - ^^7// o^?/>

-

/^/^6/?0/7S 7

/^ààài? -^ ^ /fsà^-àà ^/?âsà/? » s/à/^^ ^

172



Tafel Vin

Cy/indrischer Ring :

Had/us des kreisförmigen Querschnittes -r,
Durchmesser des Ringes D, Radius - R
Inhalt K ZJT'Rr' 2, 4S7 Od2
Oberfläche 0 - 4Jf'Rr 3,87Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen A,B unda,b,
hohe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^J[h[2(AB-rab)+Ab-raBj.

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen a,b,c,
Inhalt K= -^-JT.a. b.c i,it3a.be.

Fass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser- d,
Höhe(resp Lange'h,
Inhalt A'= ,4 JTh fsD'+d),
K= jjJThJcJ)' +I)d +$d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder .' (4gleichseitige Dreiecksflächen)

längeder Hante -a, Oberfl 0• a'y5- t/32a'
Inhalt K" o,n7Bsa3

OKtaeder : 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, Oberfl 0 Sa*y3~=3,t64/iea'.
Inhalt K j'yO 0,4714045 a3

Dodekaeder: (12 regelmässige FünfeckeJ

Kante-a, 0 3a"\zs+ to~Vs-2o,H572sa'
Inhalt K'-^sf15+7^5) 7,663H9 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächenj

Kante 0 5a*V3 8,6602545a*.
Inhalt K=£a3(3+\5)-£, 1B1695 a3.
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