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Geometrie Tafel I

K 9

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u. Körpern

Dreieck :
Grundlinie ft, Höhe =h, F/sche= F,
P=.q.h a-zr ]1= 2F.^2—' jj -g-,

180°= 2 rechtem

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten=a=b e, J" GO?

F=£-2y3 0,433a2; ^3=1,73205.
genauer 0,4330/25. a 2

h -IF ya'-f2;
h=jlj/7F a.0,866025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie 3, gleicheSeiten Tt

-b--\

k—a -

fi ^.¥\.
)o.\

—a—i

a

F-§yftî>ra)f2h-a) =§\(bi§-}(b-§)
h

'
Jl=\(bff).fh-f) ;

Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a,bund e, 5= a_ + àrc
F= \s (S~ a),(s -h). (s - cj

Rechtwinkliges Dreieck:-fa-90°
Hypothenuse a, Kathetenc,
F- de. s2= fh+e2. a JpFFëï

2 b 'Vä-r-% c =ya2-&*.
QU3ÛP9.l : Seitens, Diagonale =D,

F=a.a a2, a
J) - J/a^a*=\£F=ayFa. % tl%2.
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TafelK
Rechteck:

Seiten a undbj Diagona/e-J),
F-a.b, a b=Jj-,
D \/a'+bz;

Parallelogramm :
Grundlinie g, Höhe rechtwink/ig

aufGrundlinie Ii,
F-f/h, h fRhombus:
Gleiche Seiten=a, DiagonalenI)uJ)2

F=azsincCj F= D<0 ;
D gF D JLhL

1 Dz ' 2 Di
Trapez. :

Parallelôeiten= Gundg, Höhe^h,
Diagonalen J2; undJ02

F= Tl+JL h fcCafigrè-ïR.
* & ^ Trapezoid :

^\a Diagonale A C, rechtwinklig darauf
die Höhen ltt undh 2

F=AC.h+h - JL.IiaK/ill" 2 1 2 ' 2 ' 2

e Reguläre Vielecke (Polygone):
•*\

Seite «STj

Radius das umschriebenen

Kreises-R
Radius d. emgeschrie -
benen Kreises - 2'.

Polygon R r S F
Dreieck 0.577 S 0.289 S 1.732Rod. 3.463 r 0.433 S2 cd 1.299 R2

Quadrat 0.707S 0.500 S 1.414 R „ 2.000 r LOOOS2 2.000R2

Fünfeck 0.85/S 0.695 S I.I75R „ 1.453 r 1.721 S2 „ 2.378 R2

Sechseck 1.000 S 0.866 S l.OOOR „ 1.155r 2.598 S2 „ 2.598 R2

Siebeneck I.I52 S 1.038 S 0.868R „ 0.963r 3.634 S2 2.736 R2

Achteck 1.307 S 1.208 S 0.765R „ 0.828 r 4.828 S2 2.828 R2

Neuneck 1.462 S 1.374 S 0.684R „ 0.728r 6.182 S2 „ 2.892R2

Zehneck 1.618 S 1.540 S 0.618 R 0.649r 7.694 S2 „ 2.939 R2

Elfeck /. 775 S /. 704 S 0.563R 0.58 7r 9.366S2 „ 2.973 R2

Zwölfeck 1.932 S 1.866 S 0.5/8R 0.536r 11.196 S2 „ 3.000R2
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/S/s/L'

6e>/7s/? s -0/s^s/7s/s-^7?^

^âS,
^ - 'ì/s^s^.

Z's/'S//6/o<?/'S/77/77.'
-?/--//?-////?/-> -^ //55s z^si7/'à>7///A'

s^0lA^/^o'às -^.

/?>6o/770-/S.'
S/s/c/^6 56>/7s/? -S, /9/sA<?/?s/^/?9^-/9^

N -- /> ^ L/''

7?>s/?s^.-

/'s^s/às/à- 6-//7-/S, /ês-^
/)/S^S/7S/6/7 -^V, -//,-/^,,

/?/SL,o^s/6 ^4 «7, /'sâà/'/N -/S/Ä-/5
?7 â//?/,s/7 9^,-//?-/^^.K^ ^

e x/s ^6«Z,-//s>S i^'s/S^S ^^?//-7ê),'

/?sÄ«r àâ«î/7Í?-
X/?s/? /-"s/^ - >î
Ls-/à o! s^srà/s -
Ke/?s/? /<>s/^ - /-

/? Z' 5
0,5776 0.0696 7,76?/?os. S.-7 66,' 0,-766 6^-7 7.099 7?-'

()//aàa/ 0,7076 0,5006 7,-77-7 7? „ 0.000^ 7,000 62 „ 0.0007?-'

/Âzz/à 0.65/6 0.6956 7,7 767? „ 7.456^ 7,7?/ S2 „ 0.676/?2

7,0006 0.666 S 7,0007? „ 7.755^ 0.596 62 „ 0.696/?-'

5/>7>e/?ec^ 7,7506 7.0666 0.6667? 0,966^ 6,66-7 6-' „ 0.766 7?2

7.6076 7.006 6 0,7657? „ 0.606^ -7.60662 „ 0,606/?2

/Ve/z/ze^ 7.460 6 7.6746 0,66-77? „ 0,706^ 6.7 6? S- „ 0,690/?2

7.6/SS 7,540 6 0.6/6 7? „ 0.649^ 7,09-7 62 0.969 7?2

/. 775 6 7. 70-7 Z 0,5667? 0,567^ 9,66662 0.9767?2

7.960 6 7,666 6 0,5/67? 0.566^ 77,79662 „ 6,000/?2
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Tafel M

c Unregelmässige Vielecke od. Flächen:
Die Fläche kann berechnet werden durch Zer-
legung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittetten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinkligaufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten Jnhafts dieser Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti. Höhen h,hz....hn.

F= x (h t ii2 ,+hn).
Kreis: Durchmesser d, Radius'P,

Umfang =p, /nha/t F.
p 2vJT= dur d. 3,14159,

n2rr ddir= o,785.d2.

y O,564\/F7
d 2.\^r Ej128~\/F.

Kreissektor : (ABC)
Radius =r, Bogen *b Zentriwinkel=n
[T riJT. TL ft. /'360

d\/F. 36Q b

n
ur. n

_ 36Q.F
7"Jt

ur
ISO
n

" ISO.r.JT

b'2r;3r-M-o= rjCïh •

Halbkreis: Boqen b fJTr. Fläche - F=
grgg
4

X.r*
Viertelkreis: » - 2» ]?=

Kreisabschnitt :
dehne^s, Höhe=h, F=§s fi.

• br-sfr-h)
s=2\h(2r-h): r=JF+2L
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c. àà.
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Sss/Zs^ FF/Zâ// /Zà/7 />, F-,,,,

/s/°S/>5/ AzZV/5/77S56VZ' - </, /^Sà>5 ^à/Â/M//?/>S/^ --

/» - -- ^ e/ -?.

z-Z^î

e/ ^

/l>6/SS6^S/».'
/?sc/à-^ /5o</sz? - Ä z^/z/zzâ/'s/^zz.
/F z-ZFNzz ^ K 5-

LSS
s«?o ^ K

/i
Zî

_ sso ^Z-^F?

ZSS
ZZ

« êZ?F^

^àz»s/s.' â»?s/?-K- ^?z- /Vsà-
FZ>-
4

à. //sz^sàs/s/ /, -S- Lz»,

/l>s/ss^seà'^.-
â/?s//à^, ^ Sz- SZZ--/5)
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TafelN
Kreisrincf:
Aeusserer Radius R,
Innerer Radius t*F JR?JT- rsJT. or(R+r).(R-r).
/renn d= radia/e Breite desKreisrings

so ist F= JT(Sr-hdJ. d.
Kreisrinqstück (Konzentrisch)

Aeusserer Radius R,
inneren Radius r> ',

Zentriwinkel= ji, radia/e Breitend,
F - (Wx-TUOä, - (J<V).Fn

(R+i)d(j~ =(R+r)d.n.o.oo87.

Ellipse : Halbegrosse Àxe=a
Halbe k/eine Axe= b,

Fläche F a.b. at.

Ha/be Axen deräussern F//ipse=aJ Ä,

Halbe Axen derInnern F//ipse=m,n,
Fläche: F oK(ab-mn).

Parabelsegment ECF.
F=^S.h, s FF.

Parabelfläche CAC1 :
F s.J 3 CC. AB.

Hyperbelsegment ABC:
Sehne a Höhe b,
F(annähernd) ß a.b.
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//7/7S/"S/' --

/V6>/?/? os-- /^sc//s/è? A/^sà às/^s/s/v/?^
>/o /i5s á>^> os.

^6VF/V/7t7S^<7X'
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às/^s/'' /?sc//s/^ - x>)
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/V/^VSS / //s/^sA/'o^s >/xs -s ^
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/7sà^^ S.s. Sê".
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/ss/^L-/?XS/7 àà6>/>/7 /////V6>-^^??.^?,

^ s ^ ^1/?

/^s/^s/sen/ns/?^ ^k^sc?.

^6^>/?6 - S //s/?6> - K,
^^/7/7S^S/^S^ -- ^ S A
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Tafel V
Würfe!:

(Seite=Sj Inhalt-Kj Oberfläche * 0
K=SJ, 0= 6S2:

s=f7T~
Diagonale D ä|/j

.S. 1jT32050

Parallelflach :
•. Länge - lj Breite - bHöhe h.

Inhalt -K 1 b h
Oberfläche =0 2. (l.b+Lh-tb.h)

Prisma :
Grundfläche Gi Höhe =h
Inhalt K Gh.
Oberfläche O Umfang der Grund=

flache Ifxh+zG.
Schiefabqeschnittenes Prisma:

Flächeninhalt des senkrechten Quer
Schnittes - G,

Länge der Kanten h,h2ha hn
Inhalt K G. h,-f-hsth.it hnil
Beimehrals 3Kanten ist das Prisma rege/massig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche G. Höhe =h
H - Gh h= 3K G 3K

3 ' Gr ' ~~K~'
Mantel M Umfang der Grundfläche (Jxhi.
Oberfläche 0 M.+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen= Gg ihrAbstand=h,
ihre Umfange u, Mante! M 1rt1 " h,,
ff=~ä(G+g+yGg). O M+G-rg,

Ooeiisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K- fh^2a+a)bt(2a,+a) h,J.
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,5' -
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/Z/s/

6^,
/?/s^o/?s/s - -- -

<,?ssoso â

/'s/'s/Zs/^sc?^.'
^ /s>N?-^, /9Zs//s-K^ //ôZs-^.

//?^s// --^l7 - H //
àsâo/s -

Z>/S/7?S.'
6>///?o'/?sc'/'ê - 6^ //oZs
/»/?s// - /i' -- 6^.
///-ss/Zsc^s A- oà/'6Z»/?l/-

/ZsaZs ^ ^

6c7à^^<7S5eàÂs/?s^ />/5/??s,'
//sc/eà/is// c/s>5 ^s/?^ssc/?/s/? -

^c^/?/à!s^ -
/s/As «àV/s/i/s/? -
/z?/?s// /i /?. ^

Z^S/?7/Ì7l?.
6!^/?<//7sÄs -- <?, //?/s //,

Z/ì'
^ s

/Vs/?/s/ ^/ - //m/s/Nà6^/?-âà
àâà 9 - /^/- ê?

/Zys^/7?/?/?s /'//'sàcZs/
/°vs//s/s //?o7?sà/i- 6,A àâ/s/?-Z°^,
àà/s/Vs », //s/?t?/,V-- ^,

/^?/Z /Zs^ààAMH«ràÂ?/s^/à«/^/z)
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TafelW
Cy/inder (IVa/ze)

ftadius-r, Durchmesser=d, Hohe-h
Inhalt K= r*Jt.h oder REjr.h

Mantel zrir.h oder djrh
06erf/äche=zrx.(rrh) oderdX(d+h).

Schiefabgeschnittener Cylinder:
Grösste Höhekleinste Höhe h,
Inhalt K= n*THth oder d_'sr.Htd
Mantel rJt(If+hJ

Höh/cylinder (Rohr):
Innerer Hadius ~r,
ÄussererHad/us= R, Länge - l,
Wandstärke s » Jt-r,
Inhalt K= JC.l.fIi" —r*), oder
K= X./.S (iIt-s)oder X.I.S (zr+sj.

Cyiinderhuf:
Hadius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes =h; Mante/=2r.h.
Inhalt: K ^p.rih,. «

Kegel:
Hadius der Grundfläche r.
Höhe h Seitens -Vf + h1,
Mantel M= jrri\/r2+hi oder srr.s,
Oberfläche=nr.r'+ njr.s oder rjr(rts)

oder dir. (r+yrz+ h2)-.
Inhalt K=-^r.2Jr.h

r -\pLK. h= 3K
d dl.h ' VJT

Abgestumpfter Kegel:
Hadien derparallelen Endflächen =R undv,
Durchmesser=Dunddj Höhe^hj Seite =Sj

Inhalt K=§.jr.h. Rflßr+r2)
MantelM HTn. (R+r).
Oberfläche 0=Jf.[R2-er2-i-(R+r)s].
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àcàsov/'-a^ /M?--^

//ss/s/ - oà
àâs>s-

â/à^s^àà/?^ <^///7à/
S-à/sês -/^, X/sà/s /Ws ^

à?Xs/ - ^

à-ssss /?sä^
/àssss/^sâ^- X^/^s - /,
à?s!ràw - s - - /-,
Ws/X ^l7- às
L> ^/s /Ä/? .s)s-ü?/-

<?////?0^/hX//7

/?sà>5 àSssssWs^s -
êsàà^s5--^^ à/?7s/--^/i^
âá «

/l6<?s/.'
/?s//àà 6/'//s/âÌ7^i? - ^'.
ês - Z i5?/Xs - V/-^ //à,
/Vsà/ ->à
Sà/à/zs -

->à -
/à/? /^--z-^ì/ê

^ ^ H-
'?/ /, /

//lSY'S/ '

Xdo'/M Sss/N/s/Zs/ss X7?o>?ssà -Aâ/
ààs^ss-^?s/?^«s, //à-^ <5s-Xs-^

/à/t /l'-^^/î ^/<>

iVs/7^/^/- îv. ^/ê
às/7sà
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Tafel VII

y -lysîL^
I Radius-r, Durchmesser=d,
d Oberfläche O'Rr'jr* terser, oder d'jr.

Inhalt K= $r?jr «, isor3, K= Mis,
.1. » K= äff. o,5236.d3. 3

Radiusr -ft/fiT rMÏ/ÏÉI
—,

2 Vjr ' y ter
T| Hohlkugel:

i 1^ Aeusserer Radius=R. innerer=F,
il. AeussererDurchmesser=D, innerer- d,
H InhaltK= T!f(r-r) f(D3-d3)

Kuqe/sektor:
T/r \ ] Radius der Kugel=F
r *• j Begrenzende Kalotte, Höhe =h, Durchm.=c,

Oberfläche 0 -KTfih + c)
Inhalt K"^r'Jr.h 2,09nsrzh.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer -rl/l/anddiche - R-r - s, r= n/d

e A
Inhalt K=2j0snRfRJ-r).

Kugelseqment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der 6rundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche O 2JTrh JTfa^+h)
Inhalt K sLJCh (3as+7i2J oder

- -i-7rhz (3F—ft)

Kuqelzone :
Höhe derZone =hj Radius derKugel -1*

Radius der Endflächen - a undb,
Mantel M ZrJrh, Oberfläche 0 +a31T+b2Jr.

Inhalt K-fJTh(3az+3bz+h2). * * '
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à/M

«/ à/V7sà A- 4/-Z^- /?,â^ öS-/.

às/i/ /i> -- », /ss^>^, vî"- o
.1. » ^7- —-0,»2SS^. ^

//sà /- - 4-Vs^ ^-^^7^ Vn- ' v^F?-

f! //oâ^s/.
î ^ /?K/NS/>S/-êS/'S/'-^',

!.^. à«'ê/'e/'àcàS5>5s/'--^), às/v/>»«/,
/à/t^

^ /^<76/S6^0^.
^ ^ /^ss'à à>â^s/ -

^ ^ / AMS/n?/?sIs /^/â. ^à7à -5,
à/MÂs 9 - ^ ê)
/à// ^

^o^àq/s/ss^s/','
à,«?/!?/' /Âs^à »^ âs/v/> - ^àsi/à - ^
à?//^/l7-7?,as»^^?-^. ^

^/^S/LS^/7?S/7t ^â^âs/sSs),'
/?sàì5à//t/Ae>/-
/?sà>5 cà- 6/^/?o>7sà » S,

^
Sà/7sc/>s - /? - --

/à// sà

>^/^6/?S/7S.
>^ààà<? ^ /^sà^à /6/^6-/ -

>?sà^ à^?s/7sc/?s? - sài'e//l ^ à/?7sà <?
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Tafel m

Dï

-A-n

Cy//ndrischer Ring :
Had/us des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Dinges=J), Radius R
Inhalt K 2X'Rr' 2,467Dd*.
Oberfläche 0 - 4 Jf2Rr .9,67l)d.

Kübel:
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda.fi,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K -ç-JTh[z(AB-tab)+AbraB],

Ellipsoid:
Bezeichnung der3 Halbachsen a.l,e,
Inhalt K= fJC.a.b.c 4,183aie.

Fass :

Spunddurchmesser=0, Bodendurchmesser - d,
Höhe (resp. Länge - h,
Inhalt K= l Xh.fzn'+d2-),
K= 37JTh. (2. D +Dd +7rf

Reguläre Polyeder:
Tetraeder l(4gleichseitige Dreiecksflächen)

langeder Kante =a, Oberfl 0-a*)ß~ l/32az
Inhalt K=~a'\z o,ii78sa3

Oktaeder S gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfl 0=2azy3~=3,464t16az
Inhalt K =j£yz~ 0j47i4O45a3.

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante=a, 0 3az\z5+ ioys « 20,645729a1

Inhalt K=-^3ps+7\i5) 7,663119 at3.

Ikosaeder: f20 gleichseitige Dreiecksflächenj

Kante a, 0 5aztyT 8,660254sa*.
Inhalt K=3(3h-\5) 2,181695 a3.
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à/M
^////?àsc?/>s/' à/7.

c/s? ^l/s/và/à - ^,
ààs«?/' cÄ5 ^ ^<zo'/i!/>5 -
/à/t /t - Lî^/ê/>^
à/>/7àe <? -- 4A"^ê/> --

S/? />â/àn ^/?c/f/sà/?ál/
M/vsl? à //s//>sâs/?^,S
âs ^/^c/?s/! Ä?/? ^>?c///sc^?/? - ^
/à/^ /l' --

^////SS0/<^.
S?/s?àll/?A àI //sàc/nsz? - s > ö, t? /
/à/t /l'-.à îs. K. c - »,/sssS«?.

/Ä55.
^?àààMe^-F^ Soàà^msM/'-
às ^s/?^e - /?,
/à/^ ^.'- ^ A?7i

/?S(7t//s>s /ì>//s<^s/v
?6^Z6(/6^.'^^/e/à<?,^s ^c>/s^/7sc^s/^)

/s/^kà/lsà-S, à/-/? </L2«â

à/^ - o,//^«ss^
.' ^ F^/e/às/t/AS O^s/sc?>cs/'/s<^s^)

às-s, 0-^s^s^-^4s^//ss^
à/t A' - 0,«V4S45S^.

/?O^6^Ä66/6/V ^ /vAs/mà/AS

o - /<zs/5 -, ^q s»F/?s«'

/à// ^ - ?,s«s,/s.
//í^^Z6^6^.' ^A? ^/o^s/^Llö O^s/sc^?f/sc/is^

-K, S- Ls'M - S,SS02Z45s'.
/à/t ^-Ls^^^?)-^,s?ssLs^
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