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Geometrie Tarai
Formeln zur Inhaltsberechnung

von Flächen undKörpern.

Drereck:
Grundlinie •g ; Höhe-/); ftâche-F

r.ZgL $.A -^g.
2 F
S

4oc+4/3+J[f- SSO'- 2/f
6/eichse/tiqes Dre/eck:
Je/ien - a-b- c< ja. m/3 - y - 6o'
Fe » O. <133 a. *

Fgenauer 0,4330Ï2? a *)

IT S

Gleichschenkliges Dre/eck.
öruodhn/e - a, gle/cfieJe/ten - 6

r~ïV(2à-a).frt-a)- fV/à'iJ/à~i)

Ungleichseitiges Dreieck;
Jetten a, 6 und c, s=a±d±c_

F- \ts(s-a) (s-b)(s-c).

Rechtwinkliges Dreieck: tu.go-
Hypothenuse - 3., /fatheten • Ô undc.
A=AÇ,. a'=b*+c'; aVi'+c';

6= J/a'-cc= ya'-tr:

Çuactrat:
Jette - 3, Diagonale D
F-a*a a* a VT

•D- I/aaf-a2" Vza* - a V^a.
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f/g.ä

Rechteck:
Tafeln

Je/ten-a und 6, Diagonaie\D
r-a.b. a=-f; b--£,

M* \a*+ b*

Parai/e/opramm:
Grund/wie -g; UdAefrecirtw/nSiig

aufGrund//nie) -A
S- g A- g^JL A Fy ' * a a

figs Rhombus :
Gie/cire Seiten - a Diagonalen P, u. Dz

F* a'' auicc, F=Ü •

£

Trapez:
Para/ie/seiten• 6undgSfö/re-A

D/agona/en - D, und Dg
F G->-S A.

fig. 11

A <

Sale'S
Hadius da umcrtnebtneaKrruM - R
tad/us des emgesckriebeoeDKruses m r

Trapezoid:
Diagonale ÄC undrochtw/nßd/g

darauf d/e fiöhen A, undh *
F-Af.hrA, -J>.A.+At,

ßegv/are Me/ecke (Po/ygou):
Ro/ygon n n S F
Dreieck 0.577S 02893 1752 It*48*63 r 0*33 S1 od 1.290R*
Quadrat O.707S 05083 tot* R » 2000p toooS• • 1000 R'
Fünfeck 0.8515 06953 1.17t Jt • rots r 1.7213' m 8.378M'
Sechseck 1.000S OM83 totek * utsr 2.59t S' m 2.990 R'
Siebeneck 1.1528 tOSt8 0.0ftJt • 0.96jr 33** 3* 1 2.738 M*
Achteck 1507 S 1J08S o.w B • am r out S' m 2828 R*
Meuneck 1.4628 1.57*8 aio*Jt •072t r A/52 a1 e.tsz R*
Zehneck 1.4188 1.5*08 am 8 *o.t«3r 7.69* 3' m 2.959 R*
Elfeck 1.7758 1.70*5 ostsh *0.557 r SJM B* B 2.973 R'
Zwölfeck 13823 1.8863 osmlt *0530 r ttmR* b 3.000 R*
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Fig 17

F/gIS

Tafeiai
t/nrpQe/massKje Vie/ecke od F/achen :

Oie Hache kann besf/mmt werden durc/f
Zer/egung des V/c/ecks m Qre/ecke mittelst
ß/aqona/en und Summ/erung der ermit -

te/ten Dreiecksflachen. oder durch
F/ht&lunq /n Trapeze u Dre/ecke rer -
m/tie/st der Ifoondinaten der Zckpunkte
aufeine rech/wink/ig gewählte Àre Og'3.

Punch Zerlegung /n para/lele Sire/fen
g/e/cher öre/te f/g. zu-

Fm x hn~)

Kreis:
Durchmesser - d; flachus - r
Umfang /nha/t - F
p- d.X - 'd. 3,14759

- 2rST-

F - d'T_ Oj73sde- r.'JT.

r - Vf - O, 564 ]/r-
do 2 \(fZ 4,126 yp7

Kreissektor : (ASC) F/g/s
ffad/uj s r ; Sogen - ô •

Zentriwinkel - n
F- r.'T. n a ô. r»

TSô ~2 v

r Vjr-- A£o_ ^.Jh.iag.r n TT n
n J60jF _ _i. jSOrTST r 7T
b zrT.SL- rir n

J60 tao
Halbkreis : Bogen- b=Xr. Flache-F' Fm1

Viertelkreis: Bogen-b=Fr, Flache-F- Ff'
Kreisabschnitt : Fig.ts

Sehne • Sj Höhe - h, F- F. s.b.
k"*" F°dfP--js\r-1A-e. ir-s.fr—h)

S= 2 \/h (or-h)
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Fig. 19

pgro

TafelJY
Kre/sring:
Aeusserer Fachus - R.
Innerer Fachus - r-.

F= R'T-r'JT.
- ir.(Rrr)fR-r).

wenn d radiale Breite des Kreisrings
joist F- 7Tf2r+dJ. d

Kre/snngstück: fKonzentrisch)

Aeusserer Fadius - R
Innerer ffac/ius - rZentriwinkel n, radiale ßre/te-d

F. (F'T-r'JrJjd (F-r'JRfn.
.(ft+rjdSTL^ -(ß+r)d.n. o.oosr

E/fipse:
HalbeAchsen derEllipse=a undô,

F- a.b.T.

£///ptischer R/ng:
HaßeAchsen der äussern EH/pse-a, 6
HalbeAchsen der mnern FJ/ipse-m.n

F~ TT(ab - mn).

Parabe/seqment ECF':
s - EF,R'-j- A- b

Parabeif/ache CAC :

F-F. CC'.ÄB.

Hyperbe/segmentAßC :
Sehne - a Höhe b

F(annähernd) =A-b.a
S
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fig.25

fig.26

Tafel V
Würfel:

•Seite-S, Inhalt-Kj Oberfläche-0
K= S3, O- 6S2:

sfTf
Diagonale D -j/Js2 => S\fô~^

S. /,732OS0

Parallelflach :

f/g.30

Länge -1 Breite - b, Höhe - h,
Inhalt -A - I- b h
Oberfläche - 0 2.(lb+lh+b.h)

Prisma:
Grundfläche fr, Höhe -h,
Inhalt K= G.h
Obenfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche UkJi+zG

Schiefabpeschnittenes Prisma.
Flächeninhalt des senkrechten Quer -

Schnittes G,
Länge den Kanten h,hth3 hn
Inhalt K= G. h,+ht+h3+ hn

TV
Beimehr aJs S Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetne.

Pyramide:
Grundfläche - G.
K- ËdL, b

Mantel M Umfang der Grundfläche U»!b.
Oberfläche 0» M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihrAbstand-h.
ihre Umfange V,u. Mante! M= u\u-ht,
ff--h(G+g+\/Gg); O- M+G-g.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-{Jt[(za+a,)b+(Za,*a)b,]

Höhe -h
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f/g.31

F,932

Fig.33

Fg.34-

Fg 35

TafelVI
Cy/mderflVa/ze)

ffadius-r, Ourchmasser ~d, Höhe-h
Inhalt K= r'JTh öder Â'jt.h

tenante/
2T-T.Il oder djrk

Oberfläche-2rz(r+ti) oder dz(£+h).
Schiefabqeschnittener Cylinder.

Grösstedöhe-Jfj kleinste Höhe =h,
Inhalt K <= n'rJfrh oderÇjr.â^fL
Mantel rot(If*h)

Hohlcylinden (Rohr):
innerer Radius - r,
Äusserer Rad/us-R, Länge-l,
Wandstärke -s - R-r.
Inhalt K X. l K'—r'J, oder

K- Irls (2/t-s) Oder Tls(zrrs).
Cyllndenhuf:

Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel- 2rJi
Inhalt: K- (j n* h.

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe - h Seite'S =yn'+li*,
Mantel M- jrrX/r'+h' oder ît.r.s,
Oberfläche dt.r'+ rjr.s oder rx(rtg)

oder 7lr. (r r \ir2T hz).
Inhalt K j-r'jr h

r \/3 K h 3 K
'TTh ' r'JT

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen-ffundv,
Ourchmesser-Hundd, Höhe=hj Seite -s,

Inhalt K-HfjrhfR'+Rr+r2)
JTh't D2+D(ird2)

Mante! M Ts(H*r). r2-
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fig#

Fig.38

fig®

Tafel VU

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0=/>rfr'i2,566rJ oderdfT.
Inhalt K=-£r3jr -4,i89K=gr,

n K= sfigT- - 0,S23G.d3. J

Radius r^y#, r-y/lf
Hohlkugel:

Aeusserer Radius=R, innererer,
AeussererDurchmesser =M, innerer-d,
InhaltK= *£(]?-r)=f(J)'-d3).

Kuqe/sektor:
Radius derKugel»r
Begrenzende lialotte, Höhe=h; Durchm.=c,
Oberfläche 0 ^/"l+c)
Inhalt K-^r'JTh 2,0999r'h.

Hohlkugelsektor:
Aeusserer Radius -R innerer •rWenddicke - R-r - s, -r°
Inhalt K- 2j099R(RJ-dJ.

Kuçe/segment (Kugelkalotte):
Radius derRüge! r,
Radius der ôrundfläche - a,
Höhe der Kalotte - h,
Oberfläche - O - 2Jfrh Jli(ä*+h)
Inhalt K 4-3Th (äa'+fiy oc/er

hf (är—fi).

Kugelzone :
Höhe derZone-h Radius der Kugel - p
Durchmesser der Endflächen - a undb,
MantelM- 2rJth, Oberfläche O-M+a^Sf+b'X.
Inhalt K-sLjrh (3a*+3b%+h ZJ, * *

176



F/gas

fïg-w

fig.td

Fig SO

Tafel VE

Cyhndrischer Ring :
H3dius des kreisförmigen Querschnittes =• r,
Durchmesser des Dinges=D, Radius - R
Inhalt K 2JT2Rr' 2,467 Dd2.
Oöerfläche 0 - 4JT'Rr o, 87Dd.

Kübel.
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen m/t den Halbachsen a b unda, b,
höhe zwischen den Endflächen 7l.
Inhalt K - Jg-JCh[2(ab+a,bJ+ab, +a,bj

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b.c.
Inhalt K= H*. JTa b cö

Fass.
Spunddurchmesser D,
Bodendurchmesser - d,
Höhe (resp. Länge) - H.
Inhalt K 10453 h (o/,D2+ ogPdr o,nd)

Reguläre Polyeder:
letraedBP (hgleichseitige Dreiecksflächen)

Länge der Kante -a, Oberfl 0= a*y5- t/32a*
Inhalt K= jga'yü o,ii7B5 a3

Oktaeder 1 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfl 0*aa2y3=3,4S4//6a2
Inhalt K -fyr Oj 4714045 a3.

Dodekaeder:!k regelmässige Fünfecke)

Kante *>a, 0 3az\zs+ io\5 - 20,6*5729ar
InhaltK) 7,663119 a3.

Ikosaeo/er(20gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante -a, 0 5a?V3 8,660254sa*.
Inhalt K=^a3(3+\f5)=2,181695 a3.
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