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Geometrie Tafel1

Formeln zur Inhaltsberechnuna
von Flächen undKörpern.

Dre/eck:
Grund//nie •g; Höhe»h; F7äche»F

f.S^L .^g,
-g F h 2 F
» ' S

If. c*. + 4 /) + $f - dSO' 2ff
Gleichseitiges Dre/eck:
Je/ten a=b=c ; p a. */3 * y 6o°
F= ^'jfT «33 a "

Cgenauer 0,4330127 a')
t =y^rcr.

Gleichschenkliges Dreieck.
örund//n/e - a., gh/cheSe/ten - 6

F*ÎVh<>+a)f2<>-a)riVf6*}).[i-Z.).

Ungleichseitiges Dreieck:
Jetten a, b undc, j=
F= \/s(n-a) (s-b)G-c).

ßechtwinkl/ges Ore/eck: t*,90'
Hypothenuse 'a, Katheten - ô undC.

F- 6^c: a'^b'+c' a \/b"+ c2,
b J/a*—c2; c- fia'-b2-:

Quadrat:
Je/te - a, Diagonale - D
F- a "3 'a2 a yf-P- [/a"r-aze \/2a* a VF~-a.i,iiK
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Fig. 7

Fgä

90'/'

,v
s&V'* ''90

Rechteck:
TafelH

Seiten-a und b, Diagonale -_D

F= a.b. a= F Z-F' 5 ' FT'
A Va'+ 4=

Parallelogramm:
Grundlinie Q; Höhe/rechtwinklig

aufGrund/uneJ=A
F=g.A; g =FL 7>.= Fv y h ' g '

Rhombus :
Gleiche Seiten • 3 Diagonalen J), u. J)t
T« ah since • F m Dt.

Z

Trapez:
Parallelseiten- G undg. HöherA

Diagonalen - und Ii- '

F G-t-g h
2. '

Trapezoid:
Diagonale À C undrechtwinklig

darauf die Höhen h, und h &

F-J2..A,*2if -f A+At,
Repu/are /te/ecke (Ro/ygou):

Polygon ß n S F
Dreieck 0.577S 0289 S 1.732 Xaä.S*63r 0*33S' od. 1299R'
Quadrat 0.707s ose0 3 1*1* fi m 2.000r 1000 S* » t OOO X'
Pünfeck 0.851 S 069S9 1.171 H • 1*53 r 1.7X1 S' n 8.378 X*
Sechseck 1.000S OS683 1030 h a 1.155 r t.SM S' „ 2 591 R1

Siebeneck 1.1523 1038 0 0.08th 0 0.963 r JSb*3M 2.738 X*
Achteck ISO? S 1.2Û8 J 0.781 h » 0021 r *828 S' „ 2.828 X*
Reuneck 1.482$ 1.3/*S ate* h • 0.721 r fi/« 81 • 2 832 R*
Zehneck 1.6183 1.5*03 0.8/1 h « 08*3r 7.89*9• 9 2.939 R*
Elfeck 1.77St 1.70*9 osiih » 0.587r 9.386 Sa M 2.97S X*
Iwö/feck 1.9323 1.868S OJ/8 h *0538r 11.150 9* > 3.000 RM
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F/g 18

TafelHI
L/nrpqelmassiqe Vie/ecke od Flachen :

0/e f/a'che kann des//ma?t /verde/? durch'
Zerlegung des K/e/ecks m Qre/ecke m/tteist
Diagona/en und Summ/erung derera?it -

te/ten Dre/ecksf/achen. oder durch
jz/nte/iunq /n 7rapeze u Dreiecke ver -
m/de/st der irbord/naten der Eckpunkte
aufeine rechiuvink/ig gewah/te /Ixe r/g/3

Durch Zer/equnq /n parai/e/e Sfre/fèn
qie/cher ßreite f/g. /4-

f= x.(h,+h2+...
Kreis:

h»~)

Durchmesser d; ifad/us r
Umfang pt. Inhalt - fp - dur - 'ct. 3,14759

2ryr:
F-^1K= o}7Ssdz= r.'JT

r - °> S641/F~
z ]4f7 -t,i28yKT

Kreissektor : f/ßCJ F/g IS
Ftad/uj r : Bogen - ö :

Zentriwinkel n ;
F» r.2T. n - ö. r
r V-F. 3_eol - b iaor i TT n /
n 360. F

r.'W : _A' 180r7T
6 zrT.JH rTT. n

J60 /so
Halbkreis : Bogen b=T.r. Flache • F= SQl'
Viertelkreis: Bogen-b^FZ. ; Hache-F' Ftp?

Kreisabschnitt : F/g.is
Sehne - Sj Höhe - h, F A s. h

F*" -pyr/kis'- ir-sfr-h)
S= 2\/h(?r-h) —Q..

178



F/g. 19

hg.?0

TafelJV
Kne/sr/n.Q :
Aeusserer /fad/us R,
Innerer Rad/us - r,

F= ft2JT- r 'JT.

- 7T.fRrr)/R-rJ.
wenn d rad/a/e Bre/te des Are/sr/ngs

so/st /"= TTfZrrdJ. d
Kre/ör/ncjötuck: f/fonzentrisch)

Aeusserer Rad/us R
/nnerer Rad/us - rZentr/w/nke/ » n, rad/a/e Bre/te-d

R. (fi'T-rfrJjL (ft-r'Jjrn.
(R+r)dZZL - (.t*rfd.n. o. 008?

Ellipse:
Ha/befchsen der f/Upse=a und6,

R- a.b.gr..

E/hptischer Ping:
ka/heAchsen der äussern B/hpse-a, 6

Ra/beAchsen dermnern PU/pse-m. n
R= 7T.(a.b- rrni).

Parabelsegment ECF':
S ËF,F'Ës.h

Parabelfläche CAC :
öü'.AB.

Hyperbe/segmentABC:
dehne a, Höhe ~ b

F(annähernd) =j~b.a *
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flg.25

Hb'

fig.2B

Fig.30

/T^'J

Tafel V
Würfe! :

Je/te -S, Inhalt'K; Oberfläche-0
K= S3, 0-6S*.

s*tf7T~
Diagonale - D -"J/Js2 .syj

.s. 1,732050

Parallelflach :
i Lange -l. Breite- b, Höhe-h

Inhalt =K Zb.h
Oberfläche O 2.(l.b+l.h.+b.h)

Prisma :
Grundfläche - G, Höhe -h
Inhalt K= G.h
Obenfläche O= Umfang der Grund¬

fläche U'h + zG.

Schiefabpeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer -

Schnittes - O.
Länge derKanten h,hsh3 hn
Inhalt K= (î. ^ +h2+h3+ hn

TT
Beimehr als SKanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetne

Pyramide:
Grundfläche G.

K' QdK
Hohe - h

h= 3K G-31L
Mantel M Umfang der Grundfläche U-fb.
Oberfläche 0 M+ G

Abpestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - ihrAbstand=h, j
ihre Umfange (I,u. Mante!M u\u ht,

(G+g+\Gg); O - M+G+g
Obdisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K- ~hjf2a+aj) b-h(2a, +a) fy]

iö'



fig-3!

-F <1

Fg 35

Tafel VI
Cylinder fWa/ze)

fladius-r, Burchmesser=d. Höhe-h
Inhalt K- r'JTh oder H'Jih

Mantel 2r7r.fi oder c/srTt.
Oberfläche* 2rx.(r+h) oder dx.(d+h).

Schiefabpeschnittener Cylinder.
Grösste flöhe =Hj kleinste Höhe h,
InhaltK- n'rff rh oderdbrJMd.
flantel rx(H+h)

Höh/cylinder (Rohr):
Innerer Had1us - r.
Äusserer ffad/us-R, Länge- l,
Wandstärke - s - K-r,
Inhalt K dc.l.fR"—r2), oder

]{= dr l.s (2ß-s) oder xls (zr+s).
'

Cyhnderhuf:
Had:us der Grundfläche r,
Höhe des Hufes =h, Mantel-2rh
Inhalt: K J tt2 h.

Kegel:
fladius der Grundfläche r.
Höhe - h Seite-s - yM+HF,
Mantel M* jrr\/r2+h' oder jrr.s,
Oberfläche sr.r'+ ms oder rw(rts)

oder irr. (r+\fr'+h*).
Inhalt K ^rln h

j - yW- h=3K.
*71 h ' r'JT

Abgestumpfter Kegel:
kadien derparallelen Endflächen =Rundp,
Ourchmesser-Dundd, Höhe-lij Seitens,

Inhalt K-^jrh (R'+Rr+v*)
JTh'f JR+JIdrd')

Mante!M xs(R*r). /2



Fîg38

fy39

F/gV

fïg.42

Tafel VII

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0= brdT= I2g66r, oa^-dhrr.
Inhalt K--£r?jr 4,189r3, K-oys,

» K= sH£T- =0,SZ3G.d3.
Radius r •*w> -w

Hohlkuqel:
Aeusserer Radius=R, innererer,
AeussererDurchmesser =_0, innerer- d,
InhaltK= *g(tf-K)=f(J)'-d).

Kugelsektor:
Radius derKugel r
Begrenzende Kalotte, Höhe'h, Ourchm-c;
Oberfläche 0 -zgt(uh+c)
Inhalt K=^r'jrh z,o944rfh.

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius -R innerer -rWandd/che R-r - s,
Inhalt K= 2J099&-(R3-r'J.

Kugelsegment (Kugelka.lotte):
Radius derKugel - r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte =h,
Oberfläche O ZJTrh JT(a*+h
Inhalt K ~JTh (aa'+hy oder

-j-JTh3 (är—fi).
Kugelzone :

Höhe derZone *=hj ffadius derKugel -1>
Durchmesser der Endflächen - a undby
Mante!M ZrJfh, Oberfläche O'M+a'JT+tfJT.

Inhalt K=^-JCh(öa3+3b3+h3)
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Fig45

FïgA6

fig.47

Fig50

Tafel M
Cyhndmscher Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes - r,
Durchmesser des Ringes-D, Radius- R
Inhalt K ZdT'Rr' - 2,467 Dd1
Oberfläche 0 - 4fJTsRr .9, arIId.

Kübel.
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen a b unda.b,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K Z(ab+a,fy)+ab, +a, bj

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a, b.c.
Inhalt K -ff JI a b e

Fass.
Spunddurchmesser D,
Bodendurchmesser - d,
Höhe (resp. Länge) - Ii,
Inhalt K 1,0153 h (o,4l)z+ o;zDd+ 0,15d)

Reguläre Polyeder :

Tetraeder (ägleichseitige Dreiecksflächen)

Länge der Kante-a, Oberfl 0-a'y5-i/3Za'
Inhalt K= Tit'yz o,ii7B5 a3

Oktaeder S gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante=a, Oberfl 0 Ze2y<3~-3, 464116a2

Inhalt K =jfyz~ 0,4714045 a3

Dodekaeder: !12 regelmässige fünfecke)

Kante-a, 0 - 3a*\z5+ io\s-20,615729a'
Inhalt K=-f.(i5+7\ß) 7,663119a3.

Ikosaeder(20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a, 0-5a'V3 8,6602545a'.
Inhalt K'-fas(3r\/5)-2,181695 a3.
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