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Geometrie
Formeln zur Inhaltsberechnung

von Flachen undKörpern.

Dreieck;

Tafel I

Grundlinie \Ç köhe-h; flache-F
F,3^_ m£S;

q 2 F. h 2 FJ n ' si
- d80°= 2k

Gleichseitiges Dreieck:
Jeden • a-b~c fi*/3=/=6o-
F * k'yj~ 0.133 a'

Cgenauer 0,1330127 a'J
h yji~T' =-iiff2_çt,' V » a If /

Gleichschenkliges Dreieck.
Grundlinie - 2, gleicheJeden - 6

f'£ fhih+aj- f'b-a) « ~ J/fo J.

Ungleichseitiges Dreieck:
Jetten a, 6 und G, s ^ b * c

F- \isU-a) (s-b)(j-c).

flechtwink/iqes Dreieck; ta.en-
Hypothenuse - «2, ftàthcten • ô une/c.

Fi A-£, a'=b*+c'; al/h'+c*,
6 l/a'-c* ; c yd'- if.

(h/adrat:
Je/te - a. Diagonale D
F-a*a*a* a - yg

-D' Iia'+a'i \/za* * a VF-a t,iw
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f/g.ä

t<~ -9

Tafelll
Pechteck:

Se/ten-a und b, Diagonale-J)
F-a.b, a^f; b.-f;

9- Va-* b'

Para//e/o.qnamm:
Grundlinie ff, Höhefrechtwm/f/ig

aufGrund/inie) » A
F-g.h,. g--£-, fi-JL9 9 h / s /

Rhombus :
Gleiche Seiten • a r Diagonalen D, u.

F= a'ocncC; F- D* Di.
2

fg. 10

fig. 11

—À

n*12 yt-

SeitfS --—a_.-
Radius des umschriebenen kmsts - R
Radius des ftageschriehtaeoPreises - r

Trapez:
Parallelseiten G undgHöhe-h

Diagonalen - D, und J)x '

jr Grg ft

Trapezoid:
Diagonale PC undrechtwinklig

darauf die Höhen h, undh t
F-Jf.h,+ht

Reguläre P/e/ecke (Polygon):
Polygon R n S F
Dreieck 0.S77S aus s 1-732 R*01*63 F 0*J3 S' od. 1.399 R'
Quadrat O.TO/S ose» a tau R • 2.000r tOOOS' m t OOOR'
Fünfeck O.BStS ansa 1.17SR * 1.SS3T 1.7913* m tarait'
Sechseck 1 OOOS asses tosoR » ussr r.noS* » t ses R'
Siebeneck ttsss tassa S.SS3R • AMir JJ6*9' U a.739 R'
Achteck isoja tuas 0.7U h * asis r aus s* » t.uo R*
Heuneck 1*618 1.37* s ou*h *amr d'il 3* » t.au R'
Zehneck 1.S19 e 13*03 astsh *06*9r 769*3' 1 2.91tsR'
f/feck f.7ist t.ma osssR »ose/r 91(1 3» i 9.973 R'
Zwölfeck 19323 t.aaea os/s a * osât p 11.1908* m S-OOOR*
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Fg 17

fig. 18

TafelID

l/nrpge/massiqe Vie/ecke od Flachen :
Oie f/a'che kann ôeshmmt werden durch'
Zer/equnp des V/e/ecks //? Dreiecke m/tte/st
Diagona/en und Summ/erunq derermit -

te/ten Dre/ee/fsf/achen. oder durch
F/ntedung m 7rapeze u Dreiecke ver •
m/tte/st der ifoord/haten der Fckpunkte
aufeine rech /winkhg gewe'h/te dxe fg/3.

Durch Zer/egunq /n psra/ie/e 5/re/fen
g/e/cher Breite Fg. /#

F- X.(h,+h,+ h„)
Kreis:

Durchmesser d; ffad/us r
Umfang p. inha/t ** F
p- dur « 'ci. 3,74759

2rT-
F- f*l£. Oj78Sd* r.'JT.

r * yr_ o, 564t l\/jT.
2 ygrz *,rusYF7

Kreissektor : fÂBCj F/g/â
Fachus - r ; Bogen - b :

Zentriwinke/ » n
F*> r.2T. n ô. 7*

JôO ~~Z

r \UL> Aêo_ i8û^ n jt ~n~/
360 F _ 6

r.'sr — iSO

2rr.FL-J60
rirnT. n

reo
Halbkreis : Bogen- b=T.r. Fläche-F= tu-2

Vierte/kreis: Bogen-b=F£.; Fläche-F= Fp
Kreisabschnitt : Fig. ig

Sehne • SJ Höhe - h, F g- S.h.
S*" h'h,'&-pyrhr-s/r-h)

s= syjlfir-h).



F/g 19

Fig.tO

TafelIV
Kne/pr/nq:
Aeusserer ffad/us « R.
Innerer Radius - r-,

F= R'T-r'X.
- T.(R+r)fR-r).

wenn d- radiale Breite des Kreisrings
joist F- 7Tf2r-tdJ. d

Hre/srmqs tuck, pfonzentrisch)

äusserer fladfus R
Innerer ffad/us - rZentriwinkel n, radiale Breite-d

F-(ft'ir-r'rJjL (F'r'J.Fn.
- fff+rJdFIi. - f/l+r)d.n O.OOS7

EHipse:
Ha/beAchsen der Ellipse=a undb,

jr- a.b.T.

Elliptischer Ring:
Ha/beAchsen der äussern Ellipse-a, ô
da/beAchsen der mnern Ellipse -m. n

F7E.Ca.b- mn).

Parabe/segment ECF':
s - FF

Parabe/P/äche CAC:
F=4- Cü'.ÄB.

Hyperbe/segmentABC:
dehne a Höhe - b

Ffannähernd) =sb_b.a '

T70



Ifs
It— s—,1

fig.25

Fig.2S

Tafel V
Würfel:

Se/te=Sj Inhalt-K, Oberfläche-0
K S3, 0= 6S";

s=fJT~
Diagonale - D s\Ij -

S. 1,732050

Parallelflach :

fig,30

Länge -l. Breite- b, Höhe-h,
Inhalt-K - T b. h
Oberflache 0 2.(lb+ihi-b.h)

Prisma :
Grundfläche fr, Höhe -h,
Inhalt K G.h
Obenfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche Ûxh + 2G.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer¬

schnittes G,
Lange derKanten h,h,h, hn
Inhalt K- G. h,*h,ih,+ h„

Jl
Beimehr als 3 Kanten ist das Pnsma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetne

Pyramide:
Grundfläche - G, Höhe - h
K- Qdf, G-l£L

Mantel M - Umfang der Grundfläche U</b:
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - G-9, ihrAbstand-h,
ihre Umfange V,u. Mante! M - h,,
K~~(G+g+\Gg). O-M+G-g,

Obelisk, Wall, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K- {hfßa-a,) b+ßa, +a) b,J

id'



Fig.3l H-T*-,

Fig 35

TafelVI
Cylinder fWa/ze)

Radius-r, Durchmesser-d, Höhe-h
Inhalt K* r'JTh öder d'irh
'-W'^Mr-

Mantel zrjr.h oder clfh
Oùer/1éc/>e-2rx.(r+h) oder dx(f£+h).

Schiefàbqeschnittener Cylinder.
Grösste Höhe -H> kleinste Höhe =h,
InhaltK-r'T.H^h oderdjjrJJ+d
Mantel rJC(H+h)

Hoh/cylinder (Rohr):
innerer Radius -r,
AilssererRadius- R, länge - I,
Wandstärke • s • R-r,
Inhalt K= dC.l.fR'—r'J, oder

H- xls (Zlt-s) oder xls(zr+s).
Cylinderhuf:

Radius derGrundfläche r,
Höhe des Hufes -h, Mantel 2r.h
Inhalt: K h.

Kegel:
Radius der Grundfläche r
Höhe - h 5eite-s -yr*+h1,
Mantel M jrr\r'+H oder Jr.r.s,
Oberfläche^ dT.r'+ rjrs oder rx(rtg)

oder Tir. (r+\lr'+ flZ)
Inhalt K j~r2n h

r -\pÜy. h=3JL.
*7T h ' r'JC

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen -Ryndp,
Durchmesser-Dundd, Höhe-Ilj Seite'S,

Inhalt K" -jpjrh'fR'+ Rr+r')
TTh't D'+JAdrd')

Mante! M xs(A*r). iz

181



Fig-V

Fig.38

Fig.40

Fig.41

Fig.te

Tafel VU

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,

d Oberfläche 0= hrdr= isg66r'j oder d*FF.

Inhalt K'-^ifjr 4,ia9r', K=dg,
J » K= dtgL =o,5S36.d3;

Radius r-tW r-ÏW
j\ Hohlkugel:

I

"P AeusserenRadius=R, innererer,
A. AeussererDurchmesser =J), innerer- d,

InhaltK= *f(jKr)=f(D'-d).
^ Kugelsektor:
I Radius der Kugel=r

c * j Begrenzende lialotte, Höhe=K Durchm. c,
\,

^ / Oberfläche 0 ~ K$p.(4h+c)
Inhalt K=FLr*jrh z,0944rth.

Hohlkugelsektor:
iL. ^?$sT Aeusserer Radius - R innererer
—a—j Wanddicke R-r - s, a'r4A*

Inhalt K" 2,094RfRJ-r).

+ Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der 6rundfläche - a,

a_">; Höhe der Kalotte h,
V J Oberflache 0 ZJFrh JF(az+h)'' Inhalt K d-JFh (3a'+h) oder

a <j -±-jrhL (3r-f{)
J-ti Kugelzone :

Höhe der Zone =h, Radius derKugel-p
> Durchmesser der Endflächen - a und h,

HantelM- ZrJTh, Oberfläche 0*Mca'jr+b2jr
Inhalt K=^Jth (3a.l+3bz+h*J

f./Vrtw
I82



FigAS

FïgAS
a» f-

fig 47

ffgH

Fig 50

Tafel vin

Cy/mdnscher Ring :
hadius des kreisförmigen Querschnittes » r,
Durchmessen des Hinges D, Had/us - R
Inhalt K HJT'Rr* 2,467 Dd2.
Oberflache 0=4 Jf!:Rr 87ltd.

Kübel.
Die unter sichparallelen End!lachen sind
Ellipsen m/t den Halbachsen a b unda, b,
flöhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K £jrh[z(ab+a,b,)+ab,+a,b]

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b.c.
Inhalt JT.a. b c

Eass.
Spunddurchmesser B,

Qg Bodendurchmesser d,
Höhe (resp. Länge) - H,
Inhalt K= 1,0453 hfatD'+ogtDd+ojsd)

Reguläre Polyeder :

Tetraeder : (4gleichseitige Oreiecksf/ächen)

länge der Kante-a, Oberfl 0= a2y3* 1732a'
Inhalt K= f-n'yi o,ii7Bsa3

OKtaeder : 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Tante*a, Oberfl 0* aa2\3'*3/tS4il6a2
Inhalt K f\[2~ 0,4714045a3

Dodekaeder: 12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 * 3a2\zs+ toys co,645723a'

Inhalt K*Ji3.(l5+7\f5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: fzo gleichseitige Dreiecksflächen)

Tante*a, 0 5tf\3 8,6602545a'.
Inhalt K=£a (3+V5)=s,WI695 a3.

1S3
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