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Geometrie
Formeln zur Inhaltsberechnung

von Flächen undHörpern.

TafelI

•4-9-

Dre/eck;
Grund/mie •g ; Hohe*h; F/äche=F

F=3*2> ^_.h
a 2. F. /) Ä 2 ~F

22 TT' S
^ ä + 4 + </ » -FSO°= 2/f

G/eichse/'tiqes Dre/eck;
Je/ten a'b**c 4 <x - /3 y 6o°
F= §*^3~ 0.433 a.*

fgenauer o, Ü-330F2J 3 *)
/> \a^f =-\/^rjF.

G/e/chschenkhqes Dre/eck.
Grundlinie - a, g/etcheJe/ten - 6

F~ £ypi**)-Fi-*) §Vfo*&'fö~§)

Ungleichseitiges Dreieck:
Jeden a,b undc, s c

F-~\/s(s-a)(s-b)(j-c).

Rechtwinkliges Dreieck : t* - 90-

Hypothenuse * et, /fatheten - ô undc,
/== A£(. a'=bx+c*; aYiFF

t>= l/a'-c2 lla'- 6*.

Çuac/rat:
Je/te - a Oiagona/e jD
F-a*a=*a2 a= \/y

-D~ \/asra2~ \/2a* ~ a VF^a. t,^42
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tig.7
TafelE

Rechteck:

fige

Je/ten-a und b, D/agona/e-J)
r.a.b; a-^:

D \/a' + b*

Para//e/o.qramm:
6rund//n/'e g Höhefrechtmnlf//g

auf6rund//n/e) - fl
T= q.Ti - ?i=ALy > y * • st '

Rhombus :
6/e/che Je/ten • a Diagonalen J>, u Dz

T= a* omec F= v- n*.
2

Trapez:
karaHe/se/ïen- 6 undgHöhe ~ A

D/agona/en - D, und Dz '

F G-eg A
2

Trapezo/g/:
Diagonale A C und récritwinklig

darauf d/e Höhen /i1 und hg,
r-AR A,+71, =.e_.h,+?i,.2 * 2 * * '

ßequ/are Me/ecke (Po/ygon):

•Seite » &
Radius des umschriebenen Kreises - ^
Radius des eingeschriebenen Kreises* _r

Polygon ft n S F
Dreieck 0.577S 0299 S 1.732 Roes*63 r 0*33S' od. 1.289R1

Çkjodrat 0.707s 0500 3 1*1* R » 2.000r 1000 S' » 2 000 X'
Pünfeck 0.851S 0.695B 1.17tR • i.*ssr 1.721 S' » 2.378R'
Sechseck 1.000S 0.0663 totoR » 1.155 r 2.590 S' „ 2 59» R'
Siebeneck 1.1523 1.1X38 3 o.ouR » 0.961 r 3J6*3* » 2.736 R'
Achteck ISO? S 1.208S 0.76S ft • 0.020 r 0,820 S' „ 2.828 R'
Keuneck 1.5629 1.37* S ato*R »0.720r 6/82 3' 2 892 R'
Zehneck 1.6189 1.5*03 0616 R ,0 t*9r 7.69* 3' n 2 939 R'
f/feck 1.77S 1-70*9 ososR *0.597r 90*6 S3 » 2.973 R'
Zwölfeck 1.9923 1.866S 0.3/0 R »0SS6T 11.190 3* » 3.000 R*
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Fig IS

I64

3

-3

Tafelin
Unrpgelmassiqe Vie/ecke od F/achen :

O/'e f/äche kann bestimmt werden durch'
Zer/equng des Z/e/ecks In Dreiecke m/tte/st
D/aqona/en und Sumrmerunq derermiû-
te/ten Pre/ecksffachen, oder durch
F/ntedunq m Trapeze u Dre/ecke ver
mitte/st der ffoord/na ten der Eckpunkte
aufeine rechtw/nkf/'g geweh/te kxe fig /3

Durch Zerlegung m psrai/e/e ôfre/fèn
gfeicher Brette kg. fd-

F x.(h,+h2-r. f>„~)

Kreis:
Durchmesser d; Had/us r
Umfang p. MDa/t rp- d.X « 'd. 3,14759

2rT-
F. d'T_ o 785 de r2JT.

r * 0> S64 \/f ;
d= 2 Y-ff F, 128 ypT

Kreissektor : fÂBCj F/g m
Fad/us r. Bogen b ;

Zentriwinkel n ;
F- r.2T. n - b. r

n 360JF _r.*7T
b 2rT.n «J60

' 7T
Z80
n /

nJT. n
160

Halbkreis : Bogen b=T.r. F/äche=F= Slgk-

Viertelkreis: Bogen-b=Uff; Fläche» F* -Ç-*

Kreisabschnitt : fg. is
Sehne Sj Höhe » h, F= A s. h.

F°Z%p-is\r-%r. ir-gr-tj
»VhFr-h). r^-J^.



Fig. 19

Fp.20

TafelJV
Are/sr/nq :
Aeusserer Fadius P,
innerer Fad'us - J-,

F= JFJT-r'X.
- 7T.('R+r)(Ji-r).

wenn d- radiale Breite des /freisrings
so/st F- TT(2r+dj. d

Pre/srinqstück: (konzentrisch)

Aeusserer Fad/us dt
innerer Fadius - rZentriwinkel n, radiale ßre/te-d

r- fiW-Ftyfo -
(R+r)d- - ffi+r)d. n. o. oos?

E/Zipse:
Fa/be Achsen der Ellipse a und6.

F- a.b.FT.

Elliptischer Ring:
kalteAchsen der äussern Eii/pse-a, b
Fa/teAchsen der mnern E/iipse •m.n

F= 7T.fa.b - mri).

Parabeiseqment ECF:
s - FFF=Fs.h

ParabeiE/äche CAC :

F- f- FC. AB.

Hyperbe/seqmer/tABC :
Sehne a, h/öhe ~ &

F(annähernd) =Fb.a



Fig2t ^7]"K"

S
" ' P

>
Fig.25

<r~-S »

Tafel V
Würfe!:

Seite ~S, Inhalt-Kj Oberfläche'0
K- S3. O * 6 SZ ;

Diagonale J) -yjs! s\/3
S. 1,732050

Parallelflach :

FifX

fig.30

iiL

Länge -1. Breite - ô Höhe - A
Inhalt ~K -l.b h
Oberfläche 0 - 2. ft'b+lh+b.h)

Prisma :
Grundfläche G. Höhe ~h
Inhalt K - G.h
Oberfläche 0= Umfang der Grund'

fläche U^h+zG.

Schtefabqeschmttenes Prisma:
Flächeninhalt dessenkrechten Quer

Schnittes G,
Länge derKanten h,h2h3 hn
Inhalt. K= G. h,+he+h3+ hn

H
Beimehr als S Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetne

Pyramide.
Grundfläche G.
K= GJi_ h m

Höhe h
3K.

Mantel M Umfang der Grundfläche U*th.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen» ihrAbstand=h,
ihre Umfange II u. Mante! M u h,,
lt=Mf G+g+\Grj); 0 M+r+'g.

Obdisk, Wall (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

K= ~h^2.i-fa,) b+(2a,+a) f),J

66



ThfelVI
Cy/mder (Wa/ze)

Radius-r, Durchmesser-d\ Hdhe-h
Inhalt K r'JTh öder dfx h
r-XET. ft-£l.TTF ' r'JT

Mantel 2r1r.fi oder etSTft
Oberfläche-2rTfr*-ft) oder dx(sf+h).

Schiefabqeschnittener Cylinder.
ürösste Höhe -H, kleinste Höhe =h,
InhaltK=r'xM+h oderR'x.ff+d
Mantel rJt(H+h)

Hohlcylmdsr (Rohr):
innerer ftachus - r.
AiissererRadius-R, Länge-I,
Randstäche - s - R- r,
Inhalt K- X t.(R2—r2J, oder

K- XIS (2R,- s) oder XlsferrS).
Cyhndenhuf:

Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes - h, Mante!= 2rh
Inhalt: K - J r' h

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe ft de/te-s -yrr+h1,
ManteI M. jrrXr'+h' oder Xr.s,
Oberfläche Xr'+ rns oder rx(r-ns)

oder nr. (r+\fr'+ h2)
Inhalt K= j-r'x h

r V57T. h 3K
'WTï ' r'sr

Abgestumpfter Kegel:
Radien derparallelen Endflächen -Rundr,
Durchmesser-Dund,d. Höhe-lij Seite-s,

Inhalt K- fjrh K+Ri'+r2)
'

JTft'f ]R+J)drd2)
Mante! M =xs(R+r). ,z
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Fig.V

Fig38

Fig39

Fig.40

Fig41

Fg42

Tafel VII

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0 RrfF=izg66K odo-dUr.
Inhalt K= %r:'jr n, laow3, K=JLe,

•> K- di'JT- - o,5236.d3r.
3

Radius r^ygr. rJfëf
Hohlkugel:

Aeusserer Radius-R, innererer,
AeussererDurchmesser =D, innerer- d
InhaltK= «ff.(j{LP),f(D3-d).

Kugelsektor:
Radius derKugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe-k Durehm -c,
Oberfläche 0 'KR!^+h)
Inhalt K= Fr2JTh z,o9onr'h.

Hohlkugelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer-r
Wanddicke - R-r s, nr= a'en/d
Inhalt K- 2,0haR(R3-Kj.

SA

Kuge/seqment (Kugelkalotte):
Radius derRüget r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte =h,
Oberfläche - O 2JFrh JT(az+h)
Inhalt K sLgrh faaz+thzJ oder

fdf fd (ar—fij.
Kugelzone :

Hohe derZone =hj ßadius derKugel -r
Durchmesser der Endflächen - a undb,
MantelM 2rJrh} Oberfläche 0=M+a7JT+b2X;

Inhalt K=^-JCh(3a*+3bz+JizJ
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Tafel VU!

M

Cyl/ndr/scher Ring :

HgA5

fig.46

*a,

Fig. 17

fig. 43

fig50

Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmessen des 8mges=D, Radius R
Inhalt K 25T2Rn2 2,467Dd2
Oberfläche 0=6 fJTzRr s, 87Dd.

è Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen «3 b unda, h,
Höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K h[2(ab+a,h,)dab, +a, bj

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a, b.c.
Inhalt K ff JT a be

Fass.
Spunddurchmesser D,
Bodendurchmesser •= d,
Höhe (resp. Länge) - lt.
Inhalt K 1,0153 h(o,iDz+ 0,2Dd+ 0.15d)

Reguläre Polyeder :

Tetraeder l (1 gleichseitige Dreiecksflachen

länge der Kante -a, Ober!! 0 tä\3 - 1732a'
Inhalt K=£a'\z o.nzasa3

Ofttadder '. 8gleichseitige Dnelecksf/achenJ

Kante-a Oöerfl 0= aaz\/3~=3,iei'16a"
Inhalt K ~ a3

DOdekdedQP. I2 regelmässige Fünfecke

Kante • a, 0 - 3a2\zs+ Töyj- so, 61572saz

Inhalt K= ~ä3.f15+7^5) 7,663119 a3.

/kosaeder: 20 gleichseitige Dreiecksflachen)

Kante-a, 0 - 5s?\3_= 8,6602515az.
Inhalt K Tu'fr. r\5 2, 181695 a3.
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