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Geometrie
Formeln zun Inhaltsberechnung

von Flächen undHörpern.

Dre/eck;

Tafel I

Grundlinie •ç Höhe*/); F/äche*F

F-Z^F .^.g.
9= h - Fd n ' ff4<xr-4/3+i:y- -FSO' - F ff

6/eichse/tiqes Dreieck:
Jeden * a=ö=c p a =/! ~ y 60°
F~~ é'IFF ou33a*

("genauer 0,4330'?? a',)

=T^T|T.
Gleichschenkliges Dreieck.

öri/F)cf//F?/e - a, g/e/c/ie Se/ ten - ^

^ tVfiàraJ. fei-a)*f\/[6r§Jf6-§)

Ungleichseitiges Oreteck;
Je/ten a ö und c, s= a-rbec

F=~\/s (ô-a) (s-b)(s-c).

Rechtwinkliges ûre/eck; fa.zo'
Hypothenuse * a, katheten • 6 undc,
A=A^,- a'=62*c'; a\/b*ec*;

6 l/a'-c* ; c - l'(ip- h'

/puadrat:
Gelte - a Diagonale ZJ

F~a*a-a2 a \Zy
-D- Y'a'-ta'r y?a' a V'Gla

IÔ2



rïg.7

F/gâ

90/ À3Ô

.V

fr" •'90

Rechteck:
Tafem

Seite » S --Ai--"
Radius des umschriebenen Kreises - M
Radius des eingeschriebenen Kreises » r

Je/ten-a und b, û/agor/afe -J)
F-a.b. a=JZ. b=r.' » ^ '

ya'-f 4!

Parallelogramm:
Grundlinie g; Möhefrechtwinklig

aufGrundlinie) A
F=g.A- g =JL. 7i F7* ' y A ' S '

Rhombus :
Gleiche Se/ten -- 3 DiagonalenA u. Dz
F= a. 2 <scn ce ; F D&

Trapez:
Para//e/seiten ~ 6 undgt

Höhe*: A
Diagonalen - D, und D2 '

F Grg - h5 '

Trapezo/d:
Diagonale A C und rechtwinklig

darauf d/e Hohen A, und hg.
F=AÇ_. h,+As =_e Ay+A2

2 2 * '

Reguläre T/e/ecke (Po/ygon):
Polygon n r J F
Dreieck 0.577s 0289 S 1732 RoO.S*63 r 0*3)S* od. 1.299 X'
Quodrot 0.707s ojooa 1*1* R » eooor 1000 S' a 2 000 R'
Kunfeck 0.85!S 0 69SB 1.176 K 1*63 r 1.721 S' „ 2 378 R1
Jechseck I.OOOS 0*669 io*o71 « I.15S r 2 598 S' n 2 598 R3
Siebeneck 1.1S28 fOJ8 8 0 *68R n 0.96t r 336* 3' 2.756 R*
Achtech 1307 S I208J 0.76t R • 0626 r *82*3' „ 2.826 R*
Kfuncck 1.4629 137* S 068* R a 0.728 r fi/« 3' a 2 892 R'
Zehnech 1.618 S 15*09 0.616 R a0 6*sr 769* S' u 2.939 R'
f/feck 1.77SS 170*9 0S6S R a 0 58/ r 9166 S" t> 2.973 R1
Zwölfeck 1.992 s 1866 S 0.516 R a 0.5)6 r 11.190 3* » 3.000 R'
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Tafelni
l/nrpqelmassiqe Vielecke od Flachen :

O/e k/ache kann ôest/p/mt werden durch'
Zer/equnq des Me/ecks 'n Dre/ecke sn/ttefst
D/aqona/en und Summ/erunq deremit -

te/tenDre/ecksffachen. oder durch
B/nte/funq //? 7rapeze u Dreiecke i/er -

m/ttefst der ffoord/naten der Eckpunkte
auf?/ne rechfw/'nkf/g gewah/te 4xe kg/3

Durch Zer/equnq /n para/feie Sire/Den
g/e/cher ßre/te kg /d

r- x (/>,+ht+. hn)
Kreis:

Durchmesser d; ffad/us r
Umfang p. /nha/t« rp • dX - cL. 37U7S9

2 rX-
r-sCK^ Oj 73S dz r.'JT

«

r- \/r ~ o,56uYp
d 2 Y/'7 f, 728 Yf 7

Kreissektor : /kßCj f'g/6
ffad/us r Bogen - b ;

Zentrrwmkef =* n ;
F» r2T. n b.r

j6O ~~Z

r 14g- • 3$° - à 18Q* n TT n /
n 360. F _ b f$Qr.'JT r JT
b 2rT.dk- « rJT. n

J60 180

Halbkreis : Bogen b=SFr. F/ache=F= Skr2

Viertelkreis : Bogen -6=UdL ; Flache -F= SJjFS

Kreisabschnitt : F,g.i8
Sehne " Sj Höhe ~ h, F= JL s. b

^enau F= ZZc1 "zsVr br-s.fr-h)

s.iyh(*r-h). r^-p.
164



i6<



Fig 24

m
fe;.

Fig.25

é
Fg?6

Fig.30

Tafel V
Würfe! :

Seite=S, Inhalt'Kj Oberfläche*0
K- S3, O= 6S2:

s* firDiagonale J) =|/js2 S\/3
«S. 1^732050

Parallelflach :
» Länge-1j Breite- b Höhe-h

Inhalt =K =1 bh
Oberfläche - 0 2.(!b+Lh+b h)

Prisma :
Grundfläche =fr. Höhe-h.
Inhalt K Gh.
Oberfläche 0 Umfang der Grund¬

fläche U*h+2G.

Schiefabpeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt dessenkrechten Quer

Schnittes G,
Länge denKanten h,h2h3 hn
Inhalt K= G. jh,+hs+h3+ hn

TT
Bei mehrals J Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wehigstens Axensymetne

Pyramide:
Grundfläche - G
K= GjLL

3 '

Höhe =h
h JA Cr= 3fv

Mantel M Umfang der Grundfläche (J* th.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G,g, ihr Abstand-h,
ihre Umfange II, u. Mantel M - E+SL. ht,
K~Ji( (i+fj+\(ifj) O-M+Gng.

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

/l b ' (Za,+a) b,J

166



Fig.3/

hg 35

F/g36

läfeJVf
Cy/mder (Wa/ze)

Radius- r. Durchmesser d Höhe-h
Inhalt K- r'JTh oder R'jl h
r~Xjt. h=2L-,

VTX ' r=JT
Mantel 2r7r.fi oder cfJFh
Oberfläche=2rT.fr-rfr) oder dzfjf+ fr),

Schiefabqeschnittener Cylinder.
Grösste Höhe H\ kleinste Höhe =h,
Inhalf K- nzrH+h oder cfir.tfrçL
Mantel rjr(H+h)

Hohlcylinder (Rohr):
innerer Radius - r.
ÄussererRadius-R, hänge- l,
Wandstärke s - R-r,
Inhalt K" F.l.fR'—r), oder

K-ÖT.ls (ZÜ-S)oder X.l.s(zr+s).

Cy/mderhuf:
Radius derGrundfläche r,
Höhe des Hufes-h, Mantel 2rh
Inhalt: K- fr.2 h

Kegel:
Radius der Grundfläche r,
Höhe - h Gelte-s - yr^+ffî,
Mantel M= urr\r'+K oder jr.r.s,
Oberfläche JF.r3+ m.s oder rJT(rtg)

oder 71r (r+\/r2+ hz)
Inhalt K g-r'Ji h

!• K Ji 3K
*7r h ' r*7C

Abgestumpfter Kegel:
ßad/en derparallelen Endflächen •H undr,
Ourchmesser-jDundd, Höhe-hj Seite-s,

Inhalt K" fjjrh (R*+ Rr+r)
-- srh't I)2+Dctr d2)

Mante!M =srs(R+r).
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Rg37

Fg38

Fig39

FigAO

F,gA1

TafelVII

Kugel:
I Radius -r, Durchmesser-d,
U Oberfläche 0=//r'jr=i2g66rj oderd*JF.

inhaitK=-£r3JT 4,189r3, K= flr,i •> K" d'/K - 0,S236.d3;
Radius r -

T| Hohlkugel:
nP Aeusserer flad/us-R, innerer-j",
i. AeussererDurchmesser =D, innerer- d,

r^_,A InhaltK= *f(RLr) ff#3-d).

Kugelsektor:
'•

* Radius derKugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe'h, Durthm.-c,
Oberfläche 0 7r:R(f'h + c)
Inhalt K=Ar'TrJi 2,0944 r3h.

Fig42

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - R innerer •rWandd/che - R-r - s, sr=

Inhalt K 2,094ftfRHRj.
S

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h
Oberfläche O - 2JFrh JT.fa'rh ')
Inhalt K vv- HTh f-3aAhy oder

- -j-jrh'far-n).
Kugelzone :

Höhe derZone-hj ffadius derKugel-r
Durchmesser der Endflächen - a undb:
MantelM Zrjrh, Oberfläche 0=M+a3Jr+b2JT;

Inhalt K=~~jrh [,3;/+3t/+Iiz)

l68



fig.44

Fg. 45

Fig46

ffg.47

Fg48

fig 4-3

fig50

Tafe/W

Cy/wdnscher Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmessen des Ringes=D, Radius - R
Inhalt K HJl'Rr* 2,467 Del2
0Oerfläche 0 • 4 JTzRr .9. 87 I)d

Kübel.
Die unter sichparallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den Halbachsen a b unda, b,
höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^JTh^zfab+aty+ab, ra.bj

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b,c,
Inhalt K -J- JE a b e

Fass.
Spunddurchmesser D,

f Bodendurchmesser d,
Höhe (resp. Länge) - Ii,
Inhalt K 10453 h (0,4Dz+ o}2Ddrogsd)

Reguläre Polyeder:
Tetraeder : f4gleichseitige Dreiecks flächenJ

Länge der Kante -a, Oberft 0 • a'fS- i/32a'
Inhalt K -f o,ii785a3

OKtaeder Sgleichseitige Dreiecksflächen)

Kante-a Oberfl 0 tta2\/Jf4464116a2
Inhalt K 0,4714045 a3

Dodekaeder: Q12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0 3:r\z51 toy's-20,645729a'
Inhalt K'-jt'fis+rys) 7,663/19 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksf/achenJ

Kante-a. 0 3r'V3 8,6602545a2.
Inhalt K=S.a (3+yS)-z,181695 a3.
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