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Sur la convergence forte

Par Fdouard Iranckx, Bruxelles

Résumé

Iixtension 'un critére classique de Kolmogoroft pour la convergence forte.

Kolmogoroff [1] démontre le théortme suivant:

St une sutte de varwables aléatoires indépendantes zy, 2y, ..., @
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elle satisfait & la lov forte des grands nombres.

Lie but de la note est de généraliser cette proposition aux cas de
variables uniformément bornées quelconques, dépendantes ou non,
Dans lo cas général, si s, est la variable définie par:

A R

(i

9
&

’ U:r:l Frypawg T Xy
S .
| 2

| lU;::l Ty e U:r:”

on a i {1 e

" n?
lo signe S ddsignant la somme des termes de la matrico de covariance.

Nous effectuons une partition de cette matrice, comme il est
indiqué au tablean ci-apres
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et nous désignons par S, la somme de tous les éléments qui se trouvent
dans la k* tranche, en sorte que
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Le théorcéme que nous démontrons ci-apres s’énonce comme suit:

St une swite de variables aléatovres wniformément bornées satisfait @
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elle satisfait & la lov forte des grands nombres.

Remarquons que si les variables sont indépendantes on a Py = 0

en sorte que nous retrouvons 'énoneé de Kolmogoroft,

a) La condition [2] entraine
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et la convergence de [1] entraine la convergence de
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b) D’aprés un lemme de Dvoretzky [2] st @, = 0 pour n = 1,2, ...

et si
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il existe une sous-suite d'indices {n;} telle que
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Si nous appliquons le lemme nous concluons qu'il existe une

sous-suite {n;} telle que
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et par Borel-Cantelli
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¢) Dang une note antérieure [3] nous avons démontré que l'existence

d’une sous-suite {'n.i} telle que
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est une condition nécessaire et suffisante pour la loi forte, ¢’est-d-dire
pour que & >0, n >0 il existe N, tel que pour n > N,,

prob. { U .IS'"-M mSn’ = as} < 7.
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T.e théoreme est ainst démontré.
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Zusammenfassung

Iis wird eine Verallgemeinerung gegeben fiir ein bekanntes IKriterium von
Kolmogoroff betreffend die starke Konvergenz einer I'olge unabhiingiger Zufalls-
variablen.

Summary
For the almost sure convergence of a secquence of independent random variables
a generalisation of the well known Kolmogoroff criterion is given.
Riassunto

St da un’estenzione del criterio classico di Kolmogoroff per la convergenza
forte d’'una sequenza di variabili stocastiche.
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