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CHAPITRE II

8. Soient données maintenant
3 faces 14 ^ af quelconques, mais

non tautozonales, du complexe
cristallin concentré par le point o.
Leurs intersections donnent 3

arêks, dont les vecteurs sont

d'après le § 3 :

Soient données maintenant 3
arêtes tx quelconques, mais non
coplanaires, du complexe cristallin
concentré par le point o. Leurs
plans de jonction donnent 3 faces
dont les vecteurs sont d'après le

§3:

Ou t

K

Fig. 3.

' l2(8 sin Axvx

U3lt sin A2r2

Hxl2 sin Asï3

et dont, les angles sont d'après
le § 2:

cos &x r2r8
sin A2 sin A3

\ r2r3 sin a^
i t3tx sin a2I2 (1)

Vtjïj =sina3I3
et dont les angles sont d'après
le § 2:

cos Ax=l2l3=]J^-]J^
sin a., sin a¦3



sin A2 sin A3

cos A2 cos A3 ¦ cos Ax
(16&)

sin A2 sin A3

et en permutant pour les 2 autres :

cos Ag cos A4 — cos A2
cos a.,

cos a»

sin A3 sin Ax

cos A4 cos A2 — cos A3
sin Ax sin A2

Il est inutile de faire remarquer
que le triangle des ïx obtenus est
le polaire de celui des lx donnés.

sin a2 sin a3

_ cos a2 cos a3 — cos a4

sin a3 sin a4

et en permutant pour les 2 autres

(J6»8)

cos A2 :

cos A8

cos a3 cos a cos a,

sin a3 sin &x

cos a4 cos a, — cos a3

sin a4 sin a2

Il est inutile de faire remarquer
que le triangle des i { obtenus est

le polaire de celui des ïx domés.

9. D'après le paragraphe 2 nous avons encore, en remarquant
qu'une face normale par ri à la face lx, passe également par le

vecteur l. :

lxxx cos êx sin hL

I2r2 cos $2 sin h.,

hh cos $3 sin hg

l4r2 i4r3 o

i2xx f,r3 0

I!ir1 l8r2 0

(2)

de sorte qu'en multipliant sealairement les équations (1) par li,^,^
et rl5t2>r8> nous obtenons :

sin Ax sin h, sin A2 sin h2 sin A3 sin hs

sin a2 sin h2 sin a3 sin hH

(3)
sin a4 sin h4

et enfin par division :

sin A4 sin A2 sin A3 ix ' l, l3

sin at sin a2 sin a3 ïiY*2r8

c'est-à-dire que le module M du triangle sphérique rxv2tà est égal au

rapport des sinus des angles triédres Ii'i2l3 et ti't,^.1'

M. (4)

1 Le sinus d'un angle plan peut être défini comme la surface d'un parallélogramme

dont les côtés sont l'unité; par analogie le volume du parallélipède construit

avec les 3 vecteurs unités ï i que représente le scalain xl 1 t,t, est le sinus
du trièdre t^t,.



Or dans les 3 couples de triangles sphériques rectangles que
détermine la construction des hi( l'égalité des rapports sin Ai : sin a^

nous donne :

sin hx sin A., sin a3 — sin A3 sin a2

sin h2 sin As sin a4 sin A4 sin a3 (5)

sin hg sin Ax sin a2 sin A,, sin a4

ce qui, substitué dans les équations (3), donne encore :

lx ujs sin Ax sin A2 sin a3 sin A2 sin A3 sin a4 sin A3 sin At sin a2

tx Vr2ts sin a4 sin a, sin A3 sin a2 sin a3 sin a4 sin a3 sin &x sin A2

et si nous posons les expressions équivalentes :

sin A4 sin A2 sin a3 A

sin a4 sin a, sin A3 D

nous avons très simplement, avec égalité des numérateurs et
dénominateurs :

ljl2l3
_

A

MVs D
M (6)

10. Les valeurs A et D des sinus des trièdres peuvent prendre
encore une autre forme. Pour simplifier, posons dorénavant :

cos aik c,k cki

cos Aik Cik Cki

En élevant au carré l'une des

expression A :

sin 2A4 sin 2A2 sin 2a3

et en y substituant la valeur de

sin 2a3, que nous fournit très facilement

l'équation (l6is) correspondante,

nous obtenons après
réduction :

zl2=l-C2-C2-C24-2C1C2C3
et sous forme de déterminant :

CnC12Ci3

.I- (iju3)

puisque G«:

^-'12^'22^J23

Cl3C23C33 j

cos Aii= 1.

sin alk sik

sin Aik Su
— ski

bki

En élevant au carré l'une des

expression D :

sin 2at sin 2a, sin 2A3

et en y substituant la valeur de

sin 2A3, que nous fournit très facilement

l'équation (lWs) correspondante,

nous obtenons après
réduction :

D2 l—c2— c| — cl + 2cic,c3

et sous forme de déterminant :

D*=(rjr2r8)9=:

puisque cr,

c11c12c13

c42c22c23

C13C23C33

cos a;i 1


	

