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S

DER DOM ZU KOLN,
gegriindet 1248, vollendet 1880,

seine logisch-mathematische Gesetzmifsigkeit und sein Ver-
hiltnis zu den berithmtesten Bauwerken der Welt.

Motto: ,,Uberhaupt spielt in keiner der anderen bildenden
Kiinste die Logik eine so bedeutsame Rolle, als
in der Architektur.*

»Man darf wohl sagen, dafs die christliche Bau-
kunst des Mittelalters, das Gigantische und Phan-
tastische der orientalischen Architektur mit der Har-
monie, der Klarheit, der strengen Konsequenz und

Gesetzmiifsigkeit der griechischen zu einer héheren
Einheit verbindet.*

August Reichensperger, die christlich-germa-
nische Baukunst. 3. Ausgabe S. 14 u. 16.

Vox
Dr. FRZ, XAV. PFEIFER,

KGL. LYCEAL=-PROFESSOR IN DILLINGEN.

Entstehung, Inhalt und Einteilung dieser
Abhandlung.

Der Autor dieser Abhandlung hélt seit vielen Jahren Vor-
lesungen iiber Geschichte der kirchlichen Architektur, weshalb
er auch auf Ferienreisen stets darauf bedacht war, solche Stadte,
wo grofse Meisterwerke der kirchlichen Architektur zu sehen



... — . ‘.f

Der Grundrifs wurde nach dem grofsen Hauptgrundrifs des bekannten
Werkes von Schmitz durch Photographie und Zinkographie hergestellt und zwar
in einem solchen Mafsstabe, ‘dafs jeder Meter der wirklichen Dimensionen in
der Zinkographie genau durch einen Millimeter wiedergegeben ist. Es kann
daher jedermann, der etwa Lust und Zeit hat, sowohl die absoluten Mafse, als
auch die in der Abhandlung angegebenen Proportionen mit einem Millimeter-
mafsstab bestimmen und prifen und so unsere Angaben kontrollieren.
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sind, zu besuchen. Von allen Kirchen, die der Autor auf diesen
Reisen zu betrachten Gelegenheit hatte, machte der Dom zu Ké&ln
bei wiederholtem Besuche den tiefsten und nachhaltigsten Ein-
druck, einen viel michtigern, als selbst solche Kirchen, welche
den Kolner Dom an Flachengrifse bedeutend ibertreffen, wie
der Dom zu Mailand und die Peterskirche zu Rom. Die Folge
dieses méchtigen Eindrucks und der dadurch geweckten Begeiste-
rung fiir den Kolner Dom war, dafls der Autor im Herbst des
vorigen Jahres nach der Heimkehr von Kéln sich daran machte,
in seinen freien Stunden iiber die Dimensionen und Proportionen
jenes durch Schonheit und Grifse gleich ausgezeichneten Bau-
werkes eingehende Studien zu machen. Die Grundlage dieser
Studien war das bekannte grofse Werk von Schmitz iiber den Dom
zu Koln, dessen genaue und grolse Zeichnungen mit beigefiigten
Malfsstiben und Malsangaben es ermoglichen, sowohl die abso-
luten Dimensionen, als auch die Proportionen jenes Baues und
seiner Teile mit grofser Genauigkeit zu bestimmen, denn die
zahlreichen, in die Abbildungen hineingezeichneten Malsangaben
erstrecken sich oft sogar noch auf die Linien, und die Abbildungen
haben eine so bedeutende Grofse, dals auch in solchen Fillen,
wo die Malse erst mit Hilfe der Abbildungen bestimmt werden
miissen, die Malsbestimmungen noch bis auf ein paar Zolle, oft
noch weiter herab, sicher sind. Wo schon in den Abbildungen
Mafse angegeben sind, wurden stets diese zu Grunde gelegt, jedoch
die im preufsischen oder rheinlindischen Fufsmafs angegebenen
Dimensionen stets in Metermals umgerechnet, was allerdings
etwas miihsam war, da hiebei stets mit sechs Dezimalstellen ge-
rechnet wurde.

Ubrigens waren die absoluten Malsbestimmungen hiebei nur
Mittel und Vorbereitung fiir die Bestimmung der Mafsverhiltnisse
oder Proportionen. Die Untersuchung und Bestimmung der Pro-
portionen, diese spezifisch mathematische Arbeit fithrte bald zur
Uberzeugung, dafs die Mathematik des Kdlner Domes erst vom
Standpunkt der Logik in der rechten Beleuchtung erscheint.
Wie das gemeint ist, wollen wir kurz erkliren. Dafs in der
Architektur, namentlich in der monumentalen, die Mathematik
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eine nicht unbedeutende Rolle spielt, ist lingst bekannt und
folgt aus der geometrischen Natur der Bauwerke. Es ist ferner
auch von verschiedenen Kunstschriftstellern, namentlich von Bot-
ticher in seiner Tektonik!) der Hellenen hervorgehoben worden,
dafs es in Werken der monumentalen Architektur, insbesondere
im dorischen Stile, eine logische Folgerichtigkeit gebe. Es ist
also bereits bekannt und anerkannt, dafs ein Bauwerk Mathe-
matik und dals es Logik in sich enthalten konne. Im Dome
zu Koln nun sind Logik und Mathematik auf ganz eigentiim-
liche Weise vereinigt, ndmlich so, dals aus zwei Fundamental-
grofsen, wovon die eine eine absolute, im Dome gegebene Mals-
grofse, die andere aber ein Quotient, also eine relative Groifse
ist, alle wichtigeren Malse und Malsverhéltnisse durch logisch-
mathematische Operationen sich ableiten lassen. Die zwei an-
gedeuteten Fundamentalgrofsen haben hiebei eine &hnliche Be-
deutung und Funktion, wie die Primissen eines logischen Schlusses
und das operative Verfahren, wodurch aus jenen Grifsen andere
abgeleitet werden, ist im Wesentlichen deduktiv. Ich lege auf
diesen Punkt Gewicht, weil schon durch dieses Verfahren die
gegenwirtige Abhandlung sich wesentlich unterscheidet von den
Artikeln A, Zeisings in der Augsburger Allg. Zeitung 1869
Nr. 216 bis 218 iiber die Verhiltnisse des Kdlner Domes nach
dem Grundrisse von Franz Schmitz. Zeising hat in jenen Artikeln
ein frequentes Auftreten der Proportion des g. Schnittes im Grund-
risse des bezeichneten Domes nachgewiesen, er verfuhr aber hiebei
rein induktiv, indem er einfach durch Malsangaben zeigt, dals und
in welchen Mafsen des Domes jene Proportion sich finde. Dieses
Verfahren verschafft nun zwar einen gewissen Einblick in die
mathematische Gesetzmilsigkeit des Domes, aber es gewihrt noch
keine Einsicht in den logischen Zusammenhang, der zwischen
den Malsverhiiltnissen der mannigfaltigen Teile und Gliederungen
jenes Baues besteht, weil bei jenem Verfahren jene Maflse, zwi-
schen denen das Verhilinis des goldnen Schnittes nachweisbar
stattfindet, nicht aus einem einheitlichen Fundamentalmafse, und
zwar aus einem solchen, das dem Dome selbst angehort, abge-
leitet sind. Es trigt aber der Kolner Dom in seinem centralsten
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Teile ein solches Fundamentalmafs in sich, woraus mit An-
wendung des Quotienten des goldnen Schnittes die andern Haupt-
mafse, sowohl horizontale als vertikale, durch Rechnung sich be-
stimmen lassen. Welches jenes Fundamentalmals sei und wie
die andern Malse daraus abgeleitet werden, wird sogleich weiter
unten im Beginn des ersten Teiles dieser Abhandlung gezeigt
werden. Der erste Teil dieser Abhandlung soll nimlich den
Kélner Dom fiir sich allein betrachten, und zwar in Riicksicht
auf dessen logische und mathematische Gesetzmaifsigkeit; der
zweite Teil aber soll eine architekturgeschichtliche Vergleichung
des Kolner Domes mit einer Anzahl der beriihmtesten Bauwerke
aus den Hauptepochen der gesammten Architekturgeschichte geben.
Der erste Hauptteil wird wieder in zwei Unterabteilungen sich
zerlegen, wovon die erste mit den geometrischen, die zweite mit
den arithmetischen Verhaltnissen und Gesetzen des Domes sich
befassen wird. Kin kurzer Nachweis des inneren Zusammen-
hanges dieser zwei Kategorieen mathematischer Verhiltnisse im
Kélner Dome, der geometrischen und arithmetischen néimlich,
wird den ersten Hauptteil beschliefsen.

Auch der zweite Hauptteil wird zwei Untereinteilungsglieder
haben, wovon das erste den Kélner Dom mit einigen Bauwerken
der vorchristlichen, der zweite aber denselben mit einigen be-
riilhmten Kirchenbauten der christlichen Zeit vergleichen soll. Eine
kurze Zusammenfassung des Ergebnisses der geschichtlichen Ver-
gleichung wird diesen zweiten Teil beschliefsen. Bevor wir an
die Ausfiihrung gehen, ist noch etwas Weniges zu bemerken iiber
die Stellung unserer Abhandlung zu der schon vorliegenden Lite-
ratur iiber den Kolner Dom. Soweit der Autor dieser Abhandlung
jene Literatur kennt, ist der bei weitem iiberwiegend grolsere
Teil historisch, oder doch vorwiegend historisch. Aufser den
schon erwihnten Artikeln Zeisings in der Allg. Ztg. ist mir keine
einzige Publikation, welche die mathematischen Verhéltnisse des
Domes speziell und eingehend behandeln wiirde, bekannt). Da
mir daran lag, von etwa vorhandenen Publikationen mathemati-
schen Inhaltes iiber den Dom Kenntnis zu erhalten, habe ich vor
mehreren Monaten in der Zeitschrift fiir mathematischen und
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naturwissenschaftlichen Unterricht von Hoffmann, Jahrg. 1887,
Heft II, S. 158, Fragekasten Nr. 33 die Frage gestellt: ,Ist
seit Vollendung des Kolner Domes irgend eine Publikation er-
schienen, welche speziell und eingehend die mathematischen Ver-
bdltnisse dieses Bauwerkes behandelt?“ Eine Antwort auf diese
Anfrage ist bis jetzt nicht gegeben worden. Es scheint demnach
keine derartige Publikation zu existieren,

A. Der Dom zu Kéln fiir sich allein in seiner mathe-
matischen und logischen Regelmafsigkeit betrachtet.

I. Geometrische Verhdiltnisse, Mafse und Proportionen.

Bei dem Nachweise der geometrischen Regelmilsigkeit des
Domes, welche in seinen Proportionen sich zeigt, wird eine Frage
sich nahe legen, von deren Beantwortung wir jedoch vorerst
Umgang nehmen miissen, namlich die Frage, ob die thatsichlich
nachweisbaren Proportionen so, wie sie vorliegen, von dem Ur-
heber des Domplanes mathematisch vorausberechnet und kon-
struiert worden seien. Wir werden, wie schon angedeutet, von
dieser Frage vorerst ganz absehen und blofs mit moglichster
Exaktheit nachweisen, welche Mafse uud Malsverhiltnisse that-
siichlich vorliegen. Das Verfahren bei diesem Nachweise wurde
im allgemeinen schon oben als ein deduktives charakterisiert,
indem wir sagten dals aus einem im Dome selbst gegebenen
Fundamentalmafse die andern Hauptmalse sich ableiten lassen.
Es ist deshalb vor allem jenes Grundmals und der Modus der
Ableitung anderer Mafse aus demselben genauer zu bestimmen.

a) Das Fundamentalmafls im Kdlner Dom,

Als der Autor dicser Abhandlung bei séinem zweiten Be-
suche des Kolner Domes (im Herbste 1836) ldngere Zeit in der
Mitte der Vierung, wo das Mittelschiff des Lang- und Querhauses
sich schneiden und von wo aus man das Innere am besten
iiberschauen kann, stand, drdngte sich ihm der Gedanke auf,
ob nicht vielleicht in den Mafsen dsr Vierung ein einheitliches
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Grundmals, welches in den andern Malsen seine weitere Expli-
kation finde, gegeben sei. In dieser Vermutung lag eine Art
Hypothese, welche sich mathematisch priifen liefs. Die Vierung
im Kolner Dom ist nahezu, aber nicht genau ein Quadrat, in
dessen vier Ecken vier Pfeiler stehen, die etwas stdrker als
die andern Mittelschiffpfeiler sind, weil sie den Mittelthurm oder
Dachreiter zu tragen haben. (Vgl. im Plane das mit punktierten
Linien eingefalste Viereck in der Mitte des Transseptes.) Im
Plane von Schmitz ist der Axenabstand der Vierungspfeiler so-
wohl in der Richtung der Breiten- als Lingenaxe des Domes
genau angegeben; derselbe betrigt nach jenen Angaben

@) in der Langenaxe 47 Fuls 1 Zoll 6 Linien = 14,79017 m.2)

) in der Breitenaxe 47 Fuls 6 Zoll . = 14,90780 m.
Denken wir uns nun die Axen je zweier Vierungspfeiler in
diagonaler Richtung durch eine Gerade verbunden und nennen
wir eine solche Gerade die Vierungsdiagonale (d), so léfst sich
aus den angegebenen AXenabstinden die Grifse der Diagonale
ganz genau berechnen, genauer als die Bestimmung durch Ab-
messung am Plane sein wiirde. Die Rechnung ergibt, dals jene
Diagonale = 20,9998 m. ist, so dafs also von 21 Meter nur noch
ein Fiinftel Millimeter fehlt. Dies ist bei einem solchen Bauwerke
eine so verschwindende Grofse, dals wir einfach sagen konnen:
die Vierungsdiagonale, die wir in Rechnungen konstant mit d
bezeichnen werden, ist = 21 m. Es ist dieser Umstand, dafs
die Vierungsdiagonale gerade durch eine ganze Zahl von Metern
sich genau ausdriicken lifst, gewissermafsen ein giinstiger Zufall,
weil, wie wir sehen werden, gerade jene Diagonale das Grund-
mafs ist. Bei meiner Hypothese, dals die Vierung vielleicht das
Grundmafs enthalte, vermutete ich anfangs, dals der direkte Axen-
abstand der Vierungspfeiler das Grundmals sein diirfte; aber
schon der Umstand, dals jener Abstand in der Breite- und Lingen-
axe nicht ganz gleich ist, war eine negative Instanz gegen jene
Vermutung; ich hiitte jedenfalls aus jenen beiden Axenabstinden
erst das Mittel nehmen miissen. Bei den Diagonalen fillt die
Ungleichheit weg, weil bekanntlich ein Rechteck, auch wenn es
kein genaues Quadrat ist, gleiche Diagonalen hat, Ferner lassen



306 Der Dom zu Kéln in s. math. u. log. Regelmiifsigkeit betrachtet.

sich, wenn die Diagonale als Grundmals angenommen wird, die
andern Hauptmalse des Domes viel vollstindiger und genauer
ableiten, als aus dem Axenabstand in direkter Richtung.

b) Modus der Ableitung aus dem Fundamentalmalfs.

Schon lange bevor ich in der Diagonale der Vierung das
Fundamentalmafls vermutete, hatte ich durch messende Unter-
suchungen am Grundrisse von Schmitz, dhnlich wie Zeising, ein
frequentes Auftreten des goldnen Schnittes in den Maflsverhalt-
nissen des Domes beobachtet. Indem ich nun diese Beobachtung
mit der auf das Fundamentalmals beziiglichen Hypothese kombi-
nierte, verfiel ich auf die Idee, das Fundamentalmals mit den
Quotienten des goldnen Schnittes in mehreren Potenzen zu multi-
plizieren und dann nachzusehen, wie die bei dieser Operation
sich ergebenden Produkte zu den Hauptdimensionen des Domes
sich verhalten. Das Ergebnis dieses Versuches war iiberraschend
und wird sogleich dargelegt werden, nachdem zuvor iiber den
Quotienten des goldnen Schnittes das Notige gesagt sein wird.
Es darf hier wohl als bekannt vorausgesetzt werden, dals die
Proportion des goldnen Schnittes, weil sie irrational ist, in Zahlen
nur annahernd sich ausdriicken ldfst, aber die Zahlausdriicke
konnen so genau gemacht werden, dafs der Fehler bei mefsbaren
Grolsen nicht mehr in Betracht kommt. Setzt man nun den kleinern
Teil des goldnen Schnittes = 1, so ist der bis auf 6 Dezimalen
angeniherte Ausdruck fiir den grofsern Teil (Major) = 1,618033.
Man kann diesen gemischten Bruch, da er eigentlich auf einer
Division des Major durch den Minor beruht, den aufsteigenden
Quotienten des goldnen Schnittes nennen. Setzt man aber den
Major = 1, und bestimmt dann darnach die Grofse des Minor,
80 ist der letztere = 0,618033. Diesen reinen Dezimalbruch
kann man fiiglich den absteigenden Quotienten des goldnen
Schnittes nennen, weil man durch denselben vom Major zum
Minor herabsteigt. Ist irgend eine Grifse gegeben, die man als
Major des goldnen Schnittes behandeln will und sucht man dazu
den Minor, so erhilt man letztern bis auf sechs Dezimalen da-
durch, dals man die gegebene Grofse mit 0,618033 multipliziert.
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Sucht man aber umgekehrt zu einer Grofse, welche man als
Minor setzt, den zugehorigen Major, so hat man die gegebene
Grofse mit 1,618033 ... zu vermehren. Man steigt also durch
Multiplikation mit der einen Bruchzahl vom Major zum Minor
herab, mit der andern aber vom Minor zum Major auf. Wir
bezeichnen deshalb die Bruchzahl 1,618033 als den aufsteigenden,
die andere 0,618033 als den absteigenden Quotienten des goldnen
Schnittes, und werden der Kiirze wegen den ersten durch Q,
den zweiten durch q ausdriicken,

Es ist jetzt nur noch iiber die Potenzen dieser Quotienten
etwas Weniges zu bemerken, weil wir von beiden Quotienten die
ersten vier Potenzen anwenden werden. Da der Quotient Q ein
gemischter Bruch ist, miissen die Werte mit den Potenzen zu-
nehmen; beim Quotienten q, welcher ein reiner Dezimalbruch ist,
miissen die Werte mit den Potenzen abnehmen. Die Werte der
vier ersten Potenzen von Q bis auf 6 Dezimalen bestimmt sind:

Q = 1,618033 . ..

Q2 = 2,618030...
Q3% = 4,236058 . . .
Qt = 6,354085 . . ..

Die vier ersten Potenzen des absteigenden Quotienten q sind:
q = 0,618033 ...
¥ = 0,236066 . . ..
q* = 0,145896 . . .

Wir konnen nun zur Anwendung dieser Quotienten schreiten.

1. Ableitung der Grifse der Lingenachse ‘des Domes und
ihrer wichtigeren Abteilungen aus dem Grundmafse d
durch die Quotienten Q, Q2 ete.

Die Grifse der ganzen Lingenachse des Domes und die
Mafse der wichtigeren Abteilungen jener Achse stehen zur
Diagonale d, deren Grofse wir bereits kennen, in einem solchen
Verhiltnisse, dals man die Grofse der ganzen Lingenachse und
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jener Abteilungen, welche griofser als d sind, durch Multipli-
kation der Grofse d mit einer der vier ersten Potenzen des
Quotienten Q bis auf eine verhiltnismélsig sehr geringe Differenz
erhilt, wilhrend eine Abteilung der Lingenmalse gerade =d ist.

Die Richtigkeit des soeben aufgestellten Satzes soll nun
nachgewiesen werden, wobel wir mit der ganzen Léangenachse
beginnen und zu den Teilen fortschreiten wollen.

a) Die Grolse der ganzen Lingenachse des Domes, den
Turmbau mit eingerechnet (in unserem Plane die Linie OW),
ist im Plane von Schmitz sehr genau angegeben und betrigt
demnach 458 Fuls 10 Zoll 2 Linien, was in Metermals umge-
rechnet, mit Weglassung der 2 Linien, 144 Meter gibt. Das ist
bis auf eine Differenz von 63 mm = dQ?*, denn Q* = 1,618033+
....=06,854085. ... und demnach ist dQ* =21 m X 6,854085 =
143,935 m. Es fehlen zu 144 m nur noch 65 mm = etwa
21/, Zoll, was bei einer so grofsen Dimension kaum mehr in
Betracht kommt.

b) Diese ganze Lingenachse ist durch die Chorschranken,
welche unmittelbar an die ostlichen Vierungspfeiler sich an-
schliefsen (im Plan die Linie N) in zwei Hauptteile, wovon der
kleinere auf den Chorbau, der grifsere auf das Langhaus trifft,
so geteilt, dals die Lingenachse des Chores (NO) bis auf eine
Differenz von etwa 1 Zoll gleich ist dQ? und die Achse des
Langhauses (NW), westlich von den Chorschranken bis zur Fa-
cade = dQ3. Es ist ndmlich dQ3 = 88,957 m und dQ? =
54,978 m; die Chorlinge ist 55 m, die Strecke von den Chor-
schranken bis zur Westfront betrdgt 89 m.

¢) Im Chore selbst ist jene Strecke, durch welche die Reihe
der Chorstiihle hindurchgeht, wenn wir die Mitte jener Pfeiler
bei welchen das Chorgestiihl ostlich abschlielst, als Grenze an-
nehmen, (im Plan Linie NP) so lang als die Diagonale d = 21 m
und es bleibt demnach fiir den iibrigen Teil der Chorlinge (im
Plane PO) 55 m—21 = 34 m, was nahezu dQ ist, denn dQ ist
= 33,978 m.

Stellen wir nun die bis jetzt bestimmten Grifsen in auf-
steigender Ordnung zusammen und zwar so, dals wir zu den
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Werten, welche in Dezimalbriichen ausgedriickt sind, jene ganzen
Zahlen, wovon die Dezimalbriiche nur wenig differieren, in Paren-
these beifiigen, so erhalten wir folgende Reihe:

1. Diagonalen der Vierung AE

und BD == q == 2] mw,
2. Linge des Domherrenchores
mit dem Chorgestiihle = d = 21 m.
3. Linge des Chores ostlich vom
Chorgestiihle = dQ = 33,978 (34 m.)?)

I

4. Liinge des ganzen Chores dQ2=>54,978 m(55 m.)
5. Linge des Langhauses und

Thurmbaues von den Chor-

schranken bis zur Westfacade = dQ3=88,957m (89 m.)

6. Linge des ganzen Domes —dQ*=143,935m(144m.)

Dies sind die Grolsen,  resp. Mafse, welche sich ergeben,
wenn wir von d aufwirts steigend mit den Potenzen des Quo-
tienten Q das Grundmals multiplizieren.

Wenn das Grundmafs d mit dem absteigenden Quotienten
des goldenen Schnittes, welchen wir mit q bezeichnet haben,
in verschiedenen Potenzen multipliziert wird, so erhilt man
Grofsen, welche kleiner als d sind und zwar in dem Verhilt-
nisse, dals die folgende Grolse zur nichst vorangehenden als
Minor sich verhdlt. Es entsteht auf diese Weise die absteigende
Reihe: d, dq, dq?, dq3, dq*..., worin immer das vorangehende
Glied Minor zum nichstfolgenden ist.

Nun wissen wir bereits, dals d = 21 Meter und q =
0,618033 . ..ist. Daraus ergeben sich dann fiir die anderen
Glieder dieser absteigenden Reihe folgende Werte:

dq = 21 m X 0,618033 = 12,978 m (13 m.)
dq? = 21 m X 0,381964 = 8,021 m (8 m)
dg3 = 21 m X 0,236066 = 4,957 m (b m.)
dqt = 21 m X 0,145916 = 3,063 m (3 m.)

Den Bruchzahlen sind in Klammern jene ganzen Zahlen, von
welchen die ersteren nur wenig differieren, beigesetat.
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Es ldfst sich nun zeigen, dals die Malse, welche durch die
Glieder dieser absteigenden Reihe reprisentiert sind, ebenfalls
mit grolser Annéherung in den Teilen der Léingenachse des
Domes sich finden. Nachweis:

a) fir dqg = 12,978 (13 m.)

In der ostlich vom Chorgestiihle liegenden Partie des Chor-
baues bildet der Hochaltar eine Abteilung der Lingenachse. Im
Plane ist die Stelle des Hochaltares durch ein ldngliches Viereck
angezeigt und eine Transversallinie gezogen, welche durch jenes
Viereck hindurchgeht und diejenigen Pfeiler, welche rechts und
links vom Hochaltar stehen, beriihrt (u u). Die Strecke nun,
welche vom ostlichen Ende des Chorgestiihles, resp. vom Punkte P
bis zu jener Transversallinie (u u) reicht, mifst gerade 13 m,
also blofs 22 mm mehr als dq betrigt; ebenso grols, oder nur
sehr wenig davon verschieden ist die Strecke von jener Trans-
versallinie, welche durch die Grundfliche des Hochaltares geht,
(u u) bis zu jener Querlinie (w), welche die Pfeiler am Ein-
gange in die Dreikonigenkapelle verbindet, so dafs also die ganze
Strecke Pw nahezu = 2 X dq oder abgerundet = 2 X 13 m =
26 m ist.

b) Mit dq? = 8,021 m stimmt iberein die Strecke, welche
im Grundrisse von O bis w reicht, das 1st vom Ostende der
Lingenaxe bis zum Eingang der Dreikonigenkapelle; diese Strecke
mifst 251/, Fuls, was ein wenig iiber 8 Meter macht.

¢) Der Grifse dg3 = 4,957 m (resp. abgerundet 5 m) ent-
spricht im Plane der Teil der Lingenaxe der vom Centrum der
Dreikonigenkapelle bis O reicht.

d) Mit der Grofse dq* endlich stimmen iiberein erstens jene
kleine Strecke der Léingenaxe, welche zwischen dem Centrum
der Dreikonigenkapelle und dem Punkte w (am Eingang in die
Dreikonigenkapelle) liegt; zweitens derjenige Durchmesser der
Sockel der Vierungspfeiler, welcher zur Mittelaxe des Domes
parallel ist. Dieser Durchmesser ist bei zwei verschiedenen
Pfeilern, deren Durchschnitte bei Schmitz Lfg. 11, BL. 5 abgebildet
sind, ein wenig verschieden; im Mittel betrigt er 3,06 m, ist
also fast genau = dq% Wir haben hiermit eine Art Kreislauf
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vollendet, wobei der Ausgangspunkt die Diagonale des Vierungs-
quadrates und der Endpunkt der Durchmesser der Sockel der
Vierungspfeiler ist. Ubrigens lafst sich auch dieser Durchmesser
als eine Diagonale betrachten, denn die Durchschnitte der Sockel
der Vierungspfeiler haben die Form von Quadraten mit abge-
stumpften Ecken und jener Durchmesser, der hier in Betracht
kommt, geht durch zwel einander gegeniiberstehende abgestumpfte
Ecken, ist also insofern Diagonale des Durchschnittes.

Von der Diagonale d ausgehend haben wir nun zwei Reihen
von Mafsgréfsen gefunden, eine von d an aufsteigende, nimlich
d, dQ, dQ?2, dQ? dQ* und eine von d an in bezug auf Grolse
des Wertes absteigende, ndmlich d, dq, dq2?, dq3 dqt Dem
4ten Glied der aufsteigenden Reihe entspricht im Dome selbst
die totale Léngenachse; dem vierten Gliede der absteigenden
Reihe entspricht als Malsgréfse im Dome der Sockeldurchmesser
der Vierungspfeiler. Die zwei bezeichneten Reihen von Grifsen
bilden eine einzige stetige Reihe von 9 Gliedern, worin dq* das
an Wert kleinste, dQ* das an Wert grifste und d dasjenige
Glied ist, welches an Wert zwischen dq* und dQ* gerade in
der Mitte steht, so dals diese drei Glieder dq+4, d und dQ* eine
stetige geometrische Proportion bilden. Hieraus folgt, dafls die
Vierungsdiagonale mit dem Durchmesser der Vierungspfeilersockel
und mit der Liéingenachse des Domes fast genau eine stetige
geometrische Proportion gibt, was auch die Rechnung bestitigt,
denn das Mittelglied dieser Proportion ist d = 21 m, und 212
ist 441. Die zwei extremen Glieder haben die Werte 3,06 m
und 144 m, und das Produkt 3,06 X 144 ist = 440,64. Dieses
Produkt differiert von jenem Quadrate nur sehr wenig,

Wenn man bei jenen Malsgrolsen, welche durch Multipli-
kation der Grofse d mit den Quotienten q und Q sich ergeben,
statt des genauern Ausdruckes in Form eines Dezimalbruches jene
ganzen Zahlen, wovon die Dezimalbriiche nur wenig differieren,
setzt und dieselben nach der Grofse ordnet, so erhilt man diese
Reihe: 3, 5, 8, 13, 21, 34, 59, 89, 144. Diese Reihe befolgt das
Gesetz, dafls zwei vorangehende Zahlen addiert immer die néchst-
folgende geben. HKs ist diese Zahlenreihe ein Teil derjenigen,

Jahrbuch fiir Philosophie ete. 1l 21
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welche zuerst von Leonardo von Pisa, einem Zeitgenossen Fried-
richs II, des Hohenstaufen, aufgestellt und spiter nach dem Fran-
zosen Lamé die Lamésche Reihe genannt worden istt). Jene
Zahlenreihe hat ferner auch die Eigenschaft, dals das Verhaltnis
je zweler benachbarter Glieder dem Verhaltnis des goldnen
Schnittes um so mehr angenadhert ist, je weiter die Glieder vom
Anfang der Reihe entfernt sind.

Die soeben nachgewiesenen Malsgrofsen bilden, nach der
Grofse geordnet, eine stetige Reihe, in welcher je zwei benach-
barte Glieder wie Teile des goldnen Schnittes sich verhalten.
Es kommen aber in der Liangenachse des Domes aulserdem noch
einige Mafsverhiltnisse vor, die gleichfalls dem goldnen Schnitte
entsprechen, aber nicht in die obige Reihe sich einfiigen. Dies
ist der Fall bei jenem Teile der Lingenachse, der von der West:
facade bis zum Punkte ¢, des Grundrisses reicht. Diese Strecke,
welche volle 130 m milst, ist in ¢, dem Mittelpunkt der Vierung,
sehr anndhernd nach dem goldnen Schnitt geteilt. Ferner ver-
halten sich jene Linien, welche die Axen der ostlichen Vierungs-
pfeiler mit dem Chorcentrum verbinden, zur Diagonale d wie
Major zu Minor.

2. Verhiiltnis der wichtigeren Malse in der Breitenaxe
zu dem Grundmaflse d.

Wenn man diejenigen Dimensionen der Breitenaxe, welche
dem Grundmalse d, oder einem durch den goldnen Schnitt davon
abgeleiteten Mafse gleich (resp. sehr annéhernd gleich) sind, nach
der Grofse ordnet, so erhiilt man folgende Reihe:

1. Der diagonale Sockeldurchmesser der Vierungspfeiler ist
in der Breitenaxe des Domes derselbe, wie in der Lingenaxe,
namlich 3,06 m. (dq4.)

2. Die innere Breite eines dulseren Seitenschiffes (zwischen
den Pfeilersockeln gemessen) ist = 5 m. (dq3.)

3. Die innere grifste Breite der Chorkapellen (siehe im Plane
die Linie n n,) mifst nahezu 8 m. (dq2.)
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4. Die innere lichte Breite des Mittelschiffes, zwischen den
Hauptdiensten zweier gegeniiberstehender Pfeiler des Langhauses
aufser der Vierung gemessen, betrigt 13 m = (dq). Wegen
der grofseren Stirke der Vierungspfeiler ist die lichte Breite
zwischen den Hauptdiensten zweier gegeniiberstehenden Vierungs-
pfeiler um ein Bedeutendes (circa 1 m) geringer, als die lichte
Breite zwischen den andern Mittelschiffpfeilern. (Vgl. im Plane
die Linie a zwischen zwei Mittelschiffpfeilern.)

5. Die innere Breite zweier Seitenschiffe zusammen (vgl.
im Plane die Linie hi) ist ebenfalls = 13 m (resp. dq).

6. Nimmt man zu der in Nr. 5 angegebenen Breite noch
einen Strebepfeiler und den auf derselben Seite des Domes gegen-
iiberstehenden Mittelschiffpfeiler (in unserem Grundrisse den
Strebepfeiler bei h und den Mittelschiffpfeiler bei i) hinzu, so
erhilt man eine Breite = 21 m (= d).

7. Wird zu der in Nr. 6 bestimmten Breite noch die lichte
Mittelschiffbreite addiert, so ist die Summe — 21 m + 13 m ==
34 m (= dQ). ‘

8. Die ganze idufsere Langhausbreite endlich (im Plane die
Linie LM) ist = 55 m (= dQ2).

Wir haben also folgende Reihe von Maflsgrofsen: dqt, dq3,
dq?, dq, d, dQ, dQ2.

Von den iibrigen Dimensionen und Mafsverhiltnissen in der
Breitenaxe des Domes verdienen noch folgende einer besondern
Hervorhebung. Etwas versteckt ist die Proportion des goldnen
Schnittes enthalten in dem Verhéltnis der Breite des Chorbaues
zu derjenigen Breite, welche der Dombau durch das Transsept
erhilt. Im Grundrisse sieht man in jedem der vier dufsern Pfeiler
an den Portalen des Transseptes kleine Kreise gezeichnet; es
sind das bekanntlich die Wendeltreppen, durch welche man auf-
steigen kann. Eben solche Wendeltreppen sind in jenen zwei
Strebepfeilern, womit das Chorhaupt beginnt, zu sehen. Mifst
man nun die Distanzen von dem Mittelpunkte einer Wendeltreppe
zu dem Mittelpunkte der gegeniiberstehenden, so findet man bei
jenen Wendeltreppen, welche in den Pfeilern des Siid- und Nord-
portales des Transseptes angebracht sind, eine Distanz von 75 m,

21%
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bei den andern am Chorhaupte eine Distanz von 46,3 m. Diese
zwei Distanzen verhalten sich ziemlich genau wie die zwei Teile
des goldnen Schnittes, denn betrachtet man die grofsere Distanz
als Major und berechnet dazu den Minor, so ist dieser = 46,35 m.
Die ganze dufsere Ausdehnung des Transseptes ist 86 m. Da
am Siidportale die Pfeiler in der siid-nordlichen Richtung stirker
entwickelt sind, als am Nordportale, so ist infolgedessen die
siidliche Halfte des Transseptes etwas linger als die nordliche.
Die nordliche ist sehr anndhernd = 2 d, denn 2 d ist 42 m
und circa 42,5 m milst die nordliche Halfte des Transseptes incl.
des Portalbaues. Wenn also die siidliche Hélfte des Transseptes
der nordlichen gleich wire, so betriige dessen ganze Ausdehnung
nur etwa 1 m iiber 4 d; so aber milst sie 2 m mehr als 4 d.

Die Breite der Westfront ist sowohl nach den am Plane
von Schmitz vorgenommenen Messungen, als auch nach einer
Angabe in der Leipziger illustrierten Zeitung 1880 (Kolner Dom-
baufest) 61 m, wenn unmittelbar iiber dem Pflaster die Breite
des ersten Stockwerkes gemessen wird. Uber dem Gesims, wo-
mit das erste Stockwerk endet, ist die Breite der Front noch 60 m.

In unserm Grundrifs ist die Frontbreite mit ff bezeichnet
und ihr Verhéltnis zum Grundmafs d und zugleich zur Langhaus-
breite liafst sich durch folgende zwei Formeln ausdriicken: ff =
Langhausbreite + 2dq*; oder ff = dQ? -+ 2dq*, denn die Lang-
hausbreite ist dQ2 Berechnet man nach der Formel ff = dQ2 4-
2dq* die Frontbreite, so erhilt man 61,104 m. Die Frontbreite
geht jederseits iiber die Langhausbreite um dq* hinaus, daher

das Plus 2dq*

3. Die wichtigsten Dimensionen der Hohe in ihrem
Verhiiltnisse zum Grundmafse d betrachtet.

Da das von uns angenommene Grundmafs d der Vierung
angehort, so ist es angezeigt, unter den Hohendimensionen zuerst
jene, welche in, resp. iiber der Vierung liegen, in Betracht zu
ziehen. |

@) Die Hohe der Vierungspfeiler, welche zugleich die Hohe
aller Mittelschiffpfeiler und der senkrecht aufsteigenden Partie
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des Mittelschiffes ist, gemessen bis zu dem Punkte, wo die Ge-
wolbegurten iiber den Pfeiler-Kapitilen ansetzen, betragt 108 Fuls
= 33,896 m, was nahezu = dQ, jedoch um 0,082 m weniger ist.

B) Die soeben bezeichnete Hohe des senkrechten Teiles des
Mittelschiffes ist durch die Triforien-Gallerie, welche das Mittel-
schiff sowohl des Langhauses als des Transseptes durchzieht und
eine Hauptzierde®) desselben bildet, in drei Teile zerlegt, wovon
der unterste bis zur Triforien-Grallerie reicht, der mittlere jene
Gallerie selbst ist und der oberste von jener Gallerie bis zu
den Ansatzpunkten der Gewdlbegurten sich erstreckt. Die Mals-
verhiltnisse der bezeichneten Teile sind nun folgende: «) Die
unterste Strecke bis zum Sockel der Stibe der Triforien-Gallerie
mifst 66 Fufs = 20,714 m, was annihernd = d ist. () Die
Triforien-Gallerie selbst hat eine Héhe von 5 m, was nur wenig
von dq® (4,957) differiert. Die zwei iiber einander liegenden
Teile der Triforien-Gallerie, ndmlich Stabwerk und Malswerk,
verhalten sich ihrer Hohe nach zu einander wie dq* zu dq?,
resp. wie die zwei Teile des goldnen Schnittes. Es betrigt nim-
lich die Hohe des Stabwerkes etwas iiber 3 m (3,1), wiihrend
dq® = 1,9 m die Hohe des Malswerkes ist.

Hinsichtlich der Triforien-Gallerie sei ferner noch bemerkt,
dafls selbst die Durchmesser der Stibe im Wesentlichen das Ge-
setz des ‘goldnen Schnittes befolgen; es sind nimlich die Durch-
messer der Stibe und der Sockel derselben von 3 verschiedenen
Dimensionen; die stirksten hahen einen Sockeldurchmesser von
17 Zoll. Teilt man nun diesen stirksten Durchmesser nach dem
goldnen Schnitt, so treffen auf den Major 101/, und auf den
Minor noch 61/, Zoll. Nahezu ebenso grofs als dieser Minor, nimlich
7 Zoll ist nach der Abbildung bei Schmitz (Lfg. 5, Bl. 6) der
Sockeldurchmesser der schwichsten Stdbe, wahrend der Sockel-
durchmesser der mittleren fast genau dem angegeben Major ent-
spricht, (Zwischen 10 und 11 Zoll) Es bilden demnach die
Durchmesser jener Stibe wiederum sehr anniihernd eine stetige
geometrische Proportion.

v) Die Strecke, welche von der Triforien-Gallerie bis zum
Ansatzpunkte der Gewdlbegurten reicht, mifst noch etwas Weniges
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iiber 8 m und kanu ohne bedeutenden Fehler = dq? gesetzt
werden. _

Wir hiitten demmnach bis jetzt in dem vertikalen Teile des
Mittelschiftbaues diese zum Grundmafse d in Beziehung stehenden
Dimensionen gefunden:

1. Stabwerkhohe der Triforien = 3,1 m (nahezu dq*).

2. Hohe der Triforien-Gallerie dm( , dq3).
3. Hohe der Strecke vom oberen

Ende der Triforien bis zum

Ansatz der Gurtbogen = Sm( , dq?).
4. Vom Pflaster bis zu den Tri-

forien = 20,714m ( ,, d).
5. Totale Hohe der Vierungs-

resp. Mittelschiffpfeiler = 33,896m ( ,, dQ).

Es fehlt in dieser Reihe noch, wie man sieht, zwischen
Nr. 3 und 4, resp. zwischen d und dq? das Mittelglied dgq,
welchem ein Mals von 13 m (abgerundet) entspricht. Dieses
Mafs nun ist gegeben in derjenigen Strecke der Mittelschiff- resp.
Vierungspfeiler, welche vom Pflaster bis zu dem Ansatzpunkte
der Gurtbogen der Seitenschiffigewdlbe reicht, denn diese Strecke
mifst (nach den Durchschnitten von Schmitz Lfg. 7, Bl 1 u. 2,
Lfg. 12, Bl 6) gerade 13 m. Wenn man ferner von der Mitte
der Oberfliche derjenigen Pfeilerkapitile, auf welchen die Gurt-
bogen des Mittelschiffes ansetzen, eine gerade Linie zur Mitte
des Schlulssteines, worin die Gurtbogen von zwei entgegen-
gesetzten Seiten zusammentreffen, zieht, so milst auch diese Linie
wieder 13 m. Fiir die letztere Strecke ist die Messung jedoch
nicht so sicher, dafls eine mogliche Abweichung des wirklichen
Mafses von dem angegebenen um einige Centimeter ausgeschlossen
ware.

Wir haben demnach auch in den inneren Hohenverhalt-
nissen eine Reihe von Malsgrifsen erhalten, welche sehr annihernd
der stetigen Reihe dq%, dq3, dq2, dq, d, dQ entspricht.

Noch ist zu bemerken, dafs die ganze innere Mittelschiff-
hohe nahezu das Dreifache des mittleren Axenabstandes der
Vierungspfeiler, in der Richtung der Lédnge und Breite des Domes



Geometrische Verhiltnisse, Mafse und Proportionen. 317

genommen, ist, denn der Axenabstand der Vierungspfeiler in der
Breitenaxe ist 14,907 m und der Axenabstand in der Lingenaxe
ist 14,790. Das Mittel aus beiden Abstdnden ist also 14,848 m
und das Dreifache davon ist 44,544 m. Die Gewdlbhohe des
Mittelschiffes betrigt aber zwischen 44 und 45 m.

Die wichtigsten Hohendimensionen im Aufseren und deren
Beziehungen zum Grundmafse d sind:

a) Die Hohe des Dachfirstes betragt, wenn die eiserne Be-
kronung, welche den Dachfirst ziert, mitgerechnet wird, 63 m,
also gerade das Dreifache des Grundmafses d = (3 )X 21 m). Da
wir nun vorher fanden, dals die innere Mittelschiffhohe das Drei-
fache des mittleren Axenabstandes der Vierungspfeiler ist, und
da andererseits die Dachfirsthohe das Dreifache der Vierungs-
diagonale ist, so folgt hieraus diese Proportion: die innere Mittel-
schiffhohe verhilt sich zur aulsern Dachfirsthohe, wie der mittlere
Axenabstand der Vierungspfeiler (in der Breiten- und Langenaxe
des Domes genommen) zur Diagonale der Vierung.

b) Uber den Dachfirst des Transseptes hinaus ragen die
Kreuzblumen iiber den Spitzgiebeln des Siid- und Nordportales.
Der hichste Punkt dieser Kreuzblumen hat vom Kirchenpflaster
einen vertikalen Abstand von rund 68 m d. i ein wenig mehr
als 2dQ, denn dies ist = 67,956 m.

¢) Der Dachreiter hat nach einer aus Céln mir direkt zu-
gekommenen Mitteilung eine Hohe von 109,8 m, womit auch die
in den Aufrissen des Werkes von Schmitz vorgenommenen Mes-
sungen bis auf kleine Differenzen stimmen. Diese Malsgrifse nun
ist bis auf eine kleine Differenz == 2dQ2, denn dieses ist —
109,956 m. Beachten wir nun dafs der Dachreiter getragen ist
von den Vierungspfeilern, so stellt sich eine bemerkte Korrespon-
denz heraus zwischen den Diagonalen der Vierung und der Hghe
des Dachreiters. Die Diagonalen der Vierung sind zusammen
= 42 m. Diese Summe mit Q2 multipliziert gibt 109,956 m,
also nur wenig mehr, als die Hohe des Dachreiters,

d) Zwischen der Summe der beiden Vierungsdiagonalen, der
Hohe der hochsten Kreuzblumen iiber dem Siid- und Nordportal
und der Hohe des Dachreiters besteht ein solches Verhiltnis,
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dafs diese drei Grofsen bis auf eine verhéltnismaf(sig kleine Differenz
eine stetige geometrische Proportion und zwar die des goldnen
Schnittes bilden, worin die mittlere Proportionale die Hdohe der
bezeichneten Kreuzblumen ist. Zum Beleg hiefiir wollen wir die
Quotienten der Verhiltnisse der betreffenden Proportion angeben.
Teilt man mit der Summe der Vierungsdiagonalen = 42 m, in
die Hohe der bezeichneten Kreuzblume (68 m), so ist der Quo-
tient 1,6190. Dieser Quotient weicht von dem des goldnen
Schnittes ab um 0,001. Teilt man mit der Hohe jener Kreuz-
blumen in die Hohe des Dachreiters, so ist der Quotient 1,6147
und dessen Abweichung vom Quofienten des goldnen Schnittes
ist = 0,0033. Es differieren also diese beiden Quotienten
verhiltnismalsig nur wenig von dem des goldnen Schnittes.
Driickt man die drei Malsgrofsen, welche die obige stetige Pro-
portion bilden, durch d und Q aus, so erhilt man folgende Pro-
portion: 2d : 2dQ : 2dQ?2, oder noch einfacher: d : dQ: dQZ2

e) Diejenigen drei Hohen des dufseren Dombaues, welche
als die drei Hauptstufen der #dulseren Hohendimensionen sich
darstellen, sind die Hohe des Dachfirstes (incl. der Bekronung),
des Dachreiters und der Tiirme. Diese drei Hohen nun bilden
zwar nicht die stetige Proportion des goldnen Schnittes, aber
bis auf eine kleine Differenz eine stetige arithmetische Proportion ;
denn die Differenz zwischen der Hohe des Dachreiters (109,8 m)
uud der Dachfirsthohe (63 m) ist = 46,8 m. Andererseits ist
die Differenz zwischen der Hohe der Thiirme (157 m) und der
Hohe des Dachreiters = 47,2 m. Es ist also die Differenz dieser
zwei Differenzen — 0,4 m, was bei solchen Dimensionen unbe-
deutend ist. Da also die Differenzen nahezu gleich sind, haben
wir eine stark angeniiherte arithmetische Proportion.

f) Weil in den Tiirmen die vertikalen Dimensionen des Domes
ihr Maximum erreichen, so wollen wir das Verhéltnis der Thurm-
hohe zu dem Grundmafse d und zu einigen anderen Haupt-
dimensionen des Domes noch einer speziellen Betrachtung unter-
ziehen.

Uber die Hohe der Tirme finden sich in der Zeitschrift
fiir mathematischen und naturwissenschaftlichen Unterricht von
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Hoffmann Band XIII und XIV zwei verschiedene Angaben; es
ist namlich in Bd. XIII, S. 90 die Hohe zu 157 m, dagegen in
Bd. X1V, 8. 478 zu 156 m angegeben. Da nun die neueste Schrift
iiber den Dom von Theodor Helmken die Turmhohe ebenfalls zu
157 m bestimmt, nehmen wir diese Mafsangabe als die richtige an.®)

Wenn wir nun fragen, wie sich die bezeichnete Turmhohe
zu dem Grundmalse d verhalte, so ist folgendes zu bemerken:
Konstruktiv steht die Turmhéhe in keiner unmittelbaren Be-
ziehung zur Vierung und zur Diagonale derselben, denn es liegt
ein ziemlich grofser Zwischenraum zwischen der Vierung und
den Tiirmen. Diejenige Dimension, zu welcher die Turmhdshe
in der niichsten und unmittelbarsten Beziehung steht, ist die
Breitc der Westfacade, denn die Turmhohe ist zugleich die
Hohe der Westfacade. Es sind also die Turmhdohe und die
Breite der Westfacade zwei Dimensionen eines und desselben
Hauptteiles des Gebiudes.

Beziiglich der Breite der Westfagade wurde nun weiter oben
bereits bemerkt, dafs dieselbe unten resp. im ersten Stockwerke
61 m, oberhalb des Gesimses aber, womit das erste Stockwerk
schliefst, gerade noch 60 m betragt. Diese letatere Frontbreite nun
steht zur Turmhihe in einem Verhaltnisse, das wieder durch den
goldnen Schnitt oder den Quotienten Q bestimmt ist, denn die
Frontbreite von 60 m mit Q2 multipltziert gibt 157,081 m also
fast genau die Turmhohe. ‘Wiirde man umgekehrt von der Turm-
hohe als gegebener Grofse ausgehen, und dieselbe nach dem
goldnen_Schnitt teilen, so wire der kleinere Teil bis auf eine
ﬁiﬁ'el'enz~. xon 1 Zoll gleich der Eron_tbreite von 60 m. Zwischen
der Turmhghe und Frontbreite besteht dasselbe Verhiltnis, wie
zwischen déﬁ; Lingenaxe des Domes und der &ufsern Langhaus-
breite, denn teilt man die Lédngenaxe, welche 144 m betrigt,
nach dem goldnen Schitg so ist der kleinere Teil (55,008 m)
gleich der iufsern Langhausbreite. Es besteht also die Pro-
portion, dals die Langhausbreite zur Lingenaxe des Domes sich
ebenso verhilt, wie die Frontbreite (im Westen) zur Turmhihe.
Wollte man die Turmhohe durch eine Formel, welche blofs die
Grifsen d, q und Q enthilt, ausdriicken, so wiirde sehr annahernd
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diese Formel- entsprechen: Turmhéhe = dQ#* - dq; der genaue
Wert hiervon ist 156,912 m, was von der gemessenen Turmhohe
nicht ganz um 2 Dezimeter differiert.

Die Turmhohe steht auch zu den in unserem Grundrisse
gezeichneten Diagonalen fd, fd in einem bemerkenswerten Verhalt-
nisse. Die betreffenden Diagonalen gehen, wie man aus dem Grund-
risse sieht, von den Ecken des die Westfacade umschliefsenden
Quadrates durch den Mittelpunkt der Vierung bis zur Linie dd,
welche als Tangente an den die Ecken der Chorpfeiler umfassenden
Halbkreis gezogen ist. Die Linge dieser Diagonalen betridgt in
unserem Plane 157 mm, welche in der Wirklichkeit einer Malfs-
grofse von 157 m entsprechen. Nun ist aber die Thurmhihe =
157 m. Jene Diagonalen reprisentieren also die Turmhdohe.

Wenn jener Halbkreis, der die Chorpfeiler umschlielst und
berithrt, vervollstindigt und rektifiziert wird, so ist dessen Peri-
pherie = der Turmhdhe; denn der Radius jenes Kreises ist
= 25 m, der Diameter also = 50 m; folglich die Peripherie
= 50 X 3,14159 = 157,079 m. Da der Chorkreis und die
Turmhohe in keiner konstruktiven Beziehung zu einander stehen,
ist jene Ubereinstimmung der Thurmhdhe mit dem rektifizierten
Chorkreis wohl als zufillig zu betrachten.

Die Hohe der Tiirme selbst ist durch die Lage des hochsten auf
der Wendeltreppe ersteigbaren Punktes wieder nach dem goldnen
Schnitt geteilt, denn jener Punkt liegt nach Angabe der neuesten
Auflage des Meyerschen Reisehandbuches (Rheinlande) 97 m hoch;
es bleiben also fiir die hoher gelegene Partie 60 m. Der genau
berechnete untere Teil wire 97,026 m also nur um 1 Zoll grifser.

1I. Arithmetische Verhdiltnisse,

In einem Bauwerke von der Art wie der Kolner Dom lassen
sich zweierlei mathematische Elemente unterscheiden: geometri-
sche und arithmetische, Mafs und Zahl, weil ein solcher Bau aus
melsbaren und zéhlbaren Teilen besteht.

Bei Betrachtung der wichtigsten Malse und Malsverhiltnisse
dieses Domes haben sich zwei Hauptpunkte herausgestellt, erstens
nimlich, dafls die Diagonale der Vierung diejenige Malsgrilse ist,
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aus welcher die meisten anderen durch den goldnen Schnitt sich
ableiten lassen; zweitens dals die Proportion des goldnen Schnittes.
in allen drei Raumdimensionen des Baues, in Lénge, Breite und
Héhe, nicht blofs vereinzelt, sondern reihenformig auftritt, also
die herrschende Proportion ist.

Mit dieser geometrischen Gesetzmafmgkew in den Malsen des.
Domes ist nun eine arithmetische Gesetzméfsigkeit in den Zahlen-
verhaltnissen der diskreten Bauteile nicht blofs aufserlich associiert,
sondefn innerlich durch ein gemeinschaftliches Prinzip verbunden.
Dieses gemeinschaftliche, sowohl die Mals- als Zahlenverhiltnisse
des Domes beherrschende Prinzip ist das der Dreigliederung.

Bekanntlich ist jede stetige Proportion dreigliedrig. Da nun
im Dome, wie wir gesehen, die stetige Proportion des goldnen
Schnittes herrscht, so folgt, dals in den geometrischen Mafsverhiilt-
nissen die Dreigliederung dominiert; ohne jedoch die viergliedrige
(diskrete) Proportion ganz auszuschlielsen, denn wir haben ge-
sehen, dals der mittlere (direkte) Axenabstand der Vierungspfeiler
und die Vierungsdiagonale mit der Mittelschiffhohe und Dachfirst-
hohe eine viergliedrige Proportion bilden.

Wie non in den Mafsverhdltnissen — nach dem vorher Ge-
sagten — die dreigliedrige Proportion herrscht, so dominiert in
den Zahlenverhiltnissen der Bauteile ebenfalls die Dreigliederung
resp. Dreizahl, jedoch so, dafs dieselbe in gewissen Bauteilen, wie
wir bald sehen werden, zur Fiinf- oder Neunzahl entfaltet ist.
Am deutlichsten ist die Dreigliederung, wenn wir dieselbe zu-
nichst im Grundrisse verfolgen, ausgesprochen in der Anzahl
der Portale, der Turmpfeiler und der Schiffe des Transseptes.
Der Dom hat bekanntlich drei Portale: das Hauptportal in der
Westfront, dann das Siid- und Nordportal im Querhause. Jedes.
Portal hat wieder drei Offnungen, so dals sich die Dreizahl der
Portale zu einer Neunzahl von Portaloffnungen entfaltet. Jeder
der beiden Haupttiirme erhebt sich, wie man aus dem Grund-
risse sieht, auf 3 X 3 Pfeilern, welche bei jedem einzelnen Turme,
wie die Durchschnitte zeigen, in Stirke und Form verschieden
sind. Im Transsepte begegnet uns die einfache Dreizahl als An-
zahl der Schiffe. Die Fiinfzahl der Schiffe im Langhause ist
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eigentlich als eine weitere Entfaltung der Dreizahl zu betrachten,
denn je ein Paar der Seitenschiffe ist in Bezug auf Breite dem
Mittelschiffe dquivalent, da die ganze Breite des Langhauses zwar
nicht absolut genau, aber sehr annihernd das Dreifache der von
Pfeileraxe zu Pfeileraxe gerechneten Breite des Mittelschiffes ist.

Auch in der Lingenaxe des Domes zeigt sich zunédchst eine
Dreigliederung, welche aber, dhnlich wie die Breitenaxe des Lang-
hauses durch eine Untereinteilung der extremen Glieder zur Fiinf-
gliederung sich aufschliefst. Das Mittelglied in der Richtung der
Lidngenaxe ist das Transsept; die beiden extremen Glieder sind
die Partieen des Domes ostlich und westlich vom Transsept.
Jede dieser beiden Partieen ist in zwei Unterglieder geteilt. Die
Unterglieder der westlichen Partie sind erstens die beiden Tiirme
mit der von ihnen eingeschlossenen Vorhalle, dann die westliche
Partie des Langhauses; die beiden Unterglieder des oOstlich vom
Transsept gelegenen Baues sind der rechtwinklige und der poly-
gone Teil des Chores. Die Herrschaft der Fiinfzahl erstreckt
sich auch noch auf die Gestalt der Chorkapellen, deren Begrenzung,
wie man aus dem Grundrisse sieht, fiinfseitig ist.

Was die Siebenzahl der Chorkapellen betrifft, so ist zu be-
merken, dafs die sieben Kapellen aus sieben Seiten eines regu-
liren Zwolfeckes, welches dem Chorhaupte zu Grunde liegt,
konstruiert sind. Das regulire Zwdlfeck hat aber zu seiner Vor-
aussetzung das regulire Sechseck und die einfachste reguliire
Figur, worauf das Sechseck sich zuriickfiihren léfst, ist bekanntlich
das regulire Dreieck, welches ja auch der Konstruktion des
Spitzbogens zu Grunde liegt.

In den vertikalen Dimensionen und deren Abstufungen zeigt
sich die Dreigliederung am deutlichsten, wenn man den Bau von
aulsen, und zwar von der Rheinbriicke her kommend betrachtet.
Drei Hauptstufen der Hohenverhiltnisse fallen dann vor allem
ins Auge, namlich der Dachfirst, der Dachreiter und die Tiirme.
Dals diese drei Hohen nahezu eine stetige arithmetische Pro-
portion bilden, wurde schon frither hervorgehoben.

An dem Tiirmen selbst aber zeigt sich wieder eine Drei-
gliederung, denn der Turmbau ist in den untern Stockwerken
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viereckig, geht dann iiber zum Oktogon, iiber welchem zu oberst
der Helm sich erhebt.

Im lonern ist zwar die Dreigliederung weniger scharf aus-
gesprochen, als im Aufsern, aber sie ist vorhanden, am deut-
lichsten im Mittelschiffe, und zwar so, dals priméir drei, sekundéar
2 X 3 also sechs Glieder der ganzen Hiohe sich unterscheiden
lassen. Das unterste Glied reicht bis zur Triforiengallerie; das
zweite Glied ist diese Gallerie selbst, das dritte reicht von dieser
Gallerie bis zum Schluls des Mittelschiffgewdlbes. Jede dieser
drei Partieen zerlegt sich wieder in zwei Teile; bei der unter-
sten Partie reicht der untere Teil bis zu den Ansatzpunkten der
Gurten der Seitenschiffgewolbe; der obere Teil von da bis zu
den Triforien: diese gliedern sich vertikal in Stabwerk wund
Mafswerk; in der Strecke ober den Triforien reicht der untere
Teil bis zu den Ansatzpunkten der Gurtbogen des Mittelschiffes,
der obere Teil ist durch diese Bigen selbst gebildet.

Die Mittelschiffhohe zerlegt sich also in 2 X 3 Glieder. Das
Prinzip der Dreigliederung hatte in seiner Anwendung auf die
Hohenverhiltnisse des Innern verlangt, dafs den innern Seiten-
schiffen eine etwas grifsere Hohe als den dufsern gegeben worden
wire, was jedoch im Kolner Dome nicht der Fall ist. Im Mai-
linder Dome, auf den wir spiter im vergleichenden Teile noch
zu sprechen kommen werden, ist die im Kolner Dome fehlende Ab-
stufung der Seitenschiffhhen eingehalten. Man kann das Fehlen
jener Abstufung im Kolner Dome als einen Mangel an Konse-
quenz in der Durchfiihrung des Prinzips der Dreigliederung be-
trachten. Auch das proportionale Verhaltnis der Seitenschiffhohe
zur Mittelschiffhohe hitte gewonnen, wenn den innern Seiten-
schiffen eine etwas grofsere Hohe als den dufsern gegeben worden
wire. Bei dem gegenwirtigen Verhiltnisse ist der Gegensatz
zwischen Mittelschiff- und Seitenschiffhdhe etwas zu stark und
unvermittelt, wenn auch der Hoheneindruck des Mittelschiffes
dadurch gewinnen mag.

Wir haben jetzt noch jene arithmetischen Verhéltnisse, welche
in der Anzahl der Pfeiler sich zeigen, ins Auge zu fassen. Es
kommen aufser den Turmpfeilern, welche wir schon in Betracht
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gezogen, noch drei andere Kategorieen von Pfeilern vor, namlich
im Innern die biindelférmigen Gewdlbepfeiler, dann im Aufsenbau
die Strebepfeiler und die Portalpfeiler am Nord- und Siidportale.
Von den Biindelpfeilern sind die meisten freistehend ; jene jedoch,
die an den Eingingen der Chorkapellen sich finden, sind mit den
grofsen Chorstrebepfeilern konstruktiv verbunden.

In allen drei soeben genaunten Pfeilergattungen des Domes
ist hinsichtlich der Anzahl derjenigen Pfeiler, welche derselben
Kategorie angehoren, oder eine Gruppe bilden, das Gesetz be-
folgt, dafs die betreffende Pfeilerzahl Vier oder ein Vielfaches,
resp. eine Potenz von Vier ist. Die Zahlen der biindelférmigen
Gewdolbepfeiler durchlaufen die drei ersten Potenzen der Vierzahl.
Die erste Potenz ist gegeben in der Anzahl der Vierungspfeiler,
die zweite Potenz in der Anzahl der Transseptpfeiler, deren es,
in zwei Reihen verteilt, 16 sind; die dritte Potenz sodann ist
reprisentiert in der Gesamtzahl der Biindelpfeiler, denn es sind
deren gerade 64. Wir sehen hierin wieder die malsgebende
Bedeutung der Vierung. Bei Betrachtung der Malsverhéltnisse
fanden wir, dals die Vierungsdiagonale mit Q* multipliziert die
ganze Lingenaxe des Domes gab, und jetzt bei der Betrachtung
der arithmetischen Verhiltnisse bemerken wir, dals die Anzahl
der Vierungspfeiler zur dritten Potenz erhoben die Gesamtzahl
der Gewdlbepfeiler gibt. :

Auch in den zwei andern, oben erwéhnten Pfeilergattungen,
den Strebe- und Portalpfeilern, tritt die Vierzahl als Grundzahl
auf, denn jedes der zwei Seitenportale am Transsepte hat 4 grofse
Pfeiler. Strebepfeiler sodann sind es in der westlichen Partie
des Langhauses, zwischen den Tiirmen und dem Transsepte, jeder-
seits 4, also 2 X 4; desgleichen hat das Transsept aulser den
Portalpfeilern auf jeder Seite noch 4 Strebepfeiler, also wieder
im ganzen 2 ) 4. Am Chore endlich, dstlich vom Transsepte,
sind 3 X 4 grofse und ebenso viele kleinere Strebepfeiler. Im
ganzen sind es 10 X 4 Strebepfeiler. Ubrigens tritt in diesen
Zahlen, obwohl Vier die Grundzahl ist, doch auch die Dreizahl
wieder als bedeutsam auf, denn die Zahlen der Biindelpfeiler
im Innern durchlaufen drei Potenzen der Vierzahl, die erste,
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zweite und dritte; und in den Zahlen der Strebepfeiler gehen
die Koeffizienten der Vierzahl bis zur Dreizahl, indem es im Chore
3 X 4 grofse und 3 X 4 kleinere Strebepfeiler sind. Die Grund-
zahl ist 4, aber deren Potenzen und Koeffizienten gehen bis 3.

Schlufsreflexionen zum ersten Teile.

Der Nachweis der Malse und Mafsverhiltnisse hat ein zwei-
faches Einheitsprinzip oder Mafsprinzip herausgestellt, ein abso-
lutes und ein proportionales; das absolute Einheitsmafls, wonach
die andern sich richten, ist die Diagonale der Vierung; das pro-
portionale Mafsprinzip ist der goldne Schnitt. Diese beiden Mafs-
prinzipe stehen aber nicht getrennt neben einander, sondern
verbinden sich so mit einander, dafs durch Rechnungsoperationen,
in welchen die absolute Mafseinheit d mit den Quotienten des
goldnen Schrittes vereinigt auftritt, sowohl die wichtigsten ab-
soluten Mafse als die Proportionen des Baues sich bestimmen
liefsen. Durch diese Kombination des goldnen Schnittes mit einer
absoluten, innerhalb des Baues liegenden Mafseinheit, unter-
scheidet sich das hier angewendete Verfahren wesentlich von
dem Zeisings.

Mit dem nachgewiesenen zweifachen Malsprinzip korrespon-
diert ein zweifaches Zahlprinzip. Der absoluten Malseinheit der
Vierungsdiagonale analog ist die Anzahl der Vierungspfeiler, welche
durch Erhebung zur dritten Potenz die Gesamtzahl der Biindel-
pfeiler und durch Multiplikation mit den Koeffizienten 2 und 3
die Zahl der gruppenweise zusammengehorigen Strebepfeiler gab.
Wie die Dimension jener Diagonale als Grundmafs zu den andern
Mafsen sich verhilt, so verhélt sich die Anzahl der Vierungs-
pfeiler als Grundzahl zu den andern in den Pfeilern auftretenden
Zahlen. So entsprechen sich ein Grundmals uand eine Grund-
zahl, welche beide in der Vierung vereinigt sind. Wir haben
aber noch eine andere Zahl, die Drei, als Grundzahl auftreten
sehen und diese korrespondiert mit dem proportionalen Malsprinzip
des goldnen Schnittes insofern, als dieser eine dreigliedrige Pro-
portion ist. Die Dreizahl spielt demnach eine doppelte Rolle,
erstens eine geometrische in den Malsverhéltnissen, insofern die
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darin dominierende Proportion dreigliedrig und geometrisch ist,
zweitens eine arithmetische, welche letztere wieder doppelt ist.
Denn die Dreizahl tritt auf sowohl selbstindig fir sich, als auch
in Subordination unter die Vierzahl. Wo die Dreizahl als Koef-
fizient oder als Exponent der Vierzahl erscheint, was bei den
Pfeilern der Fall ist, da ist sozusagen die erstere Zahl der letztern
subordiniert, denn die Grundzahl ist dort Vier. Wo aber die Drei-
zahl, oder die zweite Potenz derselben, als Zahl der Portale, der
Schiffe, der Turmpfeiler, der Hohenabstufung vorkommt, dort ist
sie selbst die Grundzahl. Mit dieser durchgehenden Herrschaft der
Drei- und Vierzahl, welche beide bald getrennt, bald zu einem
Produkte verbunden auftreten, stimmt nun recht gut die That-
sache iiberein, dals der Chor aus einem reguliren Zwéolfeck, also
aus einem Polygon von 3 ) 4 Seiten konstruiert ist. Friagt man
etwa noch, welche von diesen zwei Zahlen, Drei und Vier, die
prinzipiellere sei, so ist zu antworten, dafls zwar fiir die Pfeiler
des Kirchenbaues, abgesehen von den Tirmen, die Vierzahl, fir
das Ganze aber die Dreizahl die prinzipalere sei, denn die Haupt-
gliederungen sind, wie wir gezeigt haben, in allen drei Haupt-
dimensionen von der Dreizahl beherrscht.

Diese Uberordnung der Dreizahl iiber die Vier und die davon
abgeleiteten entspricht endlich auch der ldee und Bestimmung
des christlichen Gotteshauses, dessen hochster Zweck ja die An-
betung des dreieinigen Gottes durch das Opfer des neuen Bundes
ist. Der christliche Kult beruht wesentlich auf zwei Grunddogmen,
wovon jedes mit der Dreizahl im engsten Zusammenhange steht.
Das erste dieser Dogmen ist das von der hl. Dreieinigkeit, das
zweite ist das von der Erlosung der Welt durch den Mittler
und Gottmenschen Jesus Christus.?)

‘Wir sind hiermit bei einem Punkte angelangt, wo die bisher
betrachtete mathematische Gesetzmilsigkeit des Kolner Domes
im Lichte einer hoheren religiosen Idee erscheint. Die mathe-
matische Gesetzmalsigkeit in den Mals- und Zahlenverhéltnissen
jenes Baues ist weder erstes Prinzip, noch letzter Zweck. Das
tiefer liegende Prinzip ist vielmehr die Idee des christlichen
Kultus, fiir welchen der Dom gebaut wurde, und die mathematische
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Gesetzmilsigkeit, namentlich die Herrschaft der Dreizahl, ist
blofs eine architektonische Manifestation der Grundidee dieses
Kultus. Es zeigt sich ein eigentiimliches Zusammentreffen von
Mathematik mit der Religion im Koélner Dom. Es stimmt ndm-
lich die hevorragendste mathematische Eigentiimlichkeit dieses
Domes vollkommen iiberein mit dem eigentiimlichen Wesen des
Kultus, fiir welchen der Bau errichtet ist. Der katholische
Kultus ist die hochste Form der Vermittlung des Gegensatzes
zwischen Gott und der Menschheit, denn der gottmenschliche
Mittler selbst ist als Hoherpriester und Opfer der Mittelpunkt
dieses Kultus. Mit diesem innersten Wesen und Zweck des
kathol. Kultus stimmt nun die mathematische Eigentiimlichkeit
des Kolner Domes insofern iiberein, als jener mathematischen
Eigentiimlichkeit ebenfalls das Prinzip der Vermittlung zu Grunde
liegt; denn als geometrische Eigentiimlichkeit erkannten wir die
Herrschaft der stetigen Proportionen, insbesondere des goldnen
Schuittes, worin zwei extreme Glieder durch ein Mittelglied ver-
bunden sind; und als arithmetisches Charakteristikon fanden wir
die Herrschaft der Dreizahl, welche, soweit sie im Kolner Dom
auftritt, wieder aus der Vermittlung zweier extremen Glieder
sich ergibt.®)

Ob nun diese Ubereinstimmung des mathematischen Charakters
des Kolner Domes mit dessen gottesdienstlicher Bestimmung aus
absichtlicher Berechnung hervorgegangen sei oder nicht, diese
Frage wollen wir nicht entscheiden.

B. Der Kélner Dom verglichen mit den beriihmtesten
Bauwerken der verschiedenen Hauptperioden der
Architekturgeschichte.

Diese Vergleichung hat den Zweck zu zeigen, welche Haupt-
stadien die monumentale Architektur durchlaufen hat, bis sie
das Ziel, welches im Kolner Dome vor uns steht, erreichte; zu-
gleich soll durch diese Vergleichung dargelegt werden, wie die-
Jenigen architektonischen Elemente, welche der Kiélner Dom

Jahrbuch fiir Philosophie ete. 1I. 22
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vereinigt und vollendet zeigt, in frithern Bauwerken teils ver-
einzelt auftreten, teils vorbereitet sind. Besondere Riicksicht
werden wir dabei auf die Malse und Proportionen nehmen.

a) Die Cheopspyramide und der Kdiélner Dom.

Es ist bekannt, dals die agyptischen Pyramiden eigentlich
Grabmonumente dgyptischer Konige waren. Sie hatten im Innern
eine Grabkammer zur Aufnahme der einbalsamierten Leiche des-
jenigen Konigs, der die Pyramide bauen liels. Die grolste Pyra-
mide, die wir hier mit dem Kolner Dome vergleichen, wurde von
dem Konige Chufu oder Cheops, welcher circa 3000 v. Chr.
regierte, erbaut. Andrerseits wissen wir, dals im Dome zu Koln
die Reliquien der hl. drei Konige ruhen, weshalb auch eine von
den Chorkapellen, die dstlichste, die Dreikonigenkapelle heifst. Es
verdankt, wie Beissel?) hervorhebt, der Kélner Dom eigentlich seine
Entstehung der begeisterten Verehrung der hl. drei Konige und
der Wallfahrt zu deren Reliquien. Wir wollen jedoch auf diese
Ahnlichkeit der verglichenen zwei Bauwerke in der Entstehungs-
weise und Bestimmung kein besonderes Gewicht legen. Bedeut-
samer fiir uns sind die architektonischen Verhiltnisse, in welchen
teils Ahnlichkeit teils Gegensatz sich zeigt. Eine architektonische
Ahnlichkeit liegt vor allem in der Pyramidenform, welche auch
beim Kélner Dome, namlich in den Helmen der Tiirme uns ent:
gegentritt.  Freilich ist ein grofser Unterschied zwischen der
Cheopspyramide und den Helmen der Kolner Domtiirme. Dort
haben wir eine vierseitige, hier eine achtseitige Pyramide; dort
steht die Pyramide auf der Erde, hier ist der pyramidale Teil des
Turmes, der Helm, iiber einen Unterbau von ca. 96 m aufgesetzt.
Dort ist die Pyramide eine dulserst einfache ungegliederte Masse,
hier sind die Massen aufgelost, gegliedert. Aber die geometrische
Grundform ist doch beiderseits dieselbe. In beiden Bauwerken
manifestiert sich die der monumentalen Architektur inwohnende
Tendenz zur Hohe in imponierenden vertikalen Dimensionen, in-
dem die absolute Hohe der Cheopspyramide nur um 10 bis 11 m
geringer als jene der Koélner Domtiirme ist. Nach einer Mit-
teilung von Cl Riefler, Fabrikant mathematischer Instrumente
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betrigt die Hohe 146 m, wihrend Ebersi®) 147 m fiir die Hohe
mit ergénzter Spitze angibt.

Vergleicht man aber beide Bauwerke nicht blofs hinsicht-
lich der absoluten Hohen, sondern auch mit Riicksicht auf das
Verhiltnis der Hohe zu den horizontalen Dimensionen, so tritt
allerdings im Kolner Dome, resp. in dessen Tiirmen, der so-
genannte Vertikalismus viel reiner und entschiedener auf, als in
jener Pyramide. Dies zeigt sich namentlich dann, wenn bei
beiden Bauwerken das Verhiltnis der Frontbreite zur Hohe niher
mathematisch bestimmt wird. Fiir den Ko6lner Dom haben wir
schon friither das Verhiltnis der Breite der Westfront zur Turm-
hohe dahin bestimmt, dafs die Frontbreite ff mit Q2 multipliziert
die Turmhohe gebe. Bei der Cheopspyramide ist die Front-
breite gleich der Lénge der Basis = 233 m; diese mit dem
absteigenden Quotienten q multipliziert gibt 144 m, was bis auf
etwa 2 m Differenz die Hohe der Pyramide ist. Beim Kolner
Déme erhilt man aus der Frontbreite die Hohe durch Multipli-
kation der Breite mit dem aufsteigenden Quotienten Q in der
zweiten Potenz; bei der Pyramide dagegen gibt die Multipli-
kation der Breite mit dem absteigenden Quotienten nahezu
die Hohe.

- b) Der Kilner Dom verglichen mit einigen ddgyptischen
Tempeln.

Der grofse Tempel zu Karnak (vgl. Lepsius, Denkmiler aus
Agypten ete. Abt. 1, Bl 75 und 78) besteht aus zwei grofsen
Komplexen, deren Lingenachse eine westistliche Richtung hat.
Der westliche Bau, welcher der besser erhaltene ist, besteht
wieder aus zwei grofsen Abteilungen, einer ungedeckten, mit
Séulenreihen gezierten Vorhalle und einem grofsen hypostylen
Saale mit 134 Siulen. Der Grundrifs beider Riume zusammen
ist ein lingliches Viereck, an dessen westlicher Seite zwei grofse
Pylonen, zwischen denen ein Portal ist, stehen.

Die ganze Baufliche, welche von den Pylonen der Vorhalle
und dem Séulensaale bedeckt wird, betrigt iiber 18000 qm. (18900)
und ist ungefahr doppelt so grols als die vom Kélner Dom incl.

og*



330 Der Kolner Dom verglichen mit einigen #gyptischen Tempeln.

der Tiirme bedeckte Fldche, welche nach der Angabe von
Wiethase (der Dom zu Koln Text S. III) 9850 qm ist. Der
Fldcheninhalt der Vorhalle ailein, und zwar im Lichten, betrigt
ca. 8000 qm und ist ungefihr so grofls, wie der Flacheninhalt
des Kolner Domes ohne die Tiirme. Rechnet man beim Sidulen-
saal zur inneren Fliche noch die Flache, welche die denselben
umfassenden Mauerwerke bedecken, so betrigt die Gesamtfliche
ebenfalls wenigstens 8000 qm.

Wir sehen hieraus, dafs hinsichtlich der horizontalen Dimen-
sionen, resp. des Flacheninhaltes die bezeichneten zwei Haupt-
abteilungen des Tempels zu Karnak, schon einzeln genommen,
dem Kolner Dome nahezu gleichkommen und zusammen denselben
an Flache weit iibertreffen.

Vergleicht man aber diese Bauwerke hinsichtlich der verti-
kalen Dimensionen, so fillt das Resultat entschieden und in jeder
Beziehung zu Gunsten des Kolner Domes aus, denn die Pylonen
an der Westfronte des Tempels zu Karnak, welche durch ihre
Stellung und Funktion den zwei Tiirmen an der Westfronte
des Kolner Domes analog sind, haben blofs eine Hohe von 435 m
und werden also von den Kolner Domtiirmen mehr als 31/, mal
iibertroffen; ja sogar die lichte Hohe des Mittelschiffes des Kilner
Domes ist grofser als die Hohe jener Pylonen. Auch die Ver-
gleichung der Freistiitzen, ndmlich der Sdulen und Pfeiler in
beiden Bauwerken hinsichtlich der Hohe fillt entschieden zu
Gunsten des Kélner Domes aus. In beiden Bauwerken — und es
ist dies eine bemerkenswerte Analogie — ist das Mittelschift
erhoht iiber die Seitenschiffe und hat infolge dessen das erstere
hohere Freistiitzen. Beim Tempel zu Karnak nun betrigt die
Hohe der Mittelschiffsiulen mit Basis und Kapitdl knapp 19 m,
withrend die Mittelschiffpfeiler des Kolner Domes nahezu 34 m
(33,896 m) hoch sind.

Umgekehrt sind die Durchmesser sowohl der Sdulen selbst,
als auch der Siulensockel und der Kapitile bei dem dgyptischen
Tempel weit griofser als die korrespondierenden Dimensionen der
Pfeiler des Kolner Domes. Die Kapitile der grofsen Sdulen jenes
agyptischen Tempels haben oben, wo sie tellerformig sich ausbreiten,
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den kolossalen Durchmesser von 6,7 m. Bei den Kapitilen der
grofsen Pfeiler des Kolner Domes ist der Durchmesser nicht
einmal halb so grofs. Wir sehen auch hierin wieder die Prédpon-
deranz der horizontalen Dimensionen bei dem heidnischen und
der vertikalen Dimensionen bei dem christlichen Tempel.

Die Hohen der kleineren Freistiitzen in den Seitenschiffen
der beiden verglichenen Bauwerke differieren nur wenig, denn
die kleineren Saulen des &gyptischen Tempels haben inclus.
Kapitdl eine Hohe von fast 12, und die Seitenschiffpfeiler im
Kélner Dom eine Hohe von 13 m.

Hinsichtlich der Proportionen bemerken wir, dals die Pro-
portion des goldenen Schnittes auch schon in dem altigyptischen
Tempel sowohl im Grundrifs als Aufrifs vorkommt, jedoch nicht
so oft und so reihenformig, wie im Kélner Dom. Im Grundrils
némlich verhélt sich die Langseite desjenigen linglichen Viereckes,
welches den Pylonenbau, Vorhof und Siulensaal umfalst, zur
Schmalseite oder Breite bis auf eine kleine Differenz wie der
Major des goldenen Schnittes zum Minor. Und dasselbe Verhiltnis
findet statt bei den Siulen zwischen den Durchmessern der Sockel
und des Sédulenschaftes, sowohl bei den grofsen, als kleinen
Séulen, jedoch genauer bei den letzteren.

Der Tempel vom Abydos.

Wihrend der grofse Tempel von Karnak mit dem Dome von
Kéln hauptsiichlich in den kolossalen absoluten Dimensionen Ver-
wandtschaft zeigt, hat dagegen der Tempel von Abydos, dessen
Lénge noch nicht die Hilfte derjenigen des Kolner Domes betrigt,
in den Proportionen eine mehrfache Ahnlichkeit mit dem Dome von
Koln. Bei diesen beiden Bauwerken ist die Hauptfacade breiter
als der hinter der Facade liegende Bau, und sogar das Ver-
hiltnis dieser zwei Breiten ist nahezu identisch. Beim Kélner
Dom verhilt sich die Langhausbreite zur Turmfrontbreite wie
595:61 = 1:1,109; beim Tempel von Abydos verhilt sich die
Tempelbreite hinter den Pylonen zu der durch die Pylonen ge-
bildeten Front wie 37:41 =1:1,08. Fiir bedeutsamer jedoch
halten wir eine andere Analogie. Bei beiden Bauwerken nimlich
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erhilt man, wenn die Liangenaxe nach dem goldnen Schnitt geteilt
wird, solche Teile, wovon einer fast genau einer Hauptdimension
der Breitenaxe gleich ist, jedoch mit dem Unterschiede, dals
beim Kolner Dom der kleinere Teil der Lingenaxe gleich ist
der Breite des Langhauses, wogegen beim Tempel von Abydos
der grofsere Teil der geteilten Langenaxe fast gleich ist der
Breite der ‘Fronte. HEs ist ndmlich bei letzterem Tempel die
totale Linge = 65,8 m. Der grofsere Teil hievon nach dem
goldenen Schnitt ist 40,664 m, und 41 m betrdgt die wirkliche
Breite der Front. Nebenbei sei hier bemerkt, dals auch beim
Tempel von Ombos ein ganz dhnliches Verhalten der Frontbreite
zur Léange sich zeigt, wie beim Tempel von Abydos, nur mit
dem Unterschiede, dafs beim Tempel von Ombos, wenn die innere
totale Lange nach dem goldnen Schnitt geteilt wird, der Majorteil
nicht der dulsern, sondern innern Frontbreite gleich ist. Bei dem
Tempel von Abydos finden wir aber noch eine weitere und auf-
fallendere Analogie mit dem Kélner Dome. Die Cella jenes
agyptischen Tempels spielt ndmlich hinsichtlich der Dimensionen
und Proportionen eine #hnliche Rolle, wie im Kélner Dome die
Vierung. Zieht man in der Cella jenes Tempels, deren Grund-
rifs die Form eines linglichen Rechteckes hat, eine Diagonale
von einer Ecke zur andern, so milst diese 9,75 m. Wenn nun
diese Diagonale mit Q multipliziert wird, so erhilt man gerade
das Mals des Abstandes der Aufsenwand der Tempelmauer von
der Innenwand der Cella, welcher Abstand 15,775 m betragt.

Bezeichnen wir die Diagonale der Cella mit d, die innere
Breite derselben mit b, die ganze Tempelbreite mit B, so lilst
sich die proportionale und zugleich symmetrische Gliederung der
Breitenaxe jenes Tempels in dem Teil, wo die Cella ist, durch
folgende Formel darstellen: B = dQ - b + dQ, d. h.: Wenn
man an die innere Breite der Cella (= b) beiderseits eine Strecke
= dQ ansetzt, so erhdlt man die ganze Tempelbreite. Wir
wollen diese Behauptung durch Malsangaben rechtfertigen. Die
innere Cellabreite b ist 5,5 m, die innere Diagonale d ist = 9,75 m;

dQ ist = 15,775 m; demnach ist dQ + b 4 dQ = b 4 2 dQ



Der Kolner Dom verglichen mit griechischen Tempeln. 333

= 55m -+ 2 X 15,775 m = 37,05 m. Nun ist die wirkliche
totale Breite des Tempels (B) = 37 m.

Tempel von Dendera.

Noch viel durchgreifender als bei dem betrachteten Tempel
ist die Analogie mit dem Kolner Dom bei dem grofsen Tempel
von Dendera. Nach dem Grundrisse und Mafsstabe im Werke
von Lepsius Abth. T Bl. 66 ist die totale dulsere Liinge dieses
Tempels 82 m. Die Diagonale der Cella von einer Xcke zur
andern mifst 12 m. Bezeichnen wir die Diagonale wieder mit d,
so ist dQ = 19,416 m und fast genau soviel, niamlich 19,5 m
mifst die innere Tiefe des vordern grofsen Siulensaales dieses
Tempels. Es ist ferner dQ? = 31,416 m und fast genau solang
ist jener Teil des Tempels, der zwischen dem so eben bezeichneten
Saale und der Cella liegt, wenn die Dicke der zwischen dem
erstern und zweiten Saale stehenden Mauer mit gerechnet wird.
Dieser Teil hat eine Linge = 31,5 m. Der Abstand des Cella-
einganges vom Eingang in den vordern Saal, resp. von der
Innenwand der Frontmauer, milst 50,75 m und diese Grofse ist
fast identisch mit dQ3 denn dQ? ist = 50,832 m. Endlich ist,
wie schon oben bemerkt, die ganze Tempellinge =— 82 m, und
dieses Mals ist nicht stark verschieden von dQ#, was = 82,248 m
ist. Die bemerkenswerteste Analogie dieses Tempel mit; dem
Ko6lner Dome liegt nun darin, dals beim Kolner Dome die Dia-
gonale der Vierung, hier aber die Diagonale der Cella mit Q?*
multipliziert sehr annidhrend die ganze Linge des Baues gibt,
nur ist die Differenz der berechneten und der gemessenen Dimen-
sion beim Kolner Dome noch kleiner als bei jenem #dgyptischen
Tempel, denn sie betrigt in Koln nur circa 6 cm, hier dagegen
nahezu ein Viertel m, was allerdings bei einer absoluten Lénge
des Tempels von 82 m-eine verhéltnismélsig kleine Abweichung
ist, da sie weniger als 1/30o der ganzen Linge betrigt.

¢) Der Kilner Dom verglichen mit griechischen Tempeln.

Der Parthenon, zu dessen Bau die Vorbereitungen von
Perikles um 460 v. Chr. getroffen wurden, ist wahrscheinlich
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im Jahre 438 v. Chr. vollendet worden und gilt als das voll-
endetste Meisterwerk der hellenischen Architektur.

Was die absoluten Grolseverhéltnisse des Parthenon betrifft,
so stehen alle hinter jenen des Kdlner Domes weit zuriick, Aus
dem Grundrisse in dem Werke von Baumeister, Denkmailer des
klassischen Altertumes S. 1172 berechnet sich die Linge, wenn
man die Saulenreihen an den Flanken als Linge annimmt, zu
70 m; der Unterbau hat eine Lédnge von 73 m. Die Siulenreihe
an der Front hat eine Ausdehnung von 31 m: der Unterbau an
der Front ist 34 m breit. Die vom Tempel samt Unterbau be-
deckte Fidche milst demnach circa 2400 qm, was etwa ein Viertel
der vom Kolner Dom bedeckten Fliche ist. Noch stirker ist
die Pridponderanz des Kolner Domes in den vertikalen Dimensi-
onen, denn die ganze Hohe des Parthenon von der untersten
Stufe des Unterbaues bis zur Giebelspitze betrigt nicht ganz
20 m (genauer 19,8 m.) Die Giebelspitze des Parthenons erreicht
demnach nicht einmal die halbe Hohe des Miitelschiffes des
Domes zu Koln und die Kolner Domtiirme sind fast achtmal
hoher als der ganze Parthenon. Dieser gewaltige Unterschied
der Hohenverhiltnisse, der sich hier bei Vergleichung des Par-
thenon mit dem Koélner Dome herausstellt, ist im innersten Wesen
der Religionen, aus welchen jene Bauwerke hervorgegangnn sind,
begriindet. Eine Religion, deren ganzes Wesen und Wirken
darauf abzielt, den Menschen iiber alles Irdische zu erheben,
mufste notwendig auch in der Architektur ihren Ausdruck finden
und Héhenverhiltnisse schaffen, welche iiber jene der heidnischen
Bauwerke weit hinausgehen.

Die Proportionen des Parthenon zeigen einige bemerkenswerte
Analogieen mit jenen des Kilner Domes, insofern nimlich die
Dimensionen der Cella hier eine dhnliche malsgebende Bedentung
fir die anderen Dimensionen haben, wie beim Kolner Dome die
Dimensionen der Vierung. Es ist jedoch im Parthenon nicht so
durchweg die Diagonale der Cella, wie beim Kélner Dome die
Diagonale der Vierung, sondern teils die Diagonale, teils die
innere Breite der Cella malsgebend. Die innere Cellabreite
wird angegeben zu 19,19 m (Vgl. das Werk von Baumeister,
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Denkméler ete. Plan S. 1172). Diese Breite mit Q vermehrt
gibt 31,04 m, was mit der bei Baumeister angegebenen Tempel-
breite von rund 31 m zureichend stimmt. Ferner ist die Tempel-
hohe von der untersten Stufe bis zur Giebelspitze nur wenig
von der innern Cellabreite verschieden, denn jene Hohe bewegt
sich zwischen 19,7 m und 19,8 m.

Einige Hauptdimensionen aber stehen zur Diagonale der
Cella in einem solchen Verhiltnisse, dals sie durch gewisse ein-
fache Operationen aus jener Diagonale sich herleiten lassen. Da
die innere Cellabreite 19,19 m und deren innere Linge 29,89 m
betragt, berechnet sich hieraus die Diagonale auf 35,5 m. Diese
Diagonale verdoppelt gibt ziemlich annihernd die ganze Tempel-
linge, welche im Brockhaus’schen Lexikon (neueste Auflage. Athen)
zu 71,3 m angegeben ist. Hiebei ist wohl die Linge des Sty-
lobates gemeint. Wenn man die Celladiagonale mit Q multipli-
ziert, ist das Produkt 57,4 m und das ist der Léngenabstand
zwischen jenen zwei innern Siulenreihen, welche an den beiden
Schmalseiten des Tempels parallel zu den #dufsern Reihen stehen,
wenn der Abstand von Séiulenaxe zu Sdulenaxe genommen wird.
Wird die Celladiagonale mit dem absteigenden Quotienten q ver-
mehrt, so erhilt man sehr annihernd die &ufsere Cellabreite, welche
gemessen 21,72 m ist. (Die Formel dq wiirde 21,9 m geben.)
Ferner ist dq2 = 35,5 m X 0,3819 = 13,55 m, was mit der
Tiefe des Opisthodomos = 13,37 m ziemlich annihernd stimmt.

Im Grundrisse des kleinen Tempels von Pastum (abgebildet
in Winkelmanns Werken Tafel 5) erhilt man aus der Diagonale
der Cella durch Multiplikation mit (Q den Axenabstand der Siulen
der Front von den Siulen an der Riickseite des Tempels. Im
Grundrisse des grofsern Tempels von Péastum erhdlt man aus
der dulsern Breite der Cella durch Maultiplikation mit Q den
Axenabstand der beiden Ecksidulen an der Front von einander.
Jene Breite und dieser Abstand sind parallel.
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d) Die Basilica des hl. Paulus zuw Rom verglichen mit dem
Dom zu Kiln.

Unter den altchristlichen Basiliken war eine der grofsten
und schonsten die Basilika des hl. Paulus zv Rom aulser den
Mauern, welche im Jahre 1823 durch einen Brand grolstenteils
zerstort, aber in der urspriinglichen Gréfse und Stylart wieder
neu aufgebaut wurde. Hiibsch in seinem Werke: die altchrist-
lichen Kirchen, Text S. 16. sagt von dieser Kirche: ,,Die Grund-
anlage der Paulskirche is iiber alle Malsen grofsartig; eine fiinf-
schiffige Basilika mit einem immensen Transsept.“ Uber die
Fliachengrolse sagt derselbe Autor: , Der Riesenbau der Pauls-
kirche verwirklichte die Uberdeckung des immensen Raumes von
beiléufig 7000 qm und iibertrat weitans die grofsten iberdeckten
Rédume der heidnischen Welt; noch mehr wurden letztere durch
diesen christlichen Bau in der Kiihnheit der Konstruktion iiber-
troffen. Auf zwel Siulenbogenstellungen von ziemlich weiten
Interkolumnien erhoben sich die Mittelschiffmauern bis zu einer
Héhe von 28 m vom Boden.“

Die lichte Mittelschiffhohe dieser Basilika iibertrifft weit nicht
blofs die innere, sondern auch die dulsere Hohe aller vorchristlichen
heidnischen Tempelbauten. Selbst das Mittelschiff des Tempels
zu Karnak wiirde mit seiner Steindecke noch nicht an den Plafond
jener Basilika hinaufreichen. KEs wiirden dazu wenigstens noch
4 m fehlen, und die Grifse des iiberdeckien Innenraumes ist bei
der Pauls-Basilika um wenigstens anderthalb Tausend Quadrat-
meter grofser, als bei dem grofsen Sdulensaale zu Karnak. Auch
von dem Kolner Dome wird die Pauls-Basilika, was die Grilse
des freien Innenraumes betrifft, nicht iibertroffen, denn dieser
innere Raum betréigt bei der Pauls-Basilika circa 6800 qm.

Der Fortschritt, welchen die Architektur des Kolner Domes
iiber jene Basilika hinaus aufweist, zeigt sich vorzugsweise in
der reichen Ausbildung des Chores, dann im Transsept, welches
beim Kolner Dome dreischiffig und mit zwei grolsen Portalen
geziert ist, was bel jener Basilika nicht der Fall ist, ferner in
der gewolbten Decke, den Tiirmen und den vertikalen Dimen-
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sionen, welche jene der Paulsbasilika allerdings noch stark iiber-
treffen, denn die Mittelschiffhohe des Kolner Domes geht iiber
die jener Basilika noch um 17 m hinaus. In den Proportionen
zeigt sich wieder eine bemerkenswerte Analogie. Zwar hat
jene Basilika keine Vierung, aber der Durchmesser der Apsis
hat hier fiir die Hauptdimensionen eine #hnliche Bedeutung, wie
beim Kolner Dome die Diagonale der Vierung. Von jenem Durch-
messer ist im Plane von Hiibsch das Mals 22,7 m angegeben.
Diesem Durchmesser gleich ist nun die Breite, resp. Tiefe des
Transseptes. Wird jener Durchmesser (D) mit Q multipliziert, so
ist das Produkt 36,7 m und so grofs ist die Tiefe des Transseptes
und der Absis zusammen, wenn bei letzterer die Mauerdicke
mitgemessen wird.

An die Grofse DQ = 36,7 wiirde sich nun zunachst DQ?2
anschliefsen, was = 59,4 m ist. Unter den Mafsen der Basilika
nihert sich dieser Grifse am meisten die innere totale Breite
des Langhauses, welche von Mauer zu Mauer 60,7 m betrdgt.
Wie man sieht ist die Abweichung dieser Dimension von der
Grofse DQ? ziemlich bedeutend, ndmlich 1,3 m. Viel mehr stimmt
die néchstfolgende aus D ableitbare Grofse, nimlich DQ?® wieder
mit einer Hauptdimension jenes Baues iiberein. XEs ist némlich
DQ® = 96,15 m und fast ebenso grofs ist die Linge des
Baues von der Front bis zum Transsept. Die ganze Lange lafst
sich aber ausdriicken durch DQ? -+ DQ = 132,85 m. Auch die
absteigenden Quotienten q, q?, mit dem Diameter der Apsis multi-
pliziert geben solche Mafsgrifsen, die im Baue représentiert sind.
Es ist nimlich dq = 14,0 m und so grofs, vielleicht ein wenig
mehr ist die Weite des Triumphbogens, welcher aus dem Lang-
haus in das Transsept fiilhrt. Es ist ferner dq? = 8,66 m und
soviel, resp. 8,6 m betrigt die Breite der dulsern Seitenschiffe,
sowie auch die Tiefe der Vorhalle.

e) Der Dom von Pisa verglichen mil dem von Kéln.

Der Bau des Domes von Pisa wurde nach einer Unter-
brechung anno 1063 wieder aufgenommen. Die horizontalen
Dimensionen dieses Domes stehen sowohl denen der Paulskirche
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als jenen des Koélner Domes bedeutend nach. Die lichte Mittel-
schiffshéhe ist jedoch dieselbe wie jene der Pauls- Basilika
(28 m). Das Transsept zeigt einen bedeutenden Fortschritt iiber
jene Basilika hinaus, denn es ist dreischiffig und hat an beiden
Enden eine Apsis, was bei der Paulsbasilika nicht der Fall ist.
Aber der Kélner Dom zeigt in der Ausbildung des Transseptes
durch seine prachtvollen Portale noch einen Fortschritt iiber den
Pisaner Dom hinaus. Die Hauptfront ist bei diesem Dome durch
Arkaden reich gegliedert, aber noch ohne Tiirme. Die Diago-
nale der Vierung hat, wie wir bei Besprechung des Speyerer
Domes hervorheben werden, eine #hnliche Bedeutung, wie im
Kélner Dome, aber nicht so durchgreifend.

f) Der Dom zu Speyer verglichen mit den Domen zu
Pisa und Kdéln.

Uber das Verhiltnis des Speyrer Domes (gegriindet durch
Kaiser Konrad IL. 1030) zu dem von Pisa sagt Liitzow: (Die
Meisterwerke der Kirchenbaukunst. S. 112.) ,,Wenn man nur
auf die horizontale Disposition der Teile sieht, so kéonnte die
Gliederung des Pisaner Domes fast reicher als die der Speyrer
Kathedrale erscheinen. Namentlich die Durchfiihrung der mehr-
schiffigen Anlage durch den Querbau und den ostlichen Teil des
Langhauses bis unmittelbar vor die Altarnische geben dem Dome
von Pisa einen so freien und eleganten Charakter. Umgekehrt
ist die Sachlage, wenn man den Aufbau bei der Vergleichung
mit ins Auge falst. In dieser Beziehung vertritt der Dom von
Speyer eine weit hohere Stufe der mittelalterlichen Kirchenbau-
kunst, als der von Pisa.“ Allerdings ist das Transsept des
Speyrer Domes sowohl hinsichtlich der Lingenausdehnung als der
Einteilung weniger ausgebildet, als jenes des Domes von Pisa;
aber in der Deckung der Schiffe durch Kreuzgewilbe statt der
flachen Decke und in den vertikalen Dimensionen zeigt der
Speyrer Dom eine entschiedene Uberlegenheit iiber jenen von
Pisa. Die lichte Mittelschiffhohe des Pisaner Domes ist dieselbe
wie die der Pauls-Basilika in Rom, 28 m, was allerdings eine



Vergleichung des Kélner Domes mit einigen gotischen Kirchen. 339

bedeutende Hohe ist; aber die Mittelschiffhhe des Domes zu
Speyer ist noch um 4 m grofser, ndmlich 32 Meter und die
Differenz in der Hohe der Dachfirste betridgt sogar 13 Meter.
Hiezu kommt, dals der Dom zu Speyer vier mit der Kirche
architektonisch verbundene Tiirme hat.

Die Uberlegenheit des Kolner Domes iiber jenen von Speyer
zeigt sich am stdrksten in den vertikalen Dimensionen, denn die
ostlichen Tiirme des Speyrer Domes werden von jenen zu Koln
fast um das Doppelte, die westlichen um mehr als das Doppelte
ubertroffen und das Mittelschiff des Kolner Domes ist um 13 m
hoher als jenes in Speyer.

Alle drei zuletzt verglichenen Dome, jener zu Pisa, zu Speyer
und zu Koln haben die gemeinsame Eigenschaft, dals die Dia-
gonale der Vierung mit Q oder Q2 multipliziert die dufsere Breite
des Langhauses ziemlich genau gibt. Beziiglich des Kélner Domes
wurde bereits friiher bewiesen, dafls die Langhausbreite = dQ?
ist. Bei dem Dome von Pisa betrigt die Vierungsdiagonale 22,5 m
und dQ ist dann 36,40 m, welche Grofse der Langhausbreite
dieses Domes gleich ist. Im Dome von Speyer ist die Diagonale
der Vierung 23 m lang; und dQ ist 37,214 m, welche Grifse
von der #ulsern Breite des Langhauses, wenn iiberhaupt eine
Differenz besteht, jedenfalls nur sehr wenig differiert. Die Hohe
der Mittelschiffpfeiler des Speyrer Domes ist jener Diagonale
gleich.

g) Vergleichung des Kolner Domes mit einigen gotischen
Kirchen,

Bekanntlich ist der gotische Kirchenbaustyl, wie die neueren
Forschungen zweifellos festgestellt haben, zuerst in Frankreich
entstanden und erst von dort nach Deutschland gekommen. Uber
die Entstehung der Gotik in Frankreich und speziell iiber das
idealreligiose Motiv, welches dabei wirksam war, sagt Quast
(Die Entwicklung der kirchlichen Baukunst des Mittelalters S. 33)
sehr treffend: , Allerdings darf nicht verkannt werden, dafs als
eigentlich belebendes Prinzip die ideale Gesinnung thitig war:
die Gott geweihten Hallen, in welchen man seine leibhafte
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Gegenwart verehren wollte, demgemils in jeder Weise wiirdig
herzustellen und sie namentlich zu einer Hohe zu erheben, wie
sie die irdischen Stoffe nur irgend zuliefsen. — Hiezu war die
Annahme des Spitzbogens von hichster Bedeutung. Zuerst von
den Arabern zu allgemeiner architektonischer Anwendung ge-
bracht, im siidlichen Frankreich durch die Nachbarschaft der-
selben bereits im 11. Jahrhundert in Anwendung, fand man nun
seit dem 12. Jahrhundert auch im nérdlichen in ihm diejenige
Form, welche allen hochstrebenden Tendenzen des Kirchenbaues
die letzte Vollendung zu verleihen geeignet schien. Noch weniger
lastend wie rundbogige Kreuzgewdlbe, schienen die spitzbogigen
mit ihren Rippen, als letzte Ausldufer des hochstrebenden Pfeiler-
gestinges alle Gedanken, alles Sehnen der Gldubigen bis zum
Himmel selbst emporzuleiten. :

Von den Kirchen gotischen Styles, welche in Frankreich
vor der Griindung des Kolner Domes entstanden, wollen wir hier
nur einige der bedeutenderen nennen, namlich: die Abteikirche
zu St. Denis bei Paris, erbaut von 1135 —1144; die Kathedrale
von Chartres, welche wenigstens vor dem Kolner Dom begonnen
wurde; die Kathedrale Notre Dame zu Paris, begonnen 1163;
jene von Soissons, begonnen 1175; der Dom von Rheims und
jener von Amiens, 1220 mit der Westfront begonnen. Quast
bezeichnet diese letztgenannte Kirche als das hochste Werk der
franzosischen Kirchenbaukunst. Der so eben genannte Autor hat
auf einer Tafel den Durchschnitt des Mittelschiffes des Kolner
Domes zur Vergleichung neben die Durchschnitte des Mittel-
schiffes von vier verschiedenen franzosischen Kirchen gotischen
Styles, worunter jedoch die von Amiens nicht ist, gestellt. Beim
Anblick dieser Durchschnitte sieht man ohne weiteres, wie ge-
waltig jener des Kilner Domes iiber die anderen hinausgeht;
der niederste jener Durchschnitte (Chor von S. Germain des
Prés) erreicht nicht einmal die halbe Hohe desjenigen des Kolner
Domes. Vernehmen wir auch noch das Urteil von Quast iiber den
Ko6lner Dom und sein Verhiltnis zu den franzdsischen Kirchen:
, Wir sehen im Grundrisse alle Teile, welche anderwirts ver-
einzelt oder im Werden begriffen waren, hier zur hichsten
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harmonischen Vollendung gediehen, nur in wenigen von dem ab-
weichend, was Amiens bereits geleistet, aber dasselbe noch iiber-
treffend. Dieses Vorbild ist nicht zu verkennen. — Doch bei
aller Verwandtschaft ist zugleich ein gleichmilsiger Fortschritt
aller Teile beim deutschen Dome nicht zu verkennen, der auch
in der absoluten Hohe die der Kathedrale von Amiens noch um
mehr als zehn Fufs ubertrifft. Die aufsteigenden Verhiltnisse
des Innern, die Leichtigkeit der gruppierten Pfeilerbiindel, die
reiche Ausbildung des Triforiums und des Malswerkes der Fenster
werden von keinem bekannten Bauwerke erreicht. — Vor allem
ist es aber das Aulsere, worin unsere Kirche uniibertroffen dasteht.
Der Anblick des den Chorschlufs umgrenzenden Pfeilerwaldes,

. nicht minder die zierlichst durchbrochenen Galerien der
Kronungen und die ihnen eingewobenen Fenstergiebel mit ihrem
reichen Mafswerk und dem der Fenster stehen einzig in der
Welt da. Nur durch die Doppeltirme der Westfronte sollten
sie iiberboten werden. — Der untere Teil des Baues, der hievon
allein vollendet wurde (Quast schrieb dies 1858) und der uns
aufbewahrte Rils des Ganzen zeigen, dals der Meister dieses
Riesenentwurfs der Grifse seiner Aufgabe im vollsten Mafse
sich bewulst und seiner wiirdig war, da die oberste Spitze nur
die letzte Entfaltung des in konsequentester Weise zur hochsten
Hohe emporstrebenden Geistes war, der bereits in den untersten
Fialen und den andern sich iibersteigenden Formbildungen seines
Zieles gewils war. — Aber mit diesem Entwurfe war nicht nur
das Hochste erreicht, dessen der menschliche Geist in dieser
Beziehung fihig war, es trat auch alsobald ein jiher Verfall ein.*
Quast war, wie man sieht, der festen Uberzeugung, dals die
Kélner Domthiirme nur die letzte und notwendige Konsequenz
des Prinzipes der Gotik sind, womit die Annahme, dafs die
Tiirme nur eine spitere Zuthat zum urspriinglichen Plane seien,
unvereinbar ist.1!) Wer fiir die in der Geschichte der Architektur
iiberhaupt und in der Gotik insbesondere zu Tage tretende
logische Konsequenz auch nur einigen Sinn hat, wird sich nicht
zu der eben erwihnten Annahme verstehen kéonnen. Verfolgt
man die Geschichte der Architektur vom Gesichtspunkte der
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logischen Konsequenz, so sieht man, wie der architektonische
Greist mit einer durch Jahrtausende hindurchgehenden Beharrlichkeit
die vertikalen Dimensionen und Glieder der Bauwerke von Stufe
zu Stufe zu steigern sucht. Ein grofser Schritt in dieser Richtung
war die Herstellung der Gewdélbe statt flacher Decken und der
nichste grofse Schritt war der Spitzbogen und das Spitzbogen-
gewolbe, der letzte Schritt aber lag in der Entwicklung des
Turmbaues zu derjenigen Hohe, welche wir in den Kélner Dom-
tirmen verwirklicht sehen. Kine weitere Steigerung der verti-
kalen Verhiltnisse iiber jene des Kolner Domes hinaus hat bis
jetzt in der kirchlichlichen Architektur faktisch nicht mehr statt-
gefunden und wire, abgesehen von der Schwierigkeit der Aus-
filhrung auch kaum mehr dsthetisch motiviert; hat man doch im
Kolner Dome schon die Hohe des Mittelschiffes als iibertrieben
tadeln wollen. Dals die Seitenschiffe im Verhiltnis zum Mittel-
schiff vielleicht etwas zu niedrig sind, mochten wir selbst nicht
in Abrede stellen.

h) Vergleichung des Kolner Domes mit jenem von
Mailand.

Man kann in der Geschichte der Architektur eine aufstei-
gende und absteigende Bewegung unterscheiden. Der aufsteigende
Prozefs hat in der Gotik und diese wieder Im Kélner Dom
ihren Kulminationspunkt erreicht. Die absteigende Bewegung
durchlief #hnlich wie die aufsteigende mehrere Stadien. Als
erstes Stadium mufs die Spitgotik bezeichnet werden; das
zweite Hauptstadium der absteigenden Bewegung war der
Renaissancestyl, auf welchen bekanntlich der Roccoco- Barok- und
Zopfstyl folgten.

Wir werden die Vergleichung des Kdlner Domes mit anderen
Meisterwerken der Architektur nur noch bis in die spitere Gotik
und die Hoch-Renaissance fortsetzen, weil nur diese Stadien der
absteigenden Architekturbewegung noch solche Werke, welche
mit dem Ko6lner Dome verglichen zu werden verdienen, aufweisen.

Unter den kirchlichen Bauwerken der spiteren Gotik ist
der Dom zu Mailand wohl das grofsartigste und iibertrifft sogar
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den Kélner Dom wenigstens in Bezug auf Flicheninhalt. Liitzow
(die Meisterwerke der Kirchenbaukunst S. 351) sagt: ,,Der
Mailinder Dom ist hochberiihmt als eines der Wunderwerke der
christlichen Architektur. Keine Beschreibung erreicht den zauber-
haften Eindruck seiner kolossalen Mauermassen mit ihren tausend
Fialen und Statuen, welche samtlich in dem herrlichen weilsen
Marmor von Candoglia strahlen. Der Grundstein zu diesem
Dome wurde von dem Grafen Giovanni Galeazzo Visconti, Herzog
von Mailand am 15. Mirz 1386 gelegt. FKin deutscher Architekt,
Heinrich von Gmiind war nach den besten Gewihrsméinnern der
Schiopfer und erste Leiter des Dombaues. Nach der Angabe
von Liitzow belduft sich die Bodenfliche des Domes auf 110,808
P. [J4, das sind iiber 11000 qm. Die innere Linge des Ganzen
betrigt nach dem genannten Autor 4481,', was etwas iiber 145 m
gibt. Demnach ist die innere Linge dieses Domes ohne Tiirmel?)
etwas grofser als die dufsere Linge des Kolner mit den Tiirmen.
Desgleichen ist auch die innere Breite griofser nicht blofs als die
innere, sondern auch als die dufsere des Kolner, nimlich 57,67 m.
Die #ufsere Breite ist circa 68 m und das Transept um 1 m
linger als beim Kolner Dom. Auch die vertikalen Dimensionen
des Innern, ndmlich der Schiffe iibertreffen jene des Kolner.
Aber dieser iibertrifft den Mailinder weit durch Reinheit des
Styles, denn die Gotik des Mailinder Domes ist stark mit
Renaissance- Elementen versetzt, und wegen der bedeutenden
Breite sowohl des Ganzen als der Schiffe tritt der Vertikalismus
im Mailinder nicht so imposant und rein auf, wie im Kolner.
Im Mittelschiffe fehlt die Triforiengallerie. Das Nachlassen des
Vertikalismus zeigt sich auch in dem Fehlen der Tiirme an der
Fronte.

Hinsichtlich der Proportionen ist hervorzuheben, dals auch
im Mailinder Dom, wenn die Vierungsdiagonale bestimmt und
mit d bezeichnet wird, mehre andere Hauptdimensionen durch
Formeln, welche blos die Grofsen d und Q enthalten, sich sehr
annihernd ausdriicken lassen. Die Diagonale mifst hier 80 P.Fuls
— 25,98 m. Der Wert von dQ ist dann 4203 m und dieser
Grofse entspricht der Teil der Langenaxe des Domes, welcher

Jahrbuch fiir Philosophie ete. 11, 23
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ostlich von der Vierung liegt, denn dieser milst incl. der ost-
lichen Chormauer etwas iiber 42 m. Die Formel dQ?2? gibt
68,01 m. Damit nun stimmt bis auf ein Defizit von etwa 0,5 m
die volle dulsere Breite des Domes. Kine auffallende Analogie
in den Proportionen zwischen Kélner und Mailinder Dom ist
folgende: bei beiden Kirchen entspricht der Teil der Lingenaxe,
welcher von der Hauptfront bis zum Ostende der Vierung reicht,
der Formel dQ32. Beim Kolner Dom ist der Wert dieser Formel
in abgerundetem Mafse 8) m. Beim Mailinder Dome, wo d
grofser ist, betrigt dQ? 110,05 m, also abgerundet 110 m und
ebensoviel milst die Strecke von der Aulsenseite der Westfront
bis zum Ostende der Vierung. Vergleicht man aber die ostwirts
von der Vierung liegenden Teile beider Dome, so zeigt sich ein
grofser Unterschied, denn beim Kolner Dom entspricht jener Teil
der Formel dQ2, beim Mailinder gilt die Formel dQ. Bei dem
einen Dome, dem Kolner, lifst sich die Lingenaxe ausdriicken
durch die Summe dQ?2 4 dQ3; bei dem andern durch die Summe
dQ -+ dQ3. Diese Formeln sprechen deutlich fiir einen Vorzug
des Kélner Domes in Bezug auf Proportionalitit, denn die zwei
Summanden der ersten Formel folgen stetig auf einander und
bilden die stetige Proportion des goldnen Schnittes, was bel den
Summanden der zweiten Formel nicht der Fall ist. HEs fehlt dort
das Mittelglied dQZ2

Vgl. den Ausdruck DQ -+ DQ? als Darstellung der zwei
Hauptteile der Langenaxe der Paulsbasilika zu Rom, oben S. 336.

i) Die Peterskirche zu Rom verglichen mit dem Kilner
Dom.

Wir beschliefsen unsere Vergleichungen des Kélner Domes
mit anderen Kirchen mit dem grofsten Tempelbauwerke der
christlichen Welt, dem Dome von St. Peter, dessen Bau an der
Stelle der alten Peterskirche unter Papst Nicolaus V. anno 1450
begonnen und unter den nachfolgenden Pipsten fortgesetzt
wurde. Die wichtigeren absoluten Dimensionen und deren Ver-
haltnisse zu jenen des Kolner Domes sind folgende:
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Innere Linge 186 m, dulsere Linge circa 215 m.

Innere Linge des Transsepts circa 140 m, d#dulserc circa
150 m.

Es hat also schon das Transsept eine grofsere Ausdehnung,
als die ganze Lidnge des KGlner Domes ist.

Der Fliacheninhalt von St. Peter ist 199 926 Par. [] Fuls,
etwas mehr als das Doppelte der Baufliche des Kdélner Domes.
Die Hohe des Mittelschiffes mifst nach Liitzow 1472/; Fuls
nahezu 48 m, iibertrifft also die Hohe des Mittelschiffes von Koln
um ca 3 m. Hiebel ist jedoch zu beachten, dals die Breite des
Mittelschiffes in St. Peter fast doppelt so grols ist, als im Dome
von Koln. Beim Kélner Dom ist die Hohe des Mittelschiffes das
Dreifache der Breite, in der Peterskirche noch nicht das Zwei-
fache. Infolge dessen macht die Hohe des Mittelschiffes beim
Kolner Dom einen méchtigeren Eindruck, als in der Peterskirche,
obwohl die absolute Hohe in der letztern etwas grifser ist. Die
Hohe der Kuppel ist in der mathematischen Zeitschrift von Hoff-
mann IV, 478, zu 138,7 m angegeben, wird also von den Kolner
Domtiirmen um ca 8 m ibertroffen,

Hinsichtlich der Proportionen und des Verhaltens zum gol-
denen Schnitt zeigt der Petersdom wieder ein #dhnliches Ver-
halten wie dasjenige ist, welches wir bereits bei den Domen von
Pisa, Speyer, Koln und Mailand gefunden. Es steht ndmlich auch
hier wieder die Diagonale der Vierung, wenn diese zwischen
den Mittelpunkten zweier gegeniiberstehender Pfeiler der Kuppel
gezogen wird, zur mittleren Breite des Langhauses in einem
solchen Verhiiltnisse, dafs man aus der ersteren Grolse durch
Multiplikation mit Q ziemlich annihernd die zweite erhilt. Die
bezeichnete Diagonale hat hier die enorme Liinge von wenigstens
62 m. Dies mit Q multipliziert gibt 100,38 m. Ungefihr cben
soviel betriigt nun die mittlere Breite des Langhauses zwischen
der Vorhalle und dem Transsepte, welche rund 100 m (im
Aufsern) ist.

Zieht man von der ganzen Liange der Kirche einerseits die
Vorhalle andrerseits die Chorapsis ab, so lilst sich die Linge
der mittleren Partie ausdriicken durch dQ? = 162 m.

23+
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Schlulsbetrachtungen.

Nach Vollendung vorstehender Abhandlung lasen wir in
der Schrift: ,,Zur Literatur des Kélner Domes* von einem unge-
nannten Autor, Frankfurt 1849, worin Ausspriiche von verschie-
denen Schriftstellern, Georg Forster, Friedrich Schlegel, Gorres ete.
iiber den Koélner Dom zusammengestellt sind, folgenden Satz
von Fr. Schlegel: ,,Alle ergreift das Grofse dieses erhabenen
Bruchstiickes mit Erstaunen . .. Was aber dem, der mehrere
Denkmale der gotischen Baukunst mit Aufmerksamkeit zu be-
obachten Gelegenheit hatte, am meisten auffallt, ist die Schonheit
der Verhaltnisse, das Ebenmals bei der Zierlichkeit, die Leich-
tigkeit bei der Grdfse. Den Eindruck fiihlt jeder, der Gefiihl
fiir etwas hat; beschreiben aber, oder erkliren lilst sich dieses
Gefiihl weiter nicht, nur genaue Abmessungen, im Vergleiche
mit andern Gebiuden dhnlicher Art, wiirden lehrreiche Aufschliisse
iiber das Geheimnis jenes dem zarteren Gefiihle so merklichen
Ebenmalses geben konnen.“ Ohne von dieser Stelle Kenntnis zu
haben, war der Autor dieser Abhandlung ebenso wie Schlegel
iiberzeugt, dals genaue Abmessungen und Vergleichungen der
gefundenen Mafse des Kolner Domes unter sich und mit denen
anderer Bauwerke lehrreiche Aufschliisse geben konnten iiber
das Geheimnis jenes dem Gefiihle sich offenbarenden Ebenmalses
am Kolner Dom und er glaubt durch vorstehende Abhandlung
wenigstens einige Aufschliisse iiber jenes Geheimnis gegeben zu
haben.

In dem angefithrten Ausspruche Schlegels ist sogar die
Haupteinteilung unserer Abhandlung anticipiert, denn dieselbe er-
wartet Aufschliisse einerseits von genauen Abmessungen, anderer-
seits von Vergleichung des Kolner Domes mit anderen Gebiuden.
Unsere Abhandlung aber gibt im ersten Teile die aus genauen
Abmessungen eruierten absoluten Malse und Proportionen, wihrend
der zweite Teil den Dom mit den berithmtesten Bauwerken aller
Hauptperioden der Architekturgeschichte vergleicht. Jene beiden
Teile ergiinzen sich auch in einer anderen Hinsicht gegenseitig.
Das Hauptergebnifs des ersten Teiles ist das eigentiimliche
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Verhiltnis, in welchem alle Hauptmalse und Dimensionen zur
Diagonale der Vierung stehen, welche, wie wir gesehen haben,
mit dem Quoticnten des goldenen Schnittes combiniert, der
Schliissel zum Verstindnis des Ganzen ist. Dafs fiir die sinn-
liche Anschauung und Uberschau die Vierung das Centrum und
der beste Standpunkt sei, hat auch schon Beissel in den Laacher
Stimmen Band XX 8. 181 (Vgl. Helmken, der Dom zu Koéln
S. 91.) ausgesprochen; derselbe sagt nimlich: ,,Von iiberraschender
Wirkung ist die Rundschau aus der Mitte der Vierung zwischen
den vier grofsen Pleilern, welche den Mittelturm tragen.
Das ganze Innere des Riesenbaues liegt offen vor Augen. —
Man steht im Mittelpunkte des Domes, an der Stelle, der fiir
die Gebeine der hl. drei Konige bestimmt war.“ Die zentrale
Bedeutung der Vierung fiir die sinnliche Uberschau des Banes
im Innern ist hiemit klar ausgesprochen; dals aber die Vierung
auch den Schliissel zum rationell-mathematischen Verstindnisse
des Ganzen enthalte, hat unseres Wissens bis jetzt kein Schrift-
steller bemerkt, viel weniger bewiesen, wie dies in dem ersten
Teile unserer Abhandlung geschehen ist. HEs wiirde jedoch
die im ersten Teile nachgewiesene mafsgebende Bedeutung der
Vierungsdiagonale als eine singulire Erscheinung dastehen, wenn
nicht der zweite Teil nachweisen wiirde, dals bei einer ganzen
Reihe anderer Bauwerke entweder ebenfalls die Diagonale einer
Vierung, oder die Diagonale einer Cella, oder ein anderes, dem
Innern des Baues angehorendes Mals eine idhnliche Funktion,
wie die Diagonale im Kolner Dome, wenn auch nicht in so
durchgreifender Weise, hat. Der zweite Teil zeigt also, dals
das, was beim Kolner Dome in der ausgeprigtesten Weise sich
zeigt, etwas ist, was in minder vollkommener Weise durch die
Geschichte der Architektur sich hindurchzieht, ndmlich: die Be-
stimmtheit der Hauptmalse und Proportionen durch ein zentrales
Einheitsmals. Die durchgreifende Herrschaft dieser Malseinheit
ist jedenfalls eines der wichtigsten Momente in der #sthetischen
Wirkung des Kolner Domes, denn je harmonischer in einem
Kunstwerke Einheit und Mannigfaltigkeit sich verbinden, um so
wohlgefilliger wirkt es, und der Kélner Dom ist gerade dadurch,
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durch die Herrschaft der Einheit in der Mannigfaltigkeit nicht
blos das vollendetste Bauwerk der Gotik, sondern zugleich das
imposanteste steinerne Symbol der katholischen Kirche, welche,
weil sie einig und katholisch zugleich ist, die grifste Mannig-
faltigkeit mit der vollkommensten Einheit in sich verbindet.

Noten

1) Botticher a. a. 0. I 8, 114 u. 115.

?) Wo Fufsmals angegegeben ist ohne Beisatz, ist preufsischer, resp.
rheinliindischer Fufs gemeint, 1 Fuls = 0,313853 m.

Bei Mafsangaben in Metermals beschrinken wir uns auf drei Dezi-
malstellen, wenn mit der Malsangabe keine weitere Rechnungsoperation
auszufiihren ist, weil in diesem Falle das etwa noch Fehlende weniger als
ein Millimeter ist. Die Quotinenten Q, ¢ aber, mit welchen Rechnungsopera-
tionen ausgefiihrt sind, wurden bis zu sechs Dezimalen angegeben.

8) Neben die in gemischten Dezimalbriichen bestimmten Werte von
dQ, dQ? ote. sind die betreffenden Malsgrofsen in jenen ganzen Zahlen,
wovon die Briiche nur wenig differieren, gesetzt.

4) Uber die erwithnte Zahlenreihe ist zu vergleichen Hoffmanns Zeit-
schrift fiir mathematischen Unterricht Jahrgang 1886, S. 250 fg. und Natur
und Offenbarung Bd. 33 8. 157 fgd.

5) Uber die Schonheit der Triforien vergleiche Laacher Stimnien
Bd. 20. 8. 181.

) Bei Bestimmuug der Turmhihe aus den Abbildungen im Werke
von Franz Schmitz finde ich, dafs vom innern Plaster an gemessen die
Hohe 156 m, vom #uflsern Pflaster jedenfalls 1567 m, eher noch etwas dariiber
betrigt.

7) Die Beziehung des Dogmas von der Welterlosung durch Christus
zur Dreizahl ist cine zweifache; erstens nimlich ist die Welterlisung das
Werk des dreieinigen Gottes, zweitens ist die Welterlosung Vermittlung
des Gegensatzes zwischen Gott und der Menschheit durch den Gottmenschen;
jede Vermittlung setzt aber zwei Gegensatzglieder und ein Mittelglied voraus.

) Ob die Dreizahl in den Gliederung des Domes zur Dreizahl der
hl. Drei Konige in einer ursiichlichen Beziehung stehe, michten wir be-
zweifeln. Die Rolle, welche die Siebenzahl spiclt, wie von andrer Seite
schon hervorgehoben worden, ist der Dreizahl untergeordnet.

9) Laacher Stimmen Bd. 19. S. 65 fg. Der Dom zu Kiln.

10) Ebers, Agypten in Bild und Wort. I 8. 147.

1) Es ist dem Verfasser dieser Abhandlung nicht unbekannt, dafs es
Architekten und Kunstschriftsteller gibt, weleche annehmen, es seien wiihrend
der langen Zeit von der Grundlegung bis zur Vollendung des Kéilner
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Domes Anderungen im Plane vorgekommen. Diese Annahme, deren Griinde
wir {ibrigens nicht eingehend diskutieren wollen, scheint mit der von uns
nachgewiesenen Thatsache, dals durch alle Hauptdimensionen hindurch ein
Grundmals und mathematisch-logische Konsequenz herrscht, schwer vereinbar
zu sein, Stimmt man jener Ansicht bei, so muls angenommen werden,
dafs die Planiinderungen, wenn solche vorkamen, durch einen gliicklichen
Takt der Architekten die mathematische Komposition und Gesetzmifsigkeit
des urspriinglichen Planes nicht alterierten sondern intakt lielsen oder eher
noch vervollstindigten. ﬁbl‘igcns hat einer der kompetentesten Beurtheiler
des Kolner Domes, August Reichensperger, in seinem Kommissionsbericht
iiber die Verwendung der Beitrige zum Kélner Dombaue, erstattet am
22. Dez. 1842 (im Anhange der Schrift ,,Die christlich-germanische Bau-
kunst“ 3. Aufl. Trier 1860) iiber die Kinheitlichkeit des Kolner Domes
in folgender Weise sich ausgesprochen: | Der Dom zn Kéln, der als das
uniibertroffene Muster kirchlicher Baukunst gilt, dessen hochster Ruhm ge-
rade darin begriindet ist, dals ¢ in Geist durch alle seine Formen und
Gliederungen geht, dafs sein Plan sich nach einem festen, im Ganzen un-
abiinderlichen (esetze vom Grolsten bis zum Kleinsten herab organisch ent-
faltet — diesen Dom jetzt auf die kiirgste Notdurft beschriinken — das wiirde
wahrlich der Gregenwart nichts weniger als zu Ruhm und Ehre gereichen.
Fiir die in diesen herrlichen Worten behauptete durchgreifende Einheit des
Kolner Domes liefert unsre Abhandlung den mathematischen Beweis.
12) Der Mailinder Dom hat nur iiber der Vierung einen Thurm.

L
Verzeichnis kunstgeschichtlicher Litteratur, besonders iiber
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11. Helmken, der Dom zu Kiéln. Kiéln 1887.
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13, Quast, iiber Form, Einrichtung und Ausschmiickung der #ltesten
christlichen Kirchen. Berlin 1883.

14. Botticher Carl, Tektonik der Hellenen. Potsdam 1844.
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Dieses Werk kam dem Autor dieser Abhandlung leider erst kurz vor
Absendung des fertigen Manuscriptes zu Gesichte. Der Verfasser fiihrt
darin den Beweis, dals jenes Quadrat, welches im Vorhof des Salomonischen
Tempels der Brandopferaltar mit seinen Stufen bedeckte, das Grundmafs
sei, woraus durch geometrische Construktion die andern Mafse des Auf-
risses und Grundrisses des Tempels sich ableiten lassen. Dies Verfahren
ist offenbar mit dem unsrigen verwandt, doch wird dabei der goldene
Schnitt nicht angewendet.
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