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au corps Q(-V?d). On aen particulier si d>4
(10)

ou ( est la fonction d'Euler.

Il. Le probleme du nombre de classes

Dans cette partie, nous allons étudier le comportement du nombre de
classes |orsque le discriminant tend vers ?00. Compte tenu des formules (8)
de I.53 et (10) de I 85, il est légitime de restreindre notre étude aux
discriminants fondamentaux (cf. I. s 3). Dans toute la suite, ?d sera un tel
discriminant: on aura donc h(?d) = h(?d).

Dans les derniers numéros de son exposé de la classification des formes
quadratiques, Gauss émet quelques observations concernant les tables de
nombres de classes (j| avait constitué lui-méme de telles tables, en particulier
pour @  3000) ’|| qualifie de surprenante I'observation suivante *): pour
chaque entier h 1, il semble n'y avoir qu'un nombre fini de d tels gue
h(?d) = h. Ainsi, pour h = 1 ne trouve-t-il dans sa table que les neuf
discriminants fondamentaux

(et en outre les quatre discriminants non fondamentaux ? 12, ? 16, ? 27, 228).
Comme nous l'avons dit dans [introduction, Heilbronn ?) en 1934 a
démontré gue, conformément & I'observation de Gauss, on a bien

(H)

Des tables étendues de nombres de classes ont été construites par
ordinateur. Buell ) par exemple a publié les valeurs de h(?d) pour
d 4000000. Parmi les discriminants fondamentaux satisfaisant a cette
inégalité, le nombre de ceux pour lesquels h(?d) est égal & 1. 2, 3, 4, 5, 6,
7, 8, 9, 10 est respectivement 9, 18, 16, 54, 25, 51, 31, 131, 34, 87, et

*) C.-F. Gauss, Disquisitiones Arithmeticae, n° 303.
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