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366 J.-J. LOEB

Preuve. On suppose d'abord X hyperbolique. Pour a dans X on choisit
une boule fermée B pour la métrique de Kobayashi centrée en a et de

rayon 2r > 0 choisi assez petit pour que cette boule soit compacte. (Ceci est

possible car la métrique de Kobayashi induit la topologie [10].) On peut alors

choisir pour V la boule fermée de centre a et de rayon r pour la métrique
de Kobayashi. En effet d'après la propriété de contraction de la métrique
de Kobayashi, il existe r' > 0 tel que pour toute application holomorphe

f.D\ —> X vérifiant /(0) V, on ait: f(Dr0 c B. Comme B est compact,
un argument de normalité permet de montrer l'existence de M.

La réciproque est plus difficile. On suppose la propriété (P) vérifiée pour X.
En chaque point p, on définit l'indicatrice Kp de Kobayashi comme étant
le sous-ensemble de l'espace tangent Tp formé des éléments rf'{0) avec

0 < r < 1 avec / application holomorphe de D\ dans X vérifiant /(0) p.
A cette indicatrice, on associe de manière classique une jauge jp définie sur Tp

par: jp{v) mf{/ > 0 | vft Kp}. La propriété (P) signifie alors simplement

que pour tout point a, il existe un voisinage V de a et c > 0 tel que pour
tout p V et x Tp, on a: jp(x) > c\x\. On conclut en utilisant le fait que la

métrique de Kobayashi est la métrique intégrée par rapport aux jp (voir [10]

pour une preuve de ce théorème assez difficile).
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