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SURFACES NON-COMPACTES DE RANG UN 35

Ceci découle d'une nouvelle application du leinme 3.1 à des éléments bien
choisis (pour faire apparaître un birapport) et de 1* utilisation du lemme d'Otal
qui relie birapport et spectre des longueurs. Cette preuve établit en particulier
la densité des feuilles qui se relèvent en des horosphères centrées aux points
fixes des éléments axiaux, lorsqu'il existe une feuille dense.

ii) -> iii) : on raisonne par F absurde en supposant simultanément Y existence

d'une feuille dense pour JF+ et l'existence de deux ouverts U et V de Q

et d'une suite t„ —> — oo tels que U f i </,r:(V) - 0. La densité des orbites

périodiques permet de trouver un élément périodique r 7 V de période T.
On trouve dans l'orbite de y un autre élément (périodique w qui définit
une feuille dense, cette dernière rencontrant U en u. En remarquant que u et

w sont dans la même feuille fortement stable, on montre que pour t voisin
de zéro bien choisi, gt(u) 6 tf H (V).

iii) i) : la preuve est classique et repose encore sur la densité des

orbites périodiques dans la partie récurrente du flot, démontrée au corollaire
1.20. L'idée est de prendre un voisinage de petit diamètre dans lequel on
revient après tout temps t > to et d'utiliser le lemme de fermeture qui
entraîne l'existence d'une orbite périodique de longueur proche de t.

Pour achever la preuve du Théorème A, il resté à établir le

LEMME 3.2 ([8]). Tout sous-groupe discret non cyclique du groupe
fondamental de S est à spectre non arithmétique.

Schéma de démonstration. Par l'absurde. On prend deux isométries axiales

7i et 72 d'axe cri et rj2 respectivement qui se croisent (la propriété
d'intersection ne dépend pas du choix éventuel des axes). En posant gn 7172,
on montre que m„n — m,. —> ml2. Si le groupe T est à spectre arithmétique,
la suite précédente est constante à partir d'un certain rang mais l'identité

mgn — mgn l - îSfjj ne peut jamais être satisfaite car les axes de gn et 72 se

coupent.
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