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2.3 DUALITE DE L’ECHELLE DE SOBOLEV

On notera Ey et WJ'(E) les fermetures respectives de D(R™) dans E et
dans W™(E).

PROPOSITION 3. Soit E un EBD incluant D(R"). On a alors:

W (WRE) =W ((E)) (m=>0),
Gy  (Wom™E) < W" ((Ep))  (m>0).

Preuve. Voir [3]. Précisons que, dans I’ouvrage en question, 1’inclusion
1] —m /
W (&) C (W)

est donnée pour vraie; mais il y a une lacune dans la preuve: quand on
décompose g € D(R") sous la forme

g= Y ¢

|| <m

ou g, € D(R"), rien ne dit qu’on obtient ainsi toutes les décompositions
possibles de g avec g, € E ! Une chose reste exacte cependant:

PROPOSITION 4. Soit m > 0. Alors, pour tous f € D(R") et g € W ™(E),
on a:

(9. /)] <1171

Wm((Ep)") Hgllw—~rlz(E) .

COROLLAIRE 1. Soit m > 0. Si DR") est dense dans W™ ((Eo)’ ) alors

(6) (Wo"(B))' = W™ ((Bo)') .

On a, par exemple, la propriété bien connue suivante :
(W ®RY)) = w? RY),

pour 1 <p <oo, p=p/(p—1).
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