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38 Y. COLIN DE VERDIERE

44 LE CAS DE SCHRODINGER ET L’ INTEGRALE DE FEYNMAN

Voir [27], [13].
Dans le cas de Schrodinger dépendant du temps, on obtient une
représentation a la Feynman:

p(t, X, y) o / ei [(]t £('7(5):'7,(5)) dS/hd/y .
Q

1,X,y

Bien sir, cette intégrale n’a pas de statut mathématique bien solide,
contrairement a la mesure de Wiener. On doit comprendre dvy comme une
mesure de Lebesgue.

5. LE SPECTRE SEMI-CLASSIQUE

5.1 LA FORMULE DE WEYL

Voir [8], [32].
On considere le spectre de I’opérateur de Schrodinger dans R”

s h?
H=-ZA+V-E,

ol on suppose V C* et liminf, ..o V > 0 . Alors le spectre négatif de H
- est discret; on 1’écrit:
Ei(h) < Ex(h) < --- .

Si E < 0, on considere le comportement asymptotique semi-classique de
Nu(E) =#{j | E(h) < E}.

Il se trouve que I’asymptotique de N,(E) est purement classique

1
N(E) ~ (%)n vol({Po(x,§) < E}),

ce qui signifie que chaque état propre occupe une région de volume (2mh)"/?
de I’espace des phases. C’est une des versions de la correspondance entre
volume et dimension. Cela permet parfois de déterminer le i effectif d’un
probleme de type semi-classique.
De nombreux auteurs se sont préoccupés d’obtenir des estimations du reste
du type
Ny(E) = Ch™"(1 + O(h®)) .
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