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HOMEOMORPHISMES DYNAMIQUEMENT SIMPLES
DE L’ENSEMBLE DE CANTOR

par Gilbert LEVITT

ABSTRACT. We classify, up to topological conjugacy, self-homeomorphisms f of
a Cantor set C which are simple in the following sense: the fixed point set F of f
is finite, non-empty, and the sequence f" converges uniformly on compact subsets of
C \ F. If the uniformity requirement is dropped, uncountably many different dynamics
arise.

We discuss (without proofs) results by Levitt-Lustig about homeomorphisms of C
induced by automorphisms of free groups.

INTRODUCTION

Les homéomorphismes d’un ensemble de Cantor C dans lui-méme peuvent
avoir une dynamique extrémement riche et compliquée. Nous considérons
ici les homéomorphismes f: C — C qui sont simples, au sens suivant:
Pensemble F des points fixes de f est fini, et la suite f" converge
uniformément sur tout compact disjoint de F. On vérifie qu’alors les deux
limites f~>(x) = lim,— o f () et () = lim,—. o f"(x) existent, et
appartiennent a F.

Tout automorphisme « d’un groupe libre F; de rang fini k& > 2 induit
un homéomorphisme da sur I’ensemble de Cantor OF des bouts de F. On
renvoie a [7], et a la deuxieme partie du présent texte, pour une discussion
de la dynamique de Ja. Pour “la plupart” des o &€ AutF;, ’homéomor-
phisme Oa a une dynamique Nord-Sud (il est simple, et ' se compose de
deux points: une source et un puits). Notre question d’origine était de savoir
si toutes ces dynamiques sont conjuguées (topologiquement, ou de manicre
Holder).

Notre résultat principal est une classification des homéomorphismes sim-
ples, a conjugaison topologique pres. Plus généralement, on pourrait classifier
de maniere analogue les homé€omorphismes dont une puissance est simple.
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