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7. APPENDICE: TRANSFORMATION DE LAPLACE-BOREL

Dans cet appendice, on donne une présentation de la transformation de
Laplace-Borel bien adaptée au cadre de cet article. Pour un expos€ plus
systématique, le lecteur pourra se référer par exemple a [M].

7.1. NOTATIONS

Soit U un voisinage sectoriel de 1’infini d’ouverture > 7 du plan C de
la variable complexe x. Nous désignons par O(U) I’algébre des fonctions
holomorphes dans 1’ouvert U du plan complexe.

Nous dirons que a € O(U) est de type exponentiel r > 0 dans U si
pour tout € > 0 et pour tout demi-plan fermé § € U 1l existe une constante
C = C(S.¢) > 0 telle que pour tout x € §, on ait la majoration:

la(x)| < Celr+olxl

L’ensemble des fonctions a € O(U) de type exponentiel » > 0 dans U forme
un espace vectoriel que nous noterons O(U)**P") . ’ensemble des fonctions
a € O(U) de type exponentiel quelconque forme quant a lui une algébre que
I’on note O(U)**P.

7.2.  TRANSFORMATION DE BOREL

7.2.1. Transformée de Borel

Soit P P'ouvert du plan complexe défini par P := {x | R() > 0}.
Considérons I'application analytique x — a(x) que 1’on suppose appartenir a
’espace vectoriel O(P)®P") (r > (). Soit dans ces conditions d une demi-
droite (orientée vers I’infini) dans ’ouvert P. On définit la transformée de
Borel B, associée a d par:

Ba(@) ©) = —— | e at)dx.
2im /4
Pour fixer les idées, on notera & I’origine de la demi-droite d’intégration et
'on supposera que k €]0.1]. On identifiera la direction 3 D’infini de cette
demi-droite d = d(6) via son angle polaire 6, |§| < 7/2. La transformée de
Borel B,(a) s’écrit alors

1 XE x)d 1 k€ e el € k iy i
—— ecax)dx = ——e e’ Sa t .
27 J o, >im i (k +te'”) e dt
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