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116 B. CANDELPERGHER, M. A. COPPO ET E. DELABAERE

ce qui se traduit par les deux systèmes infinis d'équations:

53 C(^k)(x2k
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,B2q+1) rq + ^ (2q + 1) ^ '

k> 1
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k>\

avec rq (^,B2q+l)

5.3. Une solution de l'équation de la chaleur
En dérivant sous le signe » on vérifie aisément que la fonction

^ 1 _E±E
«(?.x.y) } e 4^+'>

est solution de l'équation de la chaleur:

dtu d2x u + d2yu •

D'après le noyau de l'équation de la chaleur, on en déduit que

1 [2 _£±vi
w(l,0,0) — / e 4 y) dxdy

4TT 7r
c'est-à-dire, après passage en coordonnées polaires:
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n> 1 n> 1

Or, d'après l'exemple 13 (cf. §4.6), on sait que:
TZ
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et d'autre part:
* 1

7=1- ln(2) + —— •

22+1
n>l

On en déduit l'identité:
n CO 00 /
/ rVf-inm+n- k I k\

ln(2) 1 Ie~u ]T< U C(* + 1) " j) £

qui traduit le fait que la série 1)*(C(£ + 1) - }) est Borel-sommable

et que
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X)(-l)* (c(*+l)-l) ln(2) — 1,
k> 1

^ '

où désigne la somme de Borel de la série.

6. Interpolation de Newton et sommation de Ramanujan

Étant donnée une suite (an)n>i, il est très facile, par l'intermédiaire
des séries de Newton, de construire formellement une fonction a telle que
a(n) an pour tout n > 1. On a la formule d'interpolation de Newton :

À'Wl)
a(x) a{ 1) + — (x — 1) (x — 2)... (x — n).z—^ n\

n> 1

Cette formule fait intervenir le calcul des différences n -ièmes :

n

A"a(l) ^(-l )n~kCknak+l.
k=0

Du développement de Newton de a :

a(x) a(l) + —
n>1

n'

on déduit formellement l'égalité:

k>\ k> 1 n> 1
H ' k> 1

Calculons à présent £^>, (fc ~ 1)(& - 2 )...(k-n)Del'équation aux
différences :

{x-1) (x -2)... (X- n -1) ~x(x-1)... (x- -{n +1) (x 1)...
il découle que:

D
1
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avec :

7/7+1 / x(x — 1)... (x —
Jo

On a donc:
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