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108 B. CANDELPERGHER, M. A. COPPO ET E. DELABAERE

REMARQUE 5. D’apres la formule:

Hy
b
n2

1
|
/ iy () dt = ((2)~ —
0 n
ou Li, désigne le dilogarithme (cf. [L] p. 20), on obtient en sommant:
R

A 1 , H,
/0 (1 — + ln(t)>le(f)df:7C(2)—Z§'

n>1

Il en découle, d’apres ’exemple précédent, la relation:

RNl L 1
;ZZ:EZCG)_H/O (1_[+1n(t))le(I)dt.

4.5. SEPARATION DES TERMES PAIRS ET IMPAIRS

PROPOSITION 4.4. Si a est une fonction analytique de type exponentiel
a < 7/2 dans le demi-plan {x | R(x) > 0}, on a:

R R R 2
Z a(2n) + Z a2n + 1) = Z a(n) — a(l) — / R,(20)dt .
n>1 n>1 n>1 !

Démonstration. D’apres ’équation aux différences vérifiée par R,, on
peut écrire :
R,(2x) — R,2x + 1) = a(2x),
R/2x+1) —R,(2x+ 1) = ax+1).
En ajoutant, on obtient:
Ra(2x) = Ra(2(x + 1)) = a(2x) + ax + 1).

On a donc:
T

2
> (a@n) +a2n + 1)) = Ru(2) — / R.(2t)dt .
1

n>1
Par la propriété de linéarité, il vient:

R R 2
> a@n) + D a@n+1) = Ra(2) - / R,(20)dt
n>1 n>1 1

et de plus, R,(2) = R,(1) —a(1). [
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EXEMPLE 11.
R
1 1 1
}: . = —(y+In@) -1+ 5 In@3).
n>1 27’l T 1 2 2

4.6. UTILISATIONS DE DEVELOPPEMENTS EN SERIE ENTIERE

PROPOSITION 4.5. Si a est la fonction entiere de type exponentiel T <T
définie par:

alx) = Z %v‘ avec o] < Ccrr,

k>0
alors :
R oC 3 R 1 1 oo -
k k 2k—1
an:Z—Zn: atdt——ozo—z B .
Z ) k! _/0 ® 2 (2k)!
n>1 k=0 n>1 k=1
Démonstration. Montrons que R, = ) ;5o 7 Re. On sait que
R« = % Considérons la fonction:

= 87 674
~ By .
U G n G o

En utilisant la fonction génératrice

on constate que pour 7 < r < 7, il existe une constante C, telle que pour
tout x, on ait ’

|Bep1(0)] < Cor*e ™ (k4 1))

Ceci permet de vérifier que la fonction:

= 047 (675
x - B,
~ ; G+l Gt o™

vérifie les trois conditions qui caractérisent R,.  []
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