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EMPILEMENTS DE CERCLES
ET REPRESENTATIONS CONFORMES:

une nouvelle preuve du théoréme de Rodin-Sullivan

par Frédéric MATHEUS

I. INTRODUCTION

Répondant & une question posée par W. Thurston en 1985 (voir [Th2]),
Burt Rodin et Dennis Sullivan ([R-S]) ont montré comment les empi-
lements de cercles permettaient de construire des approximations quasi-
conformes de uniformisation de Riemann d’un ouvert simplement connexe
borné de C. Leur méthode repose sur un résultat de rigidité, la rigidite de
I’empilement hexagonal standard (voir [R-S]) dont la preuve a été simplifiée
par B. Rodin et Z.X. He (voir [R]).

Dans [CV-M], nous utilisons, avec Yves Colin de Verdiere, les empilements
de cercles pour construire une méthode générale d’approximation, sur un
compact, des fonctions holomorphes dont la dérivée ne s’annule pas. Le but
de ce travail est de comprendre comment les idées développées dans [CV-M]
permettent de retrouver le théoréme d’approximation de Rodin-Sullivan grace
a une estimation quantitative du comportement asymptotique des rayons
énoncée a la fin de la section II.

En particulier, une méthode d’homotopie analogue a celle développée dans
[CV-M] permet d’étendre simplement le lemme de Schwarz-Pick aux empi-
lements immergés dans le plan hyperbolique (section III), lemme qui est
essentiel pour obtenir un contrdle a priori des rayons (section IV). Quant
aux fonctions harmoniques positives qui apparaissent naturellement, elles
vérifient une version discréte de I’inégalité de Harnack (section VI) que nous

eétablissons par voie probabiliste, et qui donne l’estimation des rayons
cherchée.
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