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LES RESEAUX DANS LES GROUPES SEMI-SIMPLES
NE SONT PAS INTERIEUREMENT MOYENNABLES

par Pierre DE LA HARPE et Georges SKANDALIS

ABSTRACT. We show that any lattice in a semi-simple connected real
Lie group G with trivial center and without compact factor is a group which
is not inner amenable. The results carry over to lattices in groups defined over
local fields of characteristic zero, and to some other cases.

RESUME. On montre que tout réseau dans un groupe de Lie réel G
connexe semi-simple de centre trivial et sans facteur compact est un groupe
non intérieurement moyennable. Les résultats s’étendent aux réseaux dans les
groupes définis sur des corps locaux de caractéristique nulle, ainsi qu’a
quelgues autres cas.

1. INTRODUCTION

Le premier objet de ce travail est d’obtenir le résultat suivant. Rappelons
qu'un réseau d’un groupe localement compact G est un sous-groupe
discret I de G tel qu’il existe sur I'\ G une mesure de probabilité G-invariante.
La notion de moyennabilité intérieure est rappelée au chapitre 2 ci-dessous.

PROPOSITION 1. Soit G un groupe de Lie réel connexe, semi-simple, de
centre réduit a un élément, et sans facteur compact. Alors tout réseau T
de G est non intérieurement moyennable.

Notons que ce résultat était déja connu quand G est de plus supposé simple:
lorsque G est de rang réel 1, voir [HaJ] pour le cas ou T est sans torsion

et [GiH] pour le cas général; lorsque G a la propriété (T) de Kazhdan,
voir [BeH].
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