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sur les déterminants. Par ailleurs, pour une matrice 2 x 2, A, le théorème de

Cayley-Hamilton s'écrit

A2 - A (trA) + - [(trA)2 - trA2] 0
2

Donc, si Ai, A2i • • •, An sont n matrices 2x2 inversibles, par une
méthode analogue à celle que nous avons développée, tout produit de la
forme X\lX^2 • • • Xnkk (avec rij e Z et Xj e {Ai,A2i • • •, An) pour

j 1, 2, • • •, n) a une trace qui s'exprime comme fraction rationnelle à

coefficients entiers en les traces des produits {AixAi2 • • • Aik}ieI et les traces

des matrices

Note ajoutée sur épreuves

Au moment de corriger les épreuves, les auteurs ont eu connaissance d'un
certain nombre de travaux antérieurs ([9] à [16]) sur le même sujet.

L'existence de Pa a été prouvée par Horowitz [9]. L'application induite
<I>0 a été considérée (seulement dans le cas où o est un isomorphisme)
également par Horowitz [10] qui a aussi déterminé le noyau de O. La
considération du polynôme Q0 est nouvelle. Le lemme 2 de la section II se

trouve dans [15].
Certaines démonstrations données ici sont plus simples que celles de

Horowitz, bien qu'il y ait des recouvrements. Alors que Horowitz n'utilise que
des relations entre traces, nos calculs prennent place dans l'algèbre introduite
par Procesi [13] et Razmyslov [14], ce qui simplifie considérablement les

calculs. D'ailleurs, Magnus [12] fait allusion à la complexité des démonstrations

de certaines identités (par exemple, les lemmes 3 et 4 de la section VI)
et demande s'il est possible de les simplifier. Signalons qu'une description
complète de l'idéal des relations entre traces a été donnée par Whittemore [16]
dans le cas d'un groupe libre à quatre générateurs.

Les articles [11], [13] et [14] traitent des identités pour les matrices n x n.
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